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(۱لاختبار القبلی ) ۳۳۵۲۵۵۶ 
جد قيمة قیمة الزوایا المجهولة في کل من المثلثات المبينة في الأشکال الأتیة: 
تعلم ان مجموعة زوایا المثدث - 180۰ لذلك اذا علمت زاوبتان نستطیع ان نجد قيمة الزاوية الثالشة من 
خاصية مجموع زوایا المثلث. 
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بما ان المثلث قائم الزاوبة (2 
بعنی احدی زوایاه قیمتها - *90 
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آحسب مساحة المنطقة المظللة في الاشکال المستوی الاتیة: 


وه و ره + رو ۱ 
طول اقا یا ایرتفاح 71 بو سک ۸ (4 


مساحه شبه المنحرف < 


مساحة الدائرة - (تصف القطر)* * النسبة الثابتة - ۸ (5 
نصف القطر 6117 7 - 2 + 14 < ۲ 
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آکتب صحیحا آو غیر صحید لکل من العبارات الآتیة: 
8 المستقیمان المتوازبان لا پلتقیان ابدا (صحیح) 
9 المستقیمان المتعامدان لا یوجد بینهما نقطه التفاء (خطاأ) 
0) المستقیمان المتوازیان البعد بینهما لیس ثابتا. ‏ (خطا) 
1 المسنقیمان المتعامدان یشکلان بینهما زاوبه قائمة (صحیح) 


اکمل الفراغات الآتیة: 

72 الزاویتان المتکاملتان یکون مجموع قیاسهما "180. 

3) الزاوبتان المتتامتان یکون مجموع قیاسهما "90. 

4) نکون الزاوبتان المتبادلتان متساوبتان بالفیاس (اذا کان المستقیمان متوازبان یقطععما قاطع). 
5) مجموع زوایا المثلث "180. 


6 یرید احمد رصفه ساحة مريعة الشکل طول ضلعها « 9 ببلاط مربع مساحة البلاطة 
الواحدخ ۸۸2 025. آخسب عدد البلااطاث اللازمة لأنجاز عملية الرصف.. 
الحل/ نجد مساحة الساحة وهي مريعة الشکل لذلك : مساحة المریع - (طول الضلع)3 
مساحة الساحة "و 81 < 9 ۲ 9 ۸ 
عدد البلاطات 324 < 0.25 + 81 


الدرس الاول / علاقة الزوایا وا لمستقیمات (نظریات ) 
روص ۵عظ)) مها 80۴212۵۲ 200 وعلاموصه ۵۴ ۱۵۱20۳ 


فکرة الدرس : التعرف الی علاقة الزوایا ۰ المتبادلة والمتناظرة والداخلية وبالکس. 
المفردات : الزوایا المتناظرة . الزوایا المتبادلة » الزوایا الداخلية 

واليك المثال النالي لتوضیح فکرة الدرس. 

تعلم : الشکل المجاور فیه سا // وب , وبا بقطع کل من المستفیمین المتوازیین في النقطتین1 , ۸. 
" تسمی الزاوبتان 2 , 1 زاوبتان متناظرتان وتکونان متساوبتان بالقیاس. 
- تسمی الزاوبتان 3 , 2 زاوبنان متبادلتان وتکونان متساوبتان بالقیاس. 


- تسمی الزاویتان 4, 2 زاوبتان داخلیتان متکاملتان وبکون مجموع قیاسما "180 


لقد تعلمت سابقاً انه اذا قطع مستفیمان متوازسان بمستقیم ثالث فالزوایا الناتجة هي: متقابلة بالراس ؛ 
متبادلة » متناظرة ۰ متساوبة بالقیاس » وفي هذا الدرس ستتعلم متی یکون المستقیمان متوازبین؟ 
- عکس مبرهنه الزوایا المثناظرة: 


((۵۱ا فطع مسثفیم هستقیمین وکانت الزاویتان المتناظرتان متساویتان بالقباس 
فان المستقیمین متوازبان)) 
يعني اذا کان 2 2 0 < 1 2 0 المتناظرتان فأن ما //11 


- عکس مبرهنة الژوایا المتبادلة: 


((اذا قطع مسنقیم مستقیمین وکانت الزاوبتان المتبادلتان متساوبتان 
بالقیاس فأن المستقیمین منوازبان)) 

اذا کان 2 7  «‏ 1 2 «« المتبادلتان فان م1.//1 

- عکس میرن الزو ایا الداخلية: 

- ((اذا قطع مستقیم مستقیمین في المستوی نفسه وتکونت زاوبتان داخلینان 


متکاملتان وعلی جهة واحدة من القاطع فأن المسنقیمین بنوازیان)) بعني اذا 
کانت "180 < 2 2 1+00 2 «« داخلیتان فان و17//1 


مثال 1/ 
استعمل المعطیات في الشکل المجاور : 


اذا 2 2 1-10 2 ۰« بین ان //1 


۸ 2 1721 (معطی) 


3 0 2 2 1102 زاوبتان متقابلتان بالرأس 
3 2 10 < 1 17 (اذا ساوت کمیتان کمية واحدة فالکمیتان متساوبتان) 


ویما آن 23 , 21 زاوبتان متناظرتان فان 1.//1 عکس مبرهنة الزوایا المتناظرة. 
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مثال 12/ 

استعمل المعطیات في الشکل المجاور وبین ان 1//14 

۳ -- 21 7 زاوبتان متقابلتان بالری 

۳ ح<- ۸2 78 زاوبتان مثقابلتان بالراس 

الزوایتان 2 , 1 داخلیتان وعلی جهه واحدة من القاطع 
ومجموعهما "180 فآن 1//11 عکس مبرهنة الزوایا الداخلية. 
مثال 3 / استعمل المعطیات في الشکل المجاور : 

حیث 3 2 7 - 1 2 0 // بین آن 17//[7 


3 <- 1 ۶ 111 معطی 

2 - 1 2 70 زاویتان متناظرتان 

3 2 70 > 22 19 (اذا ساوت کمیتان کمیه واحدة فالکمیتان متساوبان) 
2, 3 زاوبتان متبادلتان 

اذن 1/8۶ عکس مبرهنة الزوایا المتبادلة 


تأکد من ضهماک . استعمل المعطیات وعکس المبرهنات لتبین أَنْ: 
1) اذا کان 2 <- 7۸1 1 فان ۷[/ )1 

۶۵ < 21 70 معطی و 73 7۷0 21 77 بالتقابل بالراس 

آذن 279۸23 -< 7۶22 اذ تساوت کمیتان کمية واحدة قالکمیتان متساویبتان) 
ویما آن 23, 22 متناظرتان فان: 

7 عخکس مبرهنة الزوایا المتناظرة 


۱ ۰ ۰ ۸ اذاکان 1////۸۲ فان ۱022 < 77۷21 
7 معطی اذن 023 -- 7721 زاوبتان متناظرتان 
4 -- 1023 زاوبتان متقابلتان بالرأس 


اذا تقاطع مستقیمان فکل زاوبتان متقابلتان بالراس متساوبتان بالقیاس 


4 - 721 اذا ساوت کمیتان کمیه واحدة فالکمیتان متساویتان. 
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72 - 7724 زاوبتان متناظرتان 


ان 78۸24 - 7921 اذا ساوت کمیتان کمپه واحدة فالکمیتان متساوبتان. 
3) اذا کان 4 < « ۵ 15 ۰ فأن 1//1۶ 

بما ان 4 - « معطی فأن 60 - (4) 15 < ۲ 

60 + 120 -< 


(وهما زاوبتان متکاملتان وعلی جهة واحدة من القاطع) 


اذن 1.//8 عکس مبرهنة الزوایا الداخلية 


تدژث وحل الثمرینات: استعمل المعطیات وعکس المبرهنات لتبین آن ۲//۷ 
4) 5 - 8 9 9/4 


نکد قیاس زاوبة 7 حیت 5 <- 3 ده عظ ۱ 


اذن "35 (5) 7 - ۲ ویما ان الزاویتان متبادلتان 
اذن //1 عکس مبرهنة الزوایا المتبادة 


5) 17122 < 1۲۲21 
3 - 7022 زاوبتان منقابلتان بالرأس 
2 2 11221 معطی 


اذن 023 21 9« اذا ساوت کمیتان کمپه واحدة فالکمینان متساوبتان. 


اذن //7 عکس مبرهنة الزوایا المتناظرة. 

1۳ 2: < 307 )6 

وه > 79921 زاویتان متقابلتان بالراس #ر ۱ 
اذن 30 -- 119۸21 قد اف ۳ 
1 - 150 + 30 وهما زاوبتان داخلیتان متکاملتان علی و <.-.. ۹ 
جهة واحدة من القاطع 

#//7 عکس مبرهنة الزوایا الداخلية. 
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تدرب وحل مسائل حیاتية: 
7) موقف سیارات : اراد مهندس تخطیط موقف للسیارات بصورة متوازية. ۳ #۰ 
استعمل المعطیات وعکس المبرهنات لنبین ان : 6 
۷ حیث 2 2 1 -- 11021 وأن ۵ 1۲/۸۷ 
۷ معطی فآن: 
3 > 721 (ذا فطع مدسنقیمان متوازسان بقاطع فکل زاوبتان 
متناظرتان متساوبتان بالقیاس) 


2 - 11121 معطی فان 3 << 1117.2 (ا۵ا ساوت کمیتان کمية واحدف فالکمیتان متساویتان) 
2 203 زاوینان متناظرتان فأن 7,//۲ عکس مبرهنة الزوایا المتناظرة. 


8) رسم : رسم شید المثلث المتساوي الاضلاع کما في الشکل المجاور اذ ۶22 - 1021 ساعد مجداً في 
اثبات آن 0/۸۸ 

بما ان المثلث ۸۳ متساوي الاضلاع فأن قیاس کل زاوبة منه 607 
0 - 60 - 180 - ۲22 + 721 (الزاوية المستقيمة قیاسها "180). 
2 - 17121 معطی 


ان 0۳ < 10021 


ان "60 < 11028 < 11121 وهما زاوبتان متناظرتان 
انن 760//۸ عکس مبرهنة الزوایا المتناظرة 

فکر: 11) نحد: في الرسم المقابل ۰1۱//1 22« - ۸1« برهن ۲//۲ 

,1 معطی اذن *40 < 7:21 لأنهما زاوبتان متناظرتان ۳ 
ویما ان 722 < 77021 معطی فأن 40۳ < 17022 


لذلك 180 "140 + 40۳ وهما مجموع قپاس الزاوبتان 


الداخلیتان وعلی جهه واحدة من القاطع ۳ 99 


اذن 7//۲ عکس مبرهنة الزوایا الداخلية وعلی جهة واحدة. 


دید باضیات ۳7 


بسح روج از 


تب علیع بت 3 وس کف سب 


13( طخح الخطا: رسم مهند ااشکل المجاور وقال بما آن 0 2 ۱22 + 921 أدن 1//۳؟ 


22,1 زاویتان متقابلتان 

وفي حالة مجموعهما "180 لایمکن ان یکون 1,//1 
لذلك فآن جوابه خطاً والصحیح هو 

۳ -<- 7923 + 7021 وهما زاوبتان داخلیتان وعلی جهة واحدة من القاطع. 

انب : هل المعلومات المعطاة في الشکل المجاور تسمح لك ان تستنتج ان 1,//۸۸ ۴ وضع دنك. 
۲۳ <- 270۸1 لأنها متقابلة مع زاودة *45 

وان ۸1 والزاوبه التي قیاسها "135 داخلیتان وعلی جهه واحدة من القاطع لذلك 
۳ ح "45 + "135 متکاملتان وهما زاوبتان داخلیتان وعلی جهه واحدة 
" من القاطع. 

اذن 1//7 عکس مبرهنة الزوایا الداخلية. 


الدرس الثاني 7 تطابق المئلنات ععاومهن۲ امعسوصی 

فکرة الدریس : الثعرف الی مفهوم التطابق وحالات تطابق المتلثات 

المفردات : التطابق » عناصر المثلث الستة » ضلعان وزاوبة محددة بهما » زاویتان وضلع محدد بهماء ثلاثة اضلاع. 

واليك المثال التالي لتوضیح فکرة الدرس: 

تعلم : پبین الشکل المجاور شکلین متطابقین ونقصد بذلك ام کلاً من الشکلین المتطابقین هو 
نسخة طبق الاصل من الآخر فقولنا ان الشکل ۸ ینطبق علی الشکل 18 يعني آن الشکل 
۸ نسخة اخرٍ من الشکل 1۶ القطع المستقيمة تتطابق اذا کان لهما نفس القیاس اي 
الطول نفسه وتتطایق الزوایا اذا کان لهما القیاس نفسه وتتطابق المضلعات اذا امکن 
وضع احدهما علی الآخر بحیث تنطبق رژوس کل مضلع علی الاخر نستخدم الرمز 2 
للدلالة علی التطابق. 
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مفهوم تطابق مئلتین عایسمنه ۱۳۵ احعصوصی اه او‌ع09) 

لکل مثلث عناصر ستهة (ثلائة اضلاع وثلائة زوابا) نقول ان المثلشین یتطابقان اذا کان لکل عنصر من 
العناصر الستة في احد المثلئین عتصر بطابقه من المثلث الآخر. والعکس صحیح ایضا. ای: اذا تطابق 
مثلثان فآن لکل عنصر من العناصر الستة في احد المثلئین عنصراً بطابقه من المثلث الآخر یسمی (نظیره) 
واذا تطابق مثلثان فان مساحة سطح المثلث الاول تساوي مساحة سطع المثلث الثاني 


- جالات تطایق مثئلئین موه ۵۰0۵۳۱۵۵۱۵ دعوه) 

لیس من الضروري اثبات تطایق العناصر السته من احد المتلئین مع نظائرها من المتلث الاخر لنقول ان 
المثلئین متطابقین بل يكفي معرفه 3 عناصر (بینهما ضلع علی الاقل) من احد المتلئین مع نظائرها من 
المثلث الآخر. وفیما يلي الحالات الثي بتطابق فیها المثانین: 

الحالة الاولی: (تطابق الاضلاع الثلاثة) بتطابق المثلشان اذا تطابقت اضلاع المثلث الاول مع نظاترهما من 


المثلث الثاني. (ض.ض.ض) 


مثال 1/ في الشکل المجاور 

- الضلع ۸8 پنطبق علی الضلع ۸8۳ ۸ < 848) 
- الضلع 6 پنطبق علی الضلع 6۲ ۸4 (۳ ۸ ع2 86) 
- الضلع 136 پنطبق علی الضلع 8۲ () 9 2 80) 


الحالة الثانية : (تطابق ضلعین والزاویبه المحددة بینهما) یتطابق مثلثان اذا نطابق ضلعان وزاوبة محددة 


بینهما مع نظائرهما من المثلث الاخر (ض ز ض) 


مثال 2/ في الشکل المجاور: 

- الضلع ۸8 ینطبق علی الضلع ۸۲ ۸ 2۶ ۸13) 

- الضلع 86 ینطبق علی الضلع 6۲ ()ظ 2 86) 

- الزاو-2 ۸۸10 تنطبسسسق عطسسی الزاوس2 6 6۲(۸ 2۸ 2۶ 2۸86) اي آن 
۶ ۸۸86 (ض ز ض) 

الحالة الثالثة : (تطابق زاوبتین والضلع المحدد بینهما) بنطابق المثلثان ادا تطابقت زاوبتان والضلع المحدد 


بینهما (الواصل بینهما) مع نظائرهما من المثلث الاخر (ز ض ز) 


مثال 3 / في الشکل المجاور 
- الزاوبة تنطبق علی الزاوبه ۲ (۲ 2۸ 2 


- الزاوبة ۸67 ثنطیق علی الزاوية "۸6۳9 (۲) 2۸ 2۶ 


- الضلع 6 پنطبق علی الضلع 6۲ ۸ (۸6 < ۸6) 
اي ان ۸۸/6 2 »۸۸8 (ز ض ز) 


. حالات تطایق مثلنین: 

1- (ض . ض . ض) ثلاثه اضلاع. 

2- (ض ز ض) ضلعان والزاوبه المحددة بهما. 
3- (ز ض ز) زاوبتان والضلع المحدد بهما. 


مثال 4 / في الشکل المجاور 
- جد قیمة ‏ التي تجعل ۵۱۲ < ۸۵6۲ 


- اذا کان قیاس 2۲/1 بساوي *87 فما قپاس 211 ؟ 
- اذّا کان قباس 217۲۲ بساوي 30 فما فیاس )2 ؟ 
3- 3-9 من خواص التطابق (تساوي الاضلاع المنتاظرة) 
9 + 3 - »35 علاقه الجمع بالطرح 

2 < 37 تبسیط -ه 4 < » النانج 

۷ 9 - 67 ]772 من خواص التطابق (تساوي الزوایا المتناظرة) 
ان 97۴ < 67 77 بالتعوبضص 

6 7« < 1/۲ 1 من خواص التطابق (نساوي الزوایا المتناظرة) 


اذن *30 -- 1027776 بالتعوبض 


تأکد من قهمک: 


1 لاحظ الشکل المجاور أَد المثلثان 606 ۸86 متطابقان. 


| حاله التطابق العناصر المتطایقه 


70021 <- 170272 ۱۵23 << 4 


و« - ۸۲ 
و6 - ۸۶ 1۸22 170/1 
۸0 


۸ -- )0 , ۸0 2 ۳ 


180 < ۲ 

2) جد قیمة ۶ , ۲ ,< المق شرة في الشکل المجاور آذ المثلثان متطابقان. 
بما آن المتلثان متطایقان (معطی) 

يعني ان الزوایا المتناظرة والاضلاع المتناظرة متطابقة ومتساوبة بالقیاس. لذلك: 


من خواص التطابق 7 1 


3 

3 

۵ 

۳ 0 

0 1 


مجموعة زوایا المثلث (30 + 90) - "180 - 2 ۱ ین 


نقس السیب 30۲ 171 


3 


والمثلثان کل منهما فائم الزاوبة 
۳ - 120 - 1080 << 27 " 
تدرپب وحل التمربنات: 


3) (احظ الشکل المجاور ۸۳//6۴ آذن ۸6۲0 2 ۸۸86 


ضلعان وزاوبة محددة بینهما 
۱ 5 72 111/0 


زاوبتان وضلع محدد بینهما 26 90 ع 25 ۱۷, 79024 < ۱021 


8 - و 
8 - 60 , 8 - 5 | 
۳8 


1 


4) انظر الی المثلئین ۸86,۸56 فی الشکل المجاور ثم اکتا 
الهنط ابقتین وااضلعین المتساویین تم عبر عن 
التطابق بالصو رة الرمزية وبین نوع التطابق. 

قیاس کل منهما 30 6 ۱ 6 1۸۸2۸۸۳ 

قیاس کل منهما عص 4 ۸ - ۸8 


مشترگ 1367 
(ض ز ض) ۸۸6 2 ۸۸86 
تدرب وحل مسائل خیانیه: 

بناء : انظر الی الشکل المجاور للنفاذئین 
5) کم مثلثاً متطابقا : 
6) اي نوع من التطابق بین المثلثات الموجودة فیها؟ (ثلاثة اضلاع ض ض ض ) 
تسلیه: انظر الی المثلئین في الشکل المچاور 
7) ما نوع التطابق بپن المثائین؟ 
ضلعین والزاوية المحددة بینهما (ض ز ض) 


آن تحصی ؟ 7 مثلثاً 


8 حاول (عملیاً) باستخدام نفس الاسلوب اظهار بقية حالات التطابق. 
لوطبقنا المثلئین احداهما علی الآخر نلاحظ ان الاضلاع تتطابق (ض ض ض) وکذلك زاوبتین والضلع المحدد 
بینهما ( ز ضن ز) 


اثبت آن ۸800 2 ۸۸06 
0 - 30 ضلعان متقابلان في مستطیل و 196 1267 مشئرلك 
(7 < 76 10 نذا فأن ۸۳۵0 < ۸۸6 


0) هندسة : من المئلئین المتطابقین المتجاوین جد قیمة ۷ , ۲ 
من التطایق 40۳ < ت۶۷ -- 40 -< 7 


من التطابق 9 < 5 - 22 ه 9+ 5 - 2 - 14 - 2 هب  -7‏ سح 


و 

وا یا یرت 4 1 

اه 

۳ 
5 


۲ 


یط 1 
جا 


گر ی ۳ 


ت - ۳۳۳ 
9 اب-۱ 
و تین مار ات یب نج 


رولیت 


ات سر 


فکر: 

() تحدٌ : هل یتطابق المثلنان القائما الزاوية اللذان یتساوی طولا وتر وأحد الضلعین 
القاتمین في احدهما مع نظیریهما من !۱ الآخر؟ فسر آأجابتك 

الجواب : نعم وتعتبر حالة رابعة من التطابق حیث تعتبر الشکل الناتج ۵ ِ 


(وتر ضلع فائم وتر). 122 2 17821 (متبادلة) 


(وتر ضلع مشترك) ۳ , »8 < (۸ ضلعان متقابلان متساوبان 


انن پتطابق المثلئین ۸0 , 00 (ض ز ض) 


2) مسالة مفتوحة: وضح ما الفرق بین تطابق مثلئین وتشابه متلتئین ؟ 
التطابق هو تساوي قیاسات العناصر السته (الاضلاع والزوایا) من 
المتلث الاول مع نظائرها من المثلث التاني. 

اما التشابه فهو تطابق الزوایا المتناظرة لکن الاضلاع المتناظرة 


یس تکون مثباینة. 


3 حس عددي: اذا رسمنا قطر المستطیل تکون 
ادینا مثلثان؟ هل المثلثان متطابقان؟ لماذا؟ 
الجواب/ نعم یکون المثلثان متطابقان حسب الحاله الرابعة 


خطاً ثمارة وصححه. 
الخطاً لیس من الضروري متطابقان لانها لا تنطبق علی اي حالة من حالات التطابق. والصحیح یتطایق 
المثلثان في حالة تطابق ضلعان والزاوية المحددة 
بین: الضلعین. 


22 / 


ی 
7 وا کی س 
پسشیت مت 


اکتب : الحالات التي (۱ بتطابق بها المثلنین واعط امثلة توضيحية لها مع الرسم. 
اقا کم تنظبق اي حالة من الحالات الاريعة (حالات التطابق) علی مثلئین قأنها لا تتطابق لکن اذا انطبقت اي 
حالة عنها نقوال امثلئین متطابقین ومتال علی ذلك في المتلتین ۸ ,6 ۸۳ فیهما: 


هجو ۱0۵۸2 -< ۰۱۵۸ 796۲ -- 7۷6 فان المثلثان غیر متظابقین لکنهما متشابهان. 
۸ 


الذرسن الثالت: خواص المئلثات ( متساوی الساقین » متساوي الاضلاع » قانم الزاویة ) 
(عاعصد۱1 399۱۵0 ۳:8 , و8۱6 مج اجه ماوت : معاوصعتدا معام‌همهن) ععاعصهنا ۵ ۳۶۳۵۳۵6۵ 

فکرة الدرس: التعرف الی الخواص المثلئات (متساوي الساقین » متسناوي الاضلاع . قائم الزاویة) 

المفردات : قاعدة المثلث ‏ زاوبة الراس - ارتفاع المثلث. 

واليك المتال التالی لتوضیح فكرة الارس. 

تعلم + هگن تصنیف المتلثات تیعاً "للم 


اضلاعها الی: 

1- مثلث متساوي الساقین 2- مثلث متساوي الاضلاع 3- مثلث فاتم الزاوية 

سنقوم بالتعرف علی خواص کل منها بالتفصیل. 

تعلمت سابقاً انواع المثلثات حسب اطوال اضلاعها ویحسب فیاس زوایاها وفي هذا الارس سنتعرف الی 
خواص مثلث متساوي الساقین ومتساوي الاضلاع ومثلث قائم الزاویف. 


- خواص المثلث المتساوی السافین : معاوهز۳) معای‌وه وا اه ۳۲۳0۵۵۲ 
وهو مثلث قیه صلعان متساویان وسمی الضلع التالث المختلف بالطول عن الضلعین المتساوبین بقاعدة 
المشلث کما تسمی التقظة المقابلة لقا عدة المثلث برس المثلث. اما خواصه فهي: 


1) نتساوی قیاس زاوبتا القا عدغ المقابلتین للضلعین المتساوبین 7124 << 1۲1۶ 

2 ای مثلث فیه زاوبتان متساوبنان یکوت المثلث متساوي السافین. 

3( منصف زاوبة رأس المثلث المتساوي الساقین یکون عمودیاً علی القاعدة وبنصفها. 
2 ۰80 8 ۱ (۸4 


۳ 
۳ و 37 
۱3۳۱ 


۳ سرت فیح" ی 


ان قیاس 36 ۰۸۵۶ وکان المنلت ۸8 متساو ی 
مت الساقین» جد قیاس الزاوية ۸۳96 

(مثلث متساوي الساقین 46 2۲۵48 < ,۱۱۲ ع 6 11/۸۸ 
(مجموع زوایا المثلث تساوي "180) 2 1026+ 77۳8 + 111/۸ 


بالتعوبض عن ۸ 180۴ << ۲ + ۷ + 36٩‏ 


الجمع بالطرح 360 - "180 - 22 ج 1800 - »2 + 360 ۳ 


1 
1 
4 
5 


خح. 0۸۳ اد ار رل 


صحت 5 2 102۸۲ ۰ 


خواض المئلث المتساو ی الاضلاع ۵۵۵ )اکن ممزا رم م۵تر۳ 


1 تکون جمیع زوایاه متساوبة بالقیاس وقیاس کل زاوبة ‏ 60. 
2 اي مثلث نکون جمیع زوایاه مشساوبة بالقیاس نتساوی فیاسات جمیع ضلاعة. 


ی سپ سس سم 5 ت 
ی ببس سس وه 
1 


وبالعکس *60 < 1026 < 72۳ 2< 192۸ 6۸ -< 86 - ۸۳۲ ۱ 


مثال 2/ في الشکل المجاور مثلث متساوي الاضلاع محيطه 
طول کل ضلع ثم جد قپمة :. 


محیط اامثلث متساوي الاضلاع 7 


طول الضلع - : 2 < 19 
ولایجاد قیمة : 


معادلة السوال 19 < 1 - 2 


علاقة الجمع بالطرح 1 + 19 21 


بقسمه الطرفین علی 2 25-20 


8 
۳ 111 


- خواص المتلف القائم الزاوبه مع۲۲۳۱۵۸۱ /#عاوصه ‏ ۳۲۵۳۲ 01 ۲۳۲۵۵۵۲۸۱۵ 


هو المثلث الذي یکون فیبه ضلعان متعامدان (الزاوسةه المحصورة بینهما قائمه قیاسها "90) نسمي الضلع صحد 
المقابل للزاوية القائمة ب (الوتر) وهو اطوال اضلاع المثلث؛ کما نسمي الضلعین الآخرین بالضلعین الفائمین. 

وخواصة هي: 

نطبق علیه نظربه فیثاغورس حیث ان مجسوع مربع طول کل من الضلعین 
القائمین بساوي مربع طول الوتر. ونعبر عن هذا بالصيغه الرباضیا: 

(مبرهنة فیثاغورس) *(30) + (قش) < (۸6) 

مثال ۸3 استعمل انشکل المجاور وجد طول :)]. 

المعطیات : المثلث ۸۲6 متساوي السافین فان 6 ۱ ۸ 

مبرهنة فیثاغورس *(6) + "(هه) ع *(نه) 

بالتعوبض ی +  4*‏ *5 

بالتبسیط + 16 < 25 


علاقة الجمع بالطرح؛ والجذر التربيعي للطرفین 210 3 - ز جح 9 < یر جح 16 - 25 < 1 

ومن المعطیات نجد ان طول الضلع )9 پساوي ۲ 6 (من خواص المثلث المتساوي السافین) 

تأکد من فهمك: 

1) فی المثلث المنساوي الساقین المجاور اذا علمت آن المحیط :6 19. جد قیمه » وطول کل ضلع وفیاس 
الزاویتین البافتین. 

ملاحظة: تم تعدیل القیمة 5 - 2 الی 2-2 لتکون القیاسات متناسبة. 

)2۷3( + )2۶۹+3( + )2-2(-909 

2 سس 15 - 62 

سب گر سح مس << زر حور با 

6 2 

طول کل ضلعیه 3-8 + (22) 2 < 3 + 25 

طول القاعدة 5-2-3 2- (22) 2 < 2-2 


وبما ان المثلث متساوي السافین فأن 22 10 < 1721 
لژن مجموع زوایا المثلث 180 140 < 40 - "180 < 22+ 1721 


140 
۳ << سم < 10022 د 11021 


و 


0 ۰ د , ۳ تست و 2 ۰ سح مت 1 7 ات2 2 0 سا ۶ تّ 
3 4 شاه ۱ رن ۴۳۳۳ 
2 وس ۳ ِ 1 2 ب ی رت ی 
نت ام امن ار 0 مه س_ 
۳۳ ۱ نو وس سکم باون بدد ۱ ۳ ۴ ۱ سس 
۳۹1 ۳ اذ. رعذ العمار > 
2 مر زگ ۳ ی 1 71 3 ۳ قیا ۲ 
۰ بت عم 1 ی ۷ 
ی 9 
اس ی ! توا او اد سا 
ما از ۰ 0 
را ود ام ۳0 و ۱ ی و 5 
2 ه ات ۳ ی و سا چرس تک سا مد تب 
و 2 ۱ 4 تسج سب ای زوین ی ون ویس 7 سس را ق ظ 3 
ی 7 وا 


۳ ِ 

۳ و اج مق 0 ص۳9 
6 
کتک ۳۳ 


1 
و 


__جج 7 تس سس سس تسس 


2 المثلث ۸ متساوي الاضلاع 1 , ۸417 منصفان للزاوبتین *2۸) , 19۸") جد قیاس زاویه ۸۲0 
یما ان المثلث متساوي الاضلاع فأن فیاس کل زاوبة من زوایاه > *60. 
ویما ان 417 منصف قیاس زاوية ۸ فأن: 


60 
1۴۸2 ۸ 3 << 0 


بما ان 72 متصف قیاس زاوبة 8 فأن: 


60 ۱ 
40 - 7 م 9 ( 1۳127 


مجموع زوایا المثلث *180 < ۱008۸4 + ۱۵۸8+ 12۱/۸0 
بالتهءوبض "180 < "30 + 30 + 1۳0۶2۸0 
۳ - 30 - 30 - 180 - (۸/ 1۳۸۶2 

3( مثلث اطوال اضلاعه «وه 6 , 6 10 , ده 8 هل المتلت قائم الزاویة؟ وصسح دك هیع آلزیسع . 
في هذه الحالة نختار اطول الاضلاع وهو الذي یمثل الوتر ونربعه (10) <- 100 ثم نریع طول کل من 
الضلعين التخرین  )6۳۴‏ ۰36 8(۳) 64 . 
تم نلاحظ هل آن مربع اطوال الاضلاع بساوي مجموع مريعي طولي الضلعین 
البآخرین فأذا کان الجواب صحیح فأن المثلث قائم الزاوبة واذا لا فالمثلث لیس قائم 
الزاوبة. 


وت 10 
0 0 


100 - 64 + 6 

ففی هذه الحالة ان المثلث قائم الزاوبة 

تدرب وحل التمرینات / 

4) في الشکل المجاور 208۸ 7۷ < 12۸26۸ 

8 توازي ۸ . بین لماذا یکون المثلث *1() مثلثاً منساوي السافین؟ 
یما آن 1123 <- 17121 معطی 
آذن المثلث متساوي الساقین (خواص المثلث المتساوي الساقین) 

8 معطی 


1 2 72۸ زاوبتان متناظرتان 


2 2 72 زاوبتان متناظرتان 


77 
۵ وه 


تحص ۳ ۳ 5 


وعلیه 1022 -- 7021 بالاستعانة. لان ۸ 1 


اذن 017 - 60 خواص المثلث المتساوي السافین. 


لذلك المثلث 6016 متساوي الساقین. 


5( في الشکل المجاور ۸2 قائم الزاوبه في 2 ؛ رسم المستقیم 4۳ مارا بالراس 2 وموازباً للقا عده 
۲ , 45۳ < 1102127 آثبت ان المثلث 2۲2۶ متساوي السافین. 


الحل/ زاوبه مستقيمة 180 < 72۳277۷ + *111172 + 11۱22 


بالتعوبض "180 < 45۴ + 90 1 17۶۸422 
بالتبسیط 45 < 45 - 90 - 180 < 1۲۱۶2۸27 


ویما آن 27//۸ فآن 45 <- « 702 > 279427 (بالتبادل) 


کذلك 4۸5 - 02۷ > 19922 (بالتبادل) 
یالستعاضة 111277 < 1۷27 « 
لذا فان المثلث «۷< متساوي الساقین (خواص المثاث 


متساوي الساقین ) 


ندرب وحل مسانل حیاتية: 
6) بناء:دفي الشکل ااتو ضيحي المجاور جد المسافة بالأمتار بین سای و|انفطة ۸. 
افرض المسافة < ۲ والشکل هو مثلث قائم الزاوبة 
نستخدم مبرهنة فیثاغورس *(4000) + (3000) < ۳ 
0 + 9000000 <- 1 
00 - ۷25000000 - #۶ - 25000000 << * 
+ المساقة بین الطائرة والنقطة ۸ 5000 متر. 


۳ 


1 ِ- ۳۳۳۳۳۱ 
وی زوس اس نت اب عم 
نوی 9 و سیر سب 

کات وت 1 مج وم ویس 

1۹ 2 2 7 رت عم ۳ 0 1 

اه با + : 2 1 
ی دا ری بو اه بل ی ی 
۳ ۳ 


7( سا تعنمه له ] ۰191 چم ۱ عامت] ۱۱ طول | ۲ ( 1 


فص 


(بعد القاعده آلسلم عن الجدار ) معلوم لداك ص الممگر/ استخدام میرهنة فیثا غورس. 
مبرهنة فیثاغورس (5) + "۵ < (13) 


علاقة الجمع بالطرح 25 + "2 169 
تبسیط 2144 و 3 *ع 169-25 


استخدم الجذر التربيعي 711 12 <- ۷144 2 ۲ 


8 في القارب الشراعي الواضح بالشکل المجاور استخرج ارتفاع الجزء الاخضر بین 
الشراع ثم احسب مساحته. 

الچزه الاخضر من الشراع هو عبارة عن مثلث قائم الزاوية فیه الوتر معلوم 15 10 وطول القاعدة (احد الضلعین القائمین) ۲0 6 
نطیق مبرنة فیثاغورس ولیکن الارتفاع ‏ فآن: 

6(۳) + که > 10(۴) 

ارتفاع الشراع 0 8 2۰/64 ۱ ۶ 64 ع- ۳ ج ۳ < 36- 100 


مساحة الشراع (المثلث) - 2 > القاعدة * الارتفاع 


1 
۸ < << 6 87 > ۳ 


9 تحد: باستخدام الفرجال والمسطرة حاول ان ترسم با( 
متلثا متساوي الاضلاع طول ضاعه سه 4 (انظر ۱ ۱ 
للصورة فاستنتج الطریقة). 


5 


ی 


8 
هن 


الحل/ ارسم مستقیماً علی المستوي طوله معلوم شم ثبت الفرجال الرأسي المدبب علی احد طرفبه وافتح 
الفرجال بقدر طول قطعة المستقیم ثم حرکة لتربسم فوساً اعلی قطعة المستقیم شم غیر وضع الرآس 
المدبب علی الطرف الآخر من قطعة المسنقیم وارسم قوساً یتفاطع مع القوس الاول فتکون نقطة 
معينة ولتکن ۸ ثم وصل بین طرفي قطعة المستقیم والنقطة ۸ لتحصل علی مثلث متساوي الاضلاع. 


0) مسألة مفتوحة؛ ما قیاس کل زاوية فی مثلث قائم الزاوية ومتساوي الساقین 
و ضح اجابتك بالرسم. 

بما ان مجموع زوایا المثلث "180 وهو قائم الزاوبة يعني احدی زوایاه "90 

لذلك 90۰ < 90۰ - 1800 مجموع قیاس الزاوبتین الآخربنین وبما آن المثلث متساوي الساقین لذلك قیاس کل من 

زاويتي القاعدة ِ -- 450 لذلك قیاس الزوایا المثلث القائم المتساوي الساقین هو *45, 45۶ , 90۶ 


1) حش عددی: هل پوجد مثلث قائم الزاوية متساوي الاضلاع في آن واحد؟ وضح 
اجایتكت بامئلة عددية. 
المثلث القائم احدی زوایاه قائمة "90 وتبقی مجموع الزاوبتین الآخرتین "90 يعني کل واحدة "45 . ونعلم ان المثلث 
انمتساوي الاضلاع قیاس کل زاوبة من زولیا *60. 
لذلك لا بوجد مثلث قائم الزاوبة متساوي الاضلاع بآن واحد. 
2) اصحح الخطا: یدعی ان المثلث الذي اطوال اضلاعهُ سه 4 , «ت 3 , هه 2 یمثل اضلاع 
مثلث قائم الزاوية اکتشف خطاً احمد وصححه. 
تربع اطوال جمیع الاضلاع 4(۳۴) < 16 ۰ 3(۳) ۰9 2(۳) < 4 
3 و 16 - 4+ 9 عو 16 
لذاک المثلث لیس قائم الزاوبة (لأن لو کان قائم الزاوبة لتساوی الطرفان) 


اکتب: ثلاثة مجموعات من الاعداد الصحيحة الموجبة الثي تنطبق علیها الصيفة 
الرياضية لمبرهنة فیناغو رس 


1) (3 ,4 , 5) 5 < 25 9 +16 < 25 ج (3) + (م) ع کری) 
2 (6 و8 , 10) 0 - 100 < 36 + 64 - 100 ۶ *(6) + 68 10(۳) 
3) (9 , 12 , 15) 5 - 225 < 81 + 144 - 225 ۶ 6(۳۴) + 012 < 15(۳) 


يعني نربع اطوال الاضلاع ونربع طولي کل من الضلعین الآخرین فأذا کان مریع اطول الاضلاع - مجموع 
مربعي طولي الضلعین الآخرین نقول بآن هذه الاعداد تمثل اطوال اضلاع مثلث قائم الزاوية. 


ِ متخ هس 
یی 
تا "تس 
تست ت۳۳ 
ای 1 
كت ۳ 
توت 0 
- تس صت..__ تسد سس ۳ ۱۳ 
وت عت ی سح ۳ ۳ ید ند 7 
9 ب ی 1 ون وف ز 1 ۳ : را ی ی 
و 0۳ ‌_ ۹ ی ۳ ۴ و 3 ِ ِ 5 ۳ 1 تن 0 
ات 2 ابیت و تس ما ابا ی کی ی ری تعت ‏ یس ی ۱ همع 
هن وق رس مر سس ی کی وی یی بان یت رس ی ی اب یه ی ۱ مت ی 


الدرس الرابع / متوازی الاضلاع والمعین وشبه المنحرض 
۰ ۱۱0 وب طاصصمط! , ۳32۳۵2۱۱6۱۵2۲۵۱۱ 

فکرة السدرس: استعمل خصائص متوازي الاضلاع والمستطیل والممین وشبه المنصرف ظسي حسل 

المساتل الهندسیة. 

المفردات : متوازي الاضلاع » المعین » شبه المنحرف. 

واليك المتال التالي لتوضیح فکرة الدرس. 

تعلم : الشکل الهندسي المجاور (/۸96 یمثل متوازي الاضلاع ذ: 

1 ۰25//86 ظ248//6 

۸ - 00 ۰۸۵ - 80 


ویسمی المستقیم الواصل بین کل رآسین متقابلین بقطر متوازي الاضلاع ۸6 ۰ 
( وها متقاطعان ومتناصفان. 


متوازی الاضلاع : «صععه۱۱6۱ ۵۸۱ 
هو شکل رياعي کل ضلعین منقابلین فیه متوازیان » والان سوف تتعرف الی مبرهنات وخصائص منوازي 
الاضلاع وكيفية اسنعمالها في حل المسائل الهندسیه. 

نظریات خصانص متوازي الاضلاع. 

- کل ضلعین متقابلین في متوازي الاضلاع یتطابقان )۰۸۲/۸8 ۸8//6 2۱۰ ۰۸ 80 - ۸۱ 

- کل زاویتین متقابلنین في متوازي الاضلاع متساوبتان بالقیاس. 
(10 << 110۶9 ۰ )۱۱۷۶ - ۸ 1112. 
کل زاوبتین متتالیتین في منوازي الاضلاع متکاملتان 

۳ ح 1۸6 + (/۱۷۸ ۰ 180 <- (] 1۶ + 710/۸ 


ح 12۸2۸ 1 ۰۳۶۳ 180۴ < 8 79۶ + ,116 


-- قطرا متوازي الاضلاع متناصفان (,۲ > ۳ ۰ :1 < ]۸. 
المثلثان ۰16۶ ۸۳( متطابقان. المثلثان /»(۸1 ۰ ۸۲6 متطایقان. 
المثلثان ۳6۳ ۰ 11۸ متطابقان المتلثان ۳۸۲ ۰ 1:16 متطابقان. 


مثال ۸۱ استعمل خصانص مثئوازی الاضلاع لایجاد قیاسات زاوية 6 » وزاوية ظ بالدرجات 
وطول کل من الضلع ۸8 و الضلع ۲ با اسنتهر من الشکل المجاو ر. 
زاویتان متکاملتان 180 - 1۶۶ + 1/۶6( 


بالتعویض بقیمة الزاوبة 180 < "35 - 4 + 5 ۲ 2۲ 


< 6۶-180 +30 << 6 ۳ 


تبسیط 180 - *30 - 61 


ت‌ ۱ 


210۳ 


 # ح‎ < 35 1026 < 2 )350( + 5 - 0 


2 -- 357 - (35۳) 4 -<- (11121 
ضلعان متقابلان متطابقان . 6 - 6 < 2 + ت(5 فد 
8- - 3ب 2-16-22 8 - 5 ب 


المعین / ودطاسعط 
المعین هو متوازي اضلاع فیه ضلعان متجاوران متساوبان. 


نظربان خصائص المعین : 
-- قطرا المعین متعامدین. 
- قطرا المعین کل منهما ینصف الزاوبتین عند طرفیه. 


- مساحة المعین - طول الضلع > الارتفاع اي بآ < 11 < ۸ 


او (نصف حاصل ضرب طول کل من قطربه) 


- المحیط - 4 * طول الضلع اي ,] < 4 < ۳ 


32 < 2 + (5)6 < 2 + 57 < ۸۶ ۰ 
برس 32 < 16 - (6) 8 -- 16 -- 8 < )(۱ 


6 


6 - ۸8 (ز کی 


18 ب 


ا 3 
رداوسر تس 
ٍ 


0 ات 0 
۱ 


الشانی التوسط.. 


سپس _ ی 


مت 


جد طول الضلع .۳ و محیط المعین: 
اضلاع المعین متساوبه بالطول ۸۳ < (۸1 ( 
۳17 7 << 3 5 << ۲7 35 < 5-17 
 - 2 - 2‏ ج 2-24 د 
« 43 17- (02 5 - ۸ - ۸ 


را < 4 < ۳ ( 
3 4*۷ 2< ۳ 


المحیط 00 172 - ۲ 


شبه المنحرف / م#نمععمجو] 
وهو شکل رياعي تختلف الاطوال» فیه ضلعان متوازیان یسمیان قاعدتي شبه المنحرف وآخرین غير متوازبین» 
اذا کان الضلعان غیر المتوازبین متساوبین سمي شبه المنحرف متساوي الساقین وادا کانت احدی زوایاه 


الشاعیة العلیا #7 


الخلعدة تاسقتی 9 


ید و مر شب مخنش اتساقیزن 
مثال 1/3 جد مساحة شبه المنحرف الذي طول(ا ضلعین متوازیین فیه ۰0 12 ۰ « 8 
وارتفاعه ۰ 4 . 


1 1 
۸ < < )0 + (۷ 2 2 )8 + 12( «4 2 40 ۶۴ 


نز) جد محیط شبه المنحرف متساوي الساقین طول کل من ساقیه ۰ 8 وطول قاعدته 
العلیا «ه 5 وطول قاعدته السفلی صهء 10 . 
+ +9 ۳ 
محیط شبه المنحرف 600 31 < ۰+8 8+ 10 + 5 < 


۰ب۰ب(حة«سصح(«<«س<سساأ«««بجسِ« ۱ 


ا الریاضیات 22 


تست 
سس تست 
تست 


و 


1) استعمل خضائص متوازی الاضلاع ااشکل المجاور 
اثجد کل من: 


۰10۶ ۶۸ (۶:) 
و 2 - رد وود +8 3 3-1-9 
طول کل ضلع منهما 60 8 < 1 - (3) 3 < ) < ۵۶ ۰ 
زاویتان داخلیتان 180 << 26 + 1۲۳۶۸ 
۳ ح- 30 - 180 <- ]12 180 < 30 + (] 1۷2 
منقابلتان في متوازي اضلاع )172 < 1112۸ 


بالتعوبض 305 < 111244 


72 اوجد محیط متوازی الاضلاع اذا علمت ان طول احد اضلاعه صه 8 وطول ضلعه 
المجاور ثلاثة امثاله: 24 

اذا کان طول احد اضلاع المتوازي - 610 8 ۱ 

وطول ضلعه المجاور - 8 * 3 0 24 


3*8 


ومحیط المتوازي < مجموع الاضلاع الاریعه 24 + 8 + 24 + 8 < 64 سنتمیتر. 


3 الشکل المجاور ۸8۷0 متوازی اضلاع فیه 
۴ - 02۸۵ + 6 8عهد اثبت آن الشکل یمثل معین 
6 بتصف زاوبة 861 


2 ینصف زاوية ۸06 
__ وح‌چرر 6 12۶۳ 


دالتصیف 6 - - 1002۸ 


ری 
و 
3 


ی 7 ۳ ۳ ۳ 
1 ک 9 توت وبا ما 


: و 
سس 2 
۰ ۳ 


اذن 90۰ < 192605 + 65 72 بالتعوبض عما بساوبها 
اذن 180 2 ۸۸۸۳+ 111/۳6۳0 
وهما زاویتان متتالیتان وکذلك 9۵ - 180 ع< 110۵60 
۱ ۸0 << 90 ع 111/6 
وکل ضلعان متجاوربین متساوبین بالقیاس لذلك الشکل (معین) 
4) معین مساحنه ۰7۸2 300 وارتضاعه «ه 15 فما طول ضلعه. 
مساحهة المعین ‏ طول ضلعه * ارتفاعهٌ 
را « ۱ < ۸ 
طول ضلع 60 20 > سس - ,1 < ر[ * 15 < 300 


5) معین محیطه صه 36 فما طول ضاعه. 


محیط المعین < 4 * طول الضلع 
,1 << ۳۲ 


6 . 
طول الضلع . 6 9 سس - 1 ۵« 41 - 36 


6 شبه منحرف طول الفاعدنین المتوازیتین العلپا والسفلی علی التوالي ۰۳0 ۰7 مه 9 
وارتفاعه سس 3 فما مساحته؟ 

(9 + )2 - ۸ 
عريري الما تپ 3 ود 
و بمب , ب 2 سس بح 

التقط هدا البار کود .. 2 


مساحة شبه المنحرف 60*۶ 24 < 


7) شبه منحرف متساوي ااسحاقین مساخنه 2 90 ارتضاعه 5 جد طول کل مل 
قاعدتیه اذا علمت ان طول قاعدنه ۱۱ لعلیا نصف قاغدته |اسفلی. 


نفرض ان طول قاعدته العلیا * فان طول قاعدته السفلی < 27. 


1 1 
2(5 + تا << 0 <« 0( 0 < ۸ 


1 
90 - < )32(5 180 - 52 


طول القاعدة العلیا 12611۲ کد د بر 


طول القاعدة السفلی ۰ 24 < 12 < 2 < »2 


تدربا وحل التمرینات: 
8) الشکل المجاور فیه 28 ۸8 » ۸6 منصف الزاویتین ) , ۸ برهن 


ان الشکل ۵80۳ یمثل مئوازی اضلاع. ۱ 
زاوبتا قاعدة مثلث متساوي الساقین ۱22 < 19:21 < معطی - ۵۳ << 


بالتتصیف 771۶4 < ۸22 1, 17۷023 - 17121 


با لاستعاضة 211۸24 < 11023 ." 


وکل منهما متبادلتان ۸24 < 121 , 793 < 11*2 


آذن 2//6 وآن 6// ۸ فالشکل متوازي الاضلاع. 
یکون الشکل الرباعي متوازي اضلاع اذا کان کل ضلعین متقابلین متوازبین وکل زاوبتین متقابلنین متساوبنین بالقیاس. 


9) ااشکل المجاور ۸۱0 مربع , ۸۲8 مثلث قانم الزاوية في ۳ ومتساوي الساقین. 
برهن آن: 
ز) ۸۲5 یمثل مریعً زز) 78 ینصف 126 
ززز) ۵1۳۲۳ یمثل متوازي اضلاع. 
2 - 7۸/1 <- ۳۲ - اه قائم الزاوبه 2۸۳ (/ 


1111 + 2,۸۶ 2 - 


ی 
ون 


کذلك المثلث ۸۲۲1 متساوي الساقین لأن قطر المربع متعامدان ومتناصفان 


77 ان ۸12-8 وکل من 223 , 9024 متساوبتان بالقیاس حیث 
۲ ۸۳/۱ و ۸۲ / 1۳ << وکل منهما متبادلتان 1023 7222 و ۱24 11021 
فالشکل ۸۳81 مریع (خواص مربع) لأن فیه زولیا قوئم. 
ینصف ۸۳8 << قطران متناصفان ۸ , ۲ (۱] 
ینصف 6( لانه //۸ << ضلعان متقابلان في مربع 0 < ۸3 
ثه مریع 56 1 8 ,16 7۳۴, 7۳/۲5 < //۳ ۱ 


الشکل ,۸۲۲ منوزاي اضلاع < 71//۸ 2 


0 ۸۳۲ بمثل معیناً » النقاط ۲,۵۲۱ منتصفات اضلاعف برهن آن الشکل 1۲:۲0:۲۷ 
یمثل متوازي اضلاع. 
البرهان : بما آن الشکل ۸۳1 معین 
فا 0 1 ۸ (القطران متعامدان) 
۴ // ,۳۲۲۳ وبساوي نصفه 
۱ 1 مبرهنة 


3 / ۲:) وبساوي نصفه 
۲ / ,۲۱۳ ,, 
۳ < ۲۱۲ 


الشکل الرياعي 1176113 منوازي اضلاع لتساوي وتوازي ضلعین فیه 
21-۳ ۱« ان ۳8 1 ۸ فآن 11۳ ۱ ۸0 

2 ۸2 < 1 ۶ 17 منبادلتین. 

*, الشکل 1:70:11 متوازي الاضلاع هو مستطیل لان احدی زوایاه قانمة, 


1 معین طول قطریه المتعامدین «ه 10 » «ه 8 فما مساحتم؟ 
مساحة المعین - 7 * حاصل ضرب طول قطریه. 


2 1 
۵ 20 ۶ 100 ۶۷ 8 »2ج ۸ 


3 شببه منحرف طول الشاعدنین المئوازیتین العلیا وا لسفلی ۰8۸ 16 , « 20 و مساحته 


۷ ۲ ۳ 9 
۵ 180 فما ارتفاعه؟ 


ِ! 
(۷ 6) ر < ۸4 


1 
۱ (20 +1 فِِِ 180 


الارفاع وروی 10 - لش  -‏ « 18۸ - 180 رم ی« *< 180 


تدرب وحل مسائل حیانیة: 
3 ظرف بريدي: في ااشکل المجاور ظرف بریدي اآذا علمت آن عرض الظرف نصف 
طوله فها مساحة وجهه؟ 


۱ ۶ 
طول الظرف - «« 24 فأن عرض الظرف - 24 + 2 12 1 
۱ 7 240۲ ّ 


کم 288 < ۰24 12 < ۸ 
4) اثاث منزلی: سطح اللوح الخشبي المستخدم في المنضدة بشکل شبه منحرفا 
متساوي الساقین احسب محیطه. 0 1.5 
محیط شبه المنحرف < مجموع الاضلاع الاررمة 
المحیظ 9 5.5 ۰+۲7 1۰11.5 +1 <- ۲ ۱ 
5) حدیقة: قطعة ارض زراعية مستطیلة الشکل » شجرّت لجملها حديقة عامة » ارید 
تحویطها بسیاي فاذا کانت ابعادها « 80 , « 40 فما طول السیاج اللازم استعماله 
(اجا طتها؟ 
محیط المستطیل - (الطول + العرض) * 2 


111 


محیط الحدیقة ۱ 240 < 2 ۷ 120 < 2 * (80 + 40) - ۲ 


1 


فک 


6 تحد: شبه منحرفه طول قاعدته الصفری « 3 مفسم علی ثلاث اشکال مئلئین 
ومستطیل پبلغ ارتفاع شبه المنحرف هه 4 وطول ااضلعم القائم المثلث الاول ۰ 2 
وطول الضلع الفائم المثلت التاني ۰ 1 فأحسب مساحة شبه المنحرف بطریقنین. 


[7 


تن 
تس 
۱ ۱ ت ۱ / 
5۹ 
سست ۳ 


حت 


۹ ی ۱ ۳ 
 .‏ الصت الشاسی 


یی 


متناحة المقلث الاول - القاعدة * الارتفاع 


۲۳ 
2 


مساحة المثلث الثاني - - القاعدة * الارتفاع 


۱ ۱ 1 
۶ 4 < 4 « 2 2۷ < و۸ 


مساح المستطیل - القاعدة * الارتفاع ۶ 12 < 3 < 4 < و۸ 


مساحة شبه المنحرف *670 18 - 12 +4 + 2 ت و۸ + و۸ + ۸ ع< ۸ 


-. الطربقة الثانية : مساحة شبه المنحرف - 2 (القاعدة السفلی + القاعدة العلیا) * « 


2 


1 1 
مساعت شید حرف ۶ 18 2 94 << 2 3(<4 + (1 +3 + 2)) << ۸ 


7) مسألة مفتوحة : هل یمکن اعتبار کل مستطیل متوازي اضلاع ولا یمکن اعتبار کل 


متوازی اضلاع مستطیلا؟ 
نعم کل مستطیل متوازي اضلاع لکن لیس کل متوازي اضلاع مستطیلاً (حسب خواص المستطیل ومنوازي 
الاضلاع). 


8 جبین عددی : ما الفرق بین المعین والمریبع ؟ ارسم واشر الی الأچزاء المختافة. 
السعین : هو متوازي الاضلاع اضلاعه الاربعة متساوبة ولیست اي من زوایاه فائمة. 
المردم : هو متوازي اضلاع اضلاعه الاربعة متساوبة وجمیع زوایاه قائمة. 


اکتب : خواض شبه المنحرف المختلف الساقین وشبه المنحرفه متساوي الساقین. 
شبه المنحرف فیه ضلعان متوازبین بسمیان القاعدة السفلی والقاعدة العلیا. 

والضلعان الأخران غیر المتوازیان واذا کان الضلعان غیر المتوازبین متساوبین سمي شبه منحرف متساوي 
الساقین واذا اطوالهما مختلفان یسمی مختلف الساقین حسب التعریف (شبه المنحرف). 


الدرس الخامس / الاسطوانة والكرة (الخصانص - المساحة السطحية - الخجم) 
(مرطاو , مد ماه ر معا هممسم) معا ۸006 4ص 

فکرخ الدرسی : التعرف الی خصائص کل من الاسطوانة والكرة وكيفية ایجاد المساحه السطحیه والحجم لکل 

میهسا . 

المفردات : نصف القطر » الارتقاع . المساحة الجانبية » المساحه الکلیه » الحچم. 

واليك المثال التالی: 


تعلم : لدینا مستطیل ابعادة 6۳0 5 , 6111 3 ثبت علی سلك معدني عمودي ودور کما مبین في الشکل 


باستخدام محریگ نلاحظ تولد الشکل الذي نسمیه بالاسطوانة الدائریة القائمه رععن 
احظ ان نصف قطر قاعدة الاسطونة المتولدة وارتفاعها هسا قیسة ابعاد ‏ | . ۲ 


113 


المستطیل. خذ علبة مرطبات اسطوانية الشکل وتخلص من القاعدتین ثم "۱ "سا 
قصها عمودیاً وافرد القطعة المعدنیة ستلاحظ انها تمثل شکل مستطیل. ۱ 


3 


الاسطوانة : «عصناو6 
وهي مجسم ل4 قاعدتان داثریتان منوازبتان ومتطایقتان محاط بسطح جانبي اسطواني. وبسمی المستقیم المار 
بمرکز القاعدتین (محور الاسطوانة) ویسمی المستقیم المساس للقاعدتین والموازي لمحور الاسطوانه (مولد 
الاسطوانة). مولدات الاسطوانة الواحدة متساوية فیما بینها بالطول, والعمود المحدد بقاعدتي السطوانة فأنه 
پسمی (ارتفاع الاسطوانة) برمز له بالرمز 8. واذا کان مولد الاسطوانة عمودیاً علی قاعدتها سمیت 
الاسطوانة (اسطوانة قائمة). وبکون ارتفاعها مساوباً لمولدها واذا کان مولد الاسطوانة مائلاً علی قاعدتیها 
سمیت (اسطوانه مائلة). 
حجم الاسطوانة الدائربة التامة 0 <- ۷ الحجم 
المساحة الجانبية 22777 <- 1,۸ (المساحة الجانبیة) 


المساحه الكلية تساوي مجموع المساح الجانبية + مساحه القاعدتین آی: 


حیث 7۳۶ مساحة القاعدغ *277 + 277-8 - 7۸ (المساحة الکلیذ) 


وأن ۲ نصف قطر قاعدة الاسطوانة ۰ الارتفاع » 7۳ النسبة الثابتة گِ 


مثال 71 اسطوانة داثرية قانمة طول نضف قطر قاعدتها سه 7 وارتضفاعها 
12 آحسب مساحتها الجانبية ثم آحسب مساحتها الکلية وحجمها. ‏ ۲۲ 


۱)) المساحة الجانيية . 2 528 > 12 27۱« 2 < 27۳ < 1۸ 
7 المساحة الكلية ۳ + 21۳11 -- 1۸ 

22 ۱ 

۶ 836 < 308 528 < 77 7( ۷ 2 + 528 - 
3) الحجم ۴ 1848 > 12 7 7« > 1۳۷2 < ۷ 
الکرة 5٩0۱۲۰‏ 


تبعد بأبعاد متساوية عن نقطة ثابتة في داخله نسمی (مرکز الکر) وکل مسنقیم یمر 


بمرکز الکة وينتهي طرفاف بسطحها یسمی (قطر الرة) اما (صف قطر الکرة) فهو الخط "7۳ 


الواصل بین المرکز والسطع للکرة. 
۱ 5 3 7 _ * مه 2 1 
حجم الکرث: 7 -- < ۷ ۰ المساحة السطحيةٌ 44 - 5 


مثال 72 جد | لمساحة ااسطحية والحجم اکرق نصفض قطر‌ها سم 7 
ز) المساحة السطحية 6۶ 616 < 7 4۱2۶7 - 4712 - 5۸ 


۱ ۳ ۰ 
1[) الحجم ۴ 


72 ۲ 
«# 7 « 7 ( 7 << 1437 01 


«- 
ق 


مثال 3/ حضالة نقود : صنع نموذج مصفر لحصالة نقود علی شکل اسطوانة نصم قطر 
قاعدتها هه 10 وارتضاعها ضه 30 تعلو‌ها نصف کرق. احسب الحجم والمساحة 


حجم حصالة النقود < حجم الاسطوانة + حجم نصف الکرة 


( 103 > )+30 (60) بت [9 )+ با ۷ 
ِ< 0 ۳ - ( ۲7 2۱5 7 ۲ < 


2000 11000 9 
- 0007۲ 4 5 - 15 1 < 11۳513, 33 1 


حیت 14 .و - 1۲ 
المساحة الكلية ‏ المساحة الجانبية للاسطوانة + مساجة قاعدة واحدة + نصف المساحة السطحية للکرة 
(72 7 4) 2 + 2 جر + 1 22۳7 -- 7۸ 
۱ 1 
*(10) (14 .4()3) 7 *(10) (14 ۲ (14()10()30 .3) 2 -- 1۸ 


- 1884 + 314 + 628 < 2826 


تأکد من فهماگ: 
1( انبو ب اسطواني داتري قائم مجو ف طوله «« 21 وثصف قطره الداخلي « 9 قما خجمه ؟ 
حجم الاسطوانة - مساحه القاعدة * الارتفاع 7۳۳28 <- ۷ 


حجم الانبوب 2707 14 .5341 < 21 « 81 14*۷ .3 < 21 ۱ *(9) ۷ (3.14) < 


2 جد المساحة السطحية والحجم الکرقة ال نصفه قطرها « ٩10‏ 


المساحه السطحیةه *190 1256 << 10*2 ۷ (14 .403 < 4۳۱۶ < 5۸ 


۱ ۱ 4 4 
تم 6 .4186 - 103 *< 4 << تن 


۳ 


ته الشانی التوسط .- 


سس 


3 صنع خزان للوقود علی شکل اسطوانة نصف قطر قاعدتها « 3 وارتفاعها «« 9 
تمله ها نصف کرو احسب الحجم والمساحة |اسطحية للخزان. 


الحجم < حجم الاسطوانة + نصف حجم الکرة 


3( +2( - ۷ 
3 ۷ 
3 3 3 14 و رگ 39 3 4 - ۷ 


ت 86 310 - 56.52 + 34 ,254 < 


المساحة السطحية للخزان - المساحة السطحية للخزان + - المساحة السطحية للکرة 


1 
1۸ - 2۳ + 17 7 - ۲ 


1 3 
5 کب ۱9 ۵ ۵ 1 3 96 ۳ ۳ 


<< 169, 56 4+ 28. 26 + 56.52 < 254 ۶ 


) مسنودع و قود کرو ي التدکل مساحته السطحيیة *ظ 576۳ جد خجمه, 
2 و - 5767 4*۰ - 5۸ 


2 ۰:7 


نصف القطر 7 12 - ۰/144 7ج 144 3 


1 


3 ۱ 4 4 3 7 
الحجم 23047۳ - 12 * 12 < 12 « با 2 ۳ 


5) اناء علی شکل نطف کرق مساحته السطحية *128. جد حجمه. 
تصف القطر 861770 - ۷64 < ۲ ," مساحه نصف الکرغ 12877 <- 


را ار 
مح , 
۴ 


#۲ - 27۴۳ 
128 2 
سح اد .۲ 


هت اه یی بات 
1۳ گر ۳ ۲ 


< 2/37)8(* 


۳ هن 
حجم نصف الکرة 0 2 < ۷ 


تم ی 
۳ 
ج- 


5) اناء علی شکل نصف کره مساجته السطحية "۰1280۳0 جد حجمه. 


۳۹ 4 
حجم الکرة - 717777 


المساحة السطحية الکرة ‏ 47۳7-2۶ 


۱۳۹4 
وی ۳ ۷ . 


6) دورق اسطواني الشکل حجمه توی 128 وارتفاعه سء 8 جد مساحته الجانبية. 


حجم الاسطواتة - مساحة القاعدة * الارتفاع 2ج - ۷ 
"۳ نت 2و 2بپرو - 128 8 ۷ ۳ - 1287 
1 


0 4 -- 16 - 7۰« 
المساحة الجائبية للاسطوانة - محیط القاعدة » الاریتفاع ‏ ۲ 27۲ < 1,۸ 


2 647 < 8 ۷ ۷ 21۲ < 
) اذا کانت نسبة حجم کرق نصف قطرها ,« الی حجم كرة ثانية نصف قطرها ,« تساوي 


سر جد نسبة المساحة السطحية للكرة الاولی الی المساحة السطحية للکرة الثانیة. 
۱ 
2 و 8 1 8 3711 


ایا یت با ای سس ما قیسس ود 
بأخذ الجذر التکعیبی 5 72 3 125 ۳3 125 3 


423 _ 4 )2( 4 
47 72 47 )5(۶ 5 


تدرب وحل التمرینات: 

8 کرق من الرصاص نصف قطرها « 6 صهرت وصنع منها کرات صفيرة متماثلة ألعاب 
الاظفال نصف قطر کل منها ۰ 1 آحسب عدد الکرات الصفيرة المتولدة من دلگ 

الحل/ نجد حجم الکرة التي نصف قطرها ص 6 


کووی 7۲ 288 2< 6 6۷ ۷ 62 ۴۷ ۷ - -- 3 


نجد حجم الكرة الصغيرة التي نصف قطرها 600 1 


4 ۹ 
و مه 


4 4 ۹ 
۳ جر‎ > 7۳ 2٩ 3 21 3۲ 1 


عدد الکرات - حجم الكرة الکبيرة + حجم الكرق الصغيرة ۰ 216 + 28877 
9 کر خشبية حجمها 2304۳ وضعت في الماء فکان الجزء الطافي نصفها جد نصف) 


قطر داثنرة تقاطع سطح الصا مصع سطح الکرة. 
الحل: 


تصف قطر الداثرة 6111 12 <- ۳ 


10( اذا علمت ان المساحة السطحية لکرة تساوی *«ه ۱2567 فما طول نصف قطر 
الکرخ؟ 


المساحة السطحية للكرة < 4 « 7 * (نصف القطر )* + - 5۸ 
13967 
نصف القطر 617 17.7 - ۰۷/314 - << 314 و ۵7۶ 4772 - 12567 


1) کرتان النسبة بین حخجمیهما کنسیة 8 جد النسبة بین مساحی سطحیهما. 


4771 ۳ 4771 4 
1۳  47)3(2 47۳73 9 


2 جد نصف قطر الكرة القي مساحتها السطحية تساوي *«ه 1007 ومن نم جد حجمها 
1007 ۱ 


5 عت ما لو 5( د وج ۳ 47 - ۲ 47۱۳-۰100 -- 5 


0( 4 «, 4 4 
الحجم دورو تا 5 (5 ۲12 2 - 5(3) 227 3 2 ۷ 


3) قطعة ورق علی شکل مستطیل طوله «ه 33 وعرضه صت 14 طویت قاعدته بحیت 
یکون سطح الورقة علی هینة سطح اسطواني داثري قائم جد حجم ا(اسطوانة 
شتة لاقرب عدد صحیح. 
مساحة الورق (مستطیل) - الطول * العرض - 33 * 14 - 462 سنتمتر مریع 
وهذه المساحة نمثل مساحة سطح اسطواني دائري ارتفاعها 14 سم 


۱ 2 2 
4 ۳ رس ب< 2 < 462 2 2 - 1 


<< 462 - 


۱ 02 
تصف قطر قاعدة ا لاسطوانة 6111 5.25 7۳ 
کج الاسطوانة < مساحه القاعدخة * الارتفاع 
۷ ۱ 
الحجم 603 1213.7 < 4 > 5.25(۶) : > 7۲۳۶ - ۷ 


تدرب وحل مسائل حياتية / 

4) سائل : جد سعة الکوب المجاور ادا علمت ان قطر القاعدة صه 7 وارتفاعه مه ۱0 . 
(السعة یعش الحجم) 

نصف قطر القاعدة < 7 + 2 < 3.5 سم 


22 
 )35(۳ ۷ 0‏ -- 2 77 7۲ ۷ 
1 
حجم الکوب وی 385 - 10 *< 5 .3 ۷< مق« جع 


ج ۰۹۰۹٩۹۰۰۰‏ ,«سحد(ط_لحمس«« 


۱۳۳ 
و 


۷ لصف الثاني التوسط 


سح 
۸1۹۰7 ۳/۷ 
سوواط 


5) صناعة : آحسب مقدار ما تتسع له العلب الاسطوانية الاربعة المتمائلة الحجم اذا 
علمت ان نصف قطر قاعدنها ««» 3.5 وارتفاعها 10۳ ثم جد المساحة اللازمة من 
اللوح المعدني المستخدم لضناعتها کلها. 

نجد حجم علبه واحدة وتضرب في 4 مقدار الاتساع. 
حیث الارتفاع 1 > 10 0 52 .3 < 4۶ - 4۷ 2 (-6۳) 4 - 4۷ 

حجم العلب الاربعة تون 4907 -- 4۷ < 

نجد المساحة السطحیه الواحدة 0 * 3.5 < 71۲ < 2 < 27۲7۳11 < 1/۸ 

تون 2807 < 7074 - 45۸ ۳*2 707 -< 
مساحة قاعدة العلبة ‏ ۷ 3.57 < 12.257 
مجموع المساحة الكلية - المساحة السطحية + قاعدة العلبة (4 علب علیا وسفلی) 
ص378 - 2807 + 8 ۲ 12.257 - 

6) هندسة : من المباني الشهيرة في العالم بنابة تعرف بأسم قبة مونتریال في کندا 
وهی کرة مستديرة من الزجاج الشفاف قطرها ۰« 76 احسب مساحتها السطحية 
وحجمها. 

نصف قط الکرة - 76 + 2 - 38 

المساحا السطحية للکرة - 4 * النسبة الثابتة * (نصف القطر )2 

2 4 .18146 < 38 < 38 ت 7-2 ۸ < 5۸ 

لحجم - * » النسبة الثابتة * (نصف القطر)" 


۱ مر 22 4 ی 4 
299390 2 38 ۱ 38 < 38 6 << < 27۳73 < ۷ 


فکر: 17) تحد: کرق بلاستيكية نصفضه قطرها هس« 14.7 طلیت بطلاء بسمك «ه 0.3 احسب 
حجم الكرق بعد الطااء. 

نضیف سمك الطلاء الی نصف قطر الکرة فنحصل علی نصف قطر الکرة مع الطلام تم نجد حجمها. 

نصف قطر الکرة بعد الطلاء جع 15 > 0,3 + 14,7 


4 4 
حجم الكرة بعد الطلاء 67015 4۸5007۲ < 15 < 15 157 << < 777 < ۷ 


حجم الکرة (73 7۳ 2) وهو الصحیح اما خطاً باه هو 2 


8) مسالة مفتوحقة: ما ارتفاع اسطوانة داثرية قالمة تکفي مساحتها الجانبية لصنم 
کرة لها نصض قطر الاسطوانة نفسه؟ 
المساحة الجانبية للاسطوانة < محیط القاعدة + الاریتفاع 


۰ 27۳ << ۸4 
المساحةة السطحية للکرة - 4 * التسبة الثابتة * (نصف القطر)" 
4 > 5۸ 
1۳ ۱ ۱ 
-- و] ج 7۳2 4 < 27۳ << 5۸ - هر 
و 
ولعت و( ..! 


19( جش فددی؛ کاس بشکل تضفی کرة نصفب قطرها ۴ ووعاء اسطو اني الشکل نطفض) ۱ م 
فطر قاعدته ۲ وارتفاعه ۲ ی منهما پتسع لأکبر کمية من الماء. 


2 4 
7 مب« جرج بد << (حج الکاس) ۷7 
حجم الاسطوانة اکبر من حجم الکاس ‏ 2۳73 - ۲« 2ج و[ >( رو - (للاسطوانة) ۷ 


0) صحح الخطاً؛ کثبت ساره قانون حجم الكرقة ( ۲۳ 2 اکتشف خطاً ساره وصححهة. 


اکتب : مثالاً لأسطوانتین قائمتین متساوبتین بالحجم ومختلفتین بالمساحه الکلیه. 
اسطوانة نصف قطر قاعدتها حص 3 وارتقاعها 6۳۰۱ 6 

اسطوانة نصف قطر قاعدتها 67 6 وارتفاعها جوع 9 

متساوبتان بالحجم ومختلفتان بالمساحة الکلیه. 

(حاول عزيزي الطالب تجد کل من الحجم والمساحه الکلیه لکل منهما) 

الدرس السادس / مساحة الاشکال المرکبة المنتظمة وغیر المنتظمة 


ممن‌هصاه هی حاوه ۱۱۴ مه دانوی ۵۴ ۸۳۵۵ 
فکرة الذره س: ایجاد مساحة الاشکال المستوية المرکبة المنتظمة وغیر المنتظمة 


المفردات :شکل مستوي بسیط وشکل مستوي مرکب . 
واليك المثال التالي: ۱ 
تعلم : نرید حساب مسلقة آلنتر السنهط پالسیح الموشح بالسنوو ظی * 
ص 26 نتبع الخطوات الثالیه: 


«۹۰۹۰۰۰٩٩ ٩۹ 


۷ لصف الفانی التوسط 


الک 
۱۳۳ 
2 یات # ۹ اس لب 


3 0 دق 
۳ کید 


۳ 


نخلد الشکلین ااهستو مین اعد س یل , ال ال ۵ ۳1 ۳ انشکل الضر گذب ۲ شا فستنطی ار ن :؛ 


نجد مساحه المستطیل الداخلي. نجد مساحه المستطیل الخارچي. 
" نجد مساحة الممر عن طریق مساحة المستطیل الداخلي من مساحة المستطیل الخارجي. 
مساحه الاشکال المستوية المركبة المنتظمة. 
المستوی المرکب المنتظم یتکون من شکلین مستوبین بسیطین او اکش. 
ولایجاد مساحته نقسم الشکل المستوي المرکب المنتظم الی اشکال مستوبة بسیطذ. 


فثال ۱/ حاول ایجاد مساحة المهر فی الشکل المرکب في فقرق تعلم: 
نجد مساحه المستطیل الخارچی *100 8 < 2 < 4 - .۲ < ۸ 


ح 


4 اساسا ۱۳ 


نجد مساحة المستطیل الثاني 310۶ < 1 ۷< 3 ع ,0.1 و۸ 
مساحة الممر تساوي حاصل طرح المستطیل الداخلي من مساحة المستطیل "*. 1 
الخارجي اي: *510 < 3 - 8 < و۸ - ۸ - ۸4 سر .۰ ۶ 


مثال 2/ لحساب مساحة ااشکل المرکب المنتظم المجاور: 
الشکل المرکب المنتظم يحتوي هما شبه المنحرف والمستطیل 
مساحة شبه المنحرف ‏ « ( + ع) << و۸ 


1 
< <)7 + 3( ۷ 2 < 10 ۶ 


مساحة المستطیل *6100 30 < 6 ۷ 5 < 2.1 و۸4 


مساخه الشکل المرکب 6۶ 40 - 30 + 10 < ,۸ +۸ < ۸ 


- هداخة ازاشکال المسئویبة المرکبه. عن المنتظمة: 
لمستوي المرکب غیر المنتظم یتکون من شکلین مستویین بسیطین او اکثر غیر منتظمین 

ایجاد مساحتهُ نقسم الشکل المستوي المرکب غیر المنتظم الی اشکال مستوبة منتظمة بسيطة قريبة من 
شکله نحسب قیمه مساحات الاشکال المستوبة البسيطة ونجمع نتائجها وتحتسب بوصفها قیمة تقرببية 
لشکل المستويي المرکب غیر المنتظم. 


مثال 3/ فی الشکل المجاور نموذج لعملة احدی الدول وهي مصممة علی شک 
مستوي غیر منتظم ولحساب قيمة تقريبية لمساحة سطح العملة 
رسمنا مثلت متساوي الساقین تمس اضلاعه منحیی العملة ونبتنا 
قپاسات الاضلاع وارتفاع المثلث کما موضح بالشکل. 

قمع تساه ارات 60 > 12 « 10 << > 1 9 2۱ < ۸ 


ونظراً لکون مساحة سطح العملة اقل من مساحة سطح المثلث نقرب الناتج ونقول : آن مساحة سطح العملة 
يساوي نقریباً اقل من "هه 60. 
مثال ۸4 لحساب مساحة الشکل المظلل المجاور 
نقسم الشکل الی الشکلین المستوبین البسیطین ائلذین یتکون منهما الشکل المرکب هما 
مستطیل ونصفا دائرة متمائلتان (یمکن عدهما دائرة واحدة) 
مساحه المستطیل *120 48 < 12 ۷< 4 ع< بر« ۲ < ۸ 
مساحة نصفي الداثرة *100 56 .12 - 22 « 3.14 < 2۶ ع ر۸ 
اي اعتبرنا نصفي الداترة هي داترة واحدة لانهما متمائلین 
مساحة الشکل المظلل تساوي حاصل طرح الدائرة من مساحة المستطیل 
۶ 35,44 < 12.56 - 48 < و۸ ۸ < ۸ 
مثال 5/ جد مساحة سطح الشکل المستوي المرکب المبین ادناه 


مساحة المربع: 1770۶ < 1 1 < 1۶ < ۸ 


مساحة الدائرة 170۶ 0.785 < *(0.5) ۱ 3.14 < 1۳۳۶ < ۸۶ 
مساحة الشکل المظلل < 2 مربع + 2 دائرة 
0 37 < 0.785 * 2 +1 *< 2 - 2۸ + ,2۸ ۸ 


تأکد من فهمكک: جد مساحة السطح المظلل لکل من الاشکال المستوية المرکبة الآتیة: 
1) مساحة الجزء العلوي وهو شبه منحرفا قاعدته السفلی 0 5 < 2,5 + 2.5 وارتفاعه 
« 2 ومساحته ۸۱ وطول قاعدته العلیا «ه 2.5 پِ۹ ۵« 

۸4, << )6 + ( ۷ << )2.5 + 5( ۷ 2 > 7 5 ۶ 


۳ : 
و 1 ۵ 
3 ی 1 


مه 


ومساحة المستطیل طول قاعدته 5 2.5 + 2.5 وارتفاعه س«ع 4.5 ومساحته یه | چ۸< 
۱ 3 


للصف الشاني التوسط 


ی 
تس ی مس 


ره 
ح 
سس ی 
ی ی ی 15۳۳۳ 


کرری 5 ,22 - 5 .4 < 5 < ۸4 


مساحة الشکل ۶و 30 < 5 .22 + 7.5 < رل ۲+ ۸ -- ۸ 
2) مساحة الشکل تمثل مساحة المثئلث #مساحة نصفه داترة کبيرة ومساحة نصضفی 
الداثرث الصفیرخ. 
نفرض مساحه المثلث ۸ 
نفروض مساحه نصف الدائرة الکپيرة ور 
نفرض نصفي الداثرة الصغيرة وتمثل دائرة واحدة وه 
مساحة المثلت تومجع2 > 2 2 << - و۸ 
قطر الدائرة الکبيرة یمثل وتر المثلث 
من نظربة قیثاغورس 8< "2+ 2 2 ار] 
قطر الداترة 212 < ۰/8 2 ,1 
مساحة 2 الدائة لکیيرق وروی 14 ,3 ج ۷02(2) << و۸ 
مساحة نصفي الداترة الصغيرة 3,14 < ۲ 1 < و۸ 
المساحة الکلية جر + وش + شرع بر 
8 - 3,14 + 3,14 + 2 -< 


3) نجد مساحة المستطیل واامئلت 
مساق الب واگ ات 


طول قاعدة المثلث هه 12 6 +6) - 


ارتفاع المثلث مد 8 < 8 - 16 


مساحة المثلث 10002 48 < 12 <8 « << ر۸ 


المساحهة الكلية 1۱0792۶ 240 - 48 + 192 < ر۸ + ,۸ < ۸ 


4) مساحة الشکل المظلل پساوي مساحة المربع - مساحة الدواترالاربعة 
(5 .0 < 5 .0 < 14 .4)3 - (4 <4) < رهم -- بر < ۸ 


2و 34 12 < 16 .3 - 16 - 0,79 16-4 <- 


5) نجد مساحة الجزء المظلل. 
ز) نجد مساحة المربع 7 196 < 14 « 14 و۸ 


َ) نجد مساحة نصفي الداترة وهما متمائلتان فیحسبان داثرة واحدة 


۶72 ح *(7) « 2 2 < ۸ 


حپث ۲ - 14 + 2 < 7 
مساحة المظلل 7۶ 42 < 154 - 196 < ۸ - ۸ < ۸ 


تدرب وحل التمرینات: 
6 جد مساحة سطح الظرف البريدي مفتوح من جهة واحدة المبین فی الشکل المچاو ز: ۳ 


نجد طول اه من مبرهنة فیثاغورس (6) + ۴(داه) > (عد) 


8 - 9ج 3 64- 100-36 (راد) 3 36+ ک(طد) > 100 


نجد مساحة المستطیل ,۸ حیث ۶ 96 < 8 « 12 < ۸4 


ثم نجد مساحة المثلث ۵ قاعدته 0« 12 وارتفاعه 0« 6 


۳2 ۱ 1 
36 < 6 « 12 « < < و۸ 


مساحة سطح الظرف *6090 132 < 36 + 96 < و۸ + ,2 < ۸ 


7) جد مساحة ااسطد المظلل, 
مسناحة المستطیل - الطول > العرض 


الطول < 1 + 1 + 7 -< 9 


9 ِ 7 2 هد 2 سر 1 1 

2 . ۳ ب " 1 5 1 
۹ ۱ ی یه 6 و جوز 4 ۱ ی ۳ 
۱ 1 << -- ِ تس یط اد ره سل سره وس سره مرس رادشه طلست ا 
۱ ج بت اج میدب هم 2 مس سس د سس و 
حر ۱ و ی ۷ و هه 

آججت. و ۳و اویش خر نا ۱ ۱3 یس 7 
ی و 

> ۳ 0 1 - سیز 
ی ات سب یه یعس 2 ۳ و مق 


-. مساحة المستطیل الکلی - 5 « 9 
"و 45 - 9 ۷ 5 << بر 


مساحة کل زاوبة ربع دائر) حیث نصف القطر < ]سیم 


1 1 1 سک 
ی 3 
2 ده "2 -- ۸ نت 


مساحة جمیع الزوایا في الشکل ۲ - ۸۱ < ۸ 
مساحه الشکل المظلل < مساحة المستطیل - مساحة الزوایا الاربعة 

"0 41.86 < 3.14 - 45 < ۲ - 15 < ۸ 
8 جد تفریبا مناسبا لمساحة سطح المفتاح. 


نجد مساحة الداثرة ره 7۳۶ < .۸ 


3 2 5 
۷ .10 جات ( 1۸ و ات [ت ]مسبت 
4 2 14 


نجد مساحه المثلث بر حیث ارتفاعه 6,5 وقاعدته 2 
1 
۶ 65 2 6.5 2 << < و۸ 


نجد مساحة المستطیل الثي طوئه 60 2 وعرضه 5. آوهو ۸۰ 


۸ 2 «۷ 1.5 < 3 ۴ 


مساحه مفتاح و4 + ۸ ۸ < ۸ 
3 6.5 + 19.6 < 
قریباً 6002 29.1 - 
يعني مساحة سطح المفتاح اقل تقریباً من 29,1 سم 


ندرب وحل مسائل حیاتیة: 

9) ادناه صور لمسبح مع مخطط لشکل سطحه المستوی المرکب. آحسب مساحة 
سطح المسید: 

نجد مساحة المستطیل ,۸ 1۶ 72 -- 6 ۷ 12 

نجد مساحة المریع ی۸ *1 100 < 10(۶) - و۸ 188 


۸ مساحه سطح المسبح < ,۸ + ور 
۳ 2172 100+ 72 <- ۸ 


10 1" 


حلم 
۱ 
۱ 
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2 ۳7 7 ۰ 
و 2 تفن ان 


1 في الشکل المجاور خريطة احدی الدول وهي بلا شا تمثل شکلاً مستویاً مرکباً غیر 
منتظم ولفرض تقدیر المساحة علی الخارطة رسم شکلان مستویان بسیطان هما ‏ مرت 
شبه المنحرف والمثلث للاحاطة بحدود الخريطت مستخدما الابعاد المثبتة علی 
الشکل. جد تقریبا مناسباً للمساحة علی الخريطة. 

نجد مساحة شبه المنحرف 


1 1 
0 * 450 + 0 < * (0 سب هاچ ۳۳ 


1 ۱ 
۳ 240 < 140( 51800 ۴ 


نجذ مساحه | لمثلث 


1 
0 << 280 *< 230 5 ۸۸ 
مساحة الخربطة ۸ 
تقریباً 60۴ 84000 - ۸ 
فکر : 11) تحد بالشکل المجاور برکة محاطة بممر من البلاط عرضه «« 2 احسب مساحة البلاط 
نحسب نصف محیط المریع مضافاً الیه محیط نصف الدائرة و الاولی والثانية ونضرب في 2 مثر. 


الممر الذي بحیط المریع ۲ 24 < 12 + 12 
محیط نصف الدائرة 720 94 .18 - 6 < 14 ۰۰ 2 - (2۳) << م 


۶ 36 .123 < 2 ۷< 61.68 << المحیط 1 61.68 - 84 .18 + 18.84 + 24 : 
مساحة الممر 
مسالة مفتوحة / الشکل یوضد طریقتان لایجاد پسنده وفتتي ند ذی ثما 
اضلاع. اشرح مضمون الطریقتین ثم آبحت عن طريفة تالنة. 


الطربقة الاولی: نحسب مساحة المربع الاوسط + مساحة المثلثات الاريعة 
الطربقاة الثانية: نحسب مساحة المستطیل الاوسط ثم نحسب مساحة شبه 
المنحرف الاعلی والاسفل. 

الطربقة الثالثة : نقسم المثمن الی مثلثات عدد 8 ونحسب مساحة مثلث واحد 
ثم نضربه بالعدد 8 والناتج یمثل مساحه المثمن. 


45 


الفاني القوسط >  )‏ عم ۳( _ للاسناذ: رعد العمار 


نی سس __ بت 2 ۳ ۳ رو 
ی ۳ ی نوتیز سم ۳9 ۳۳۲۹ ۲۶ : ۳۹ 0 
اس ما ۳و سب ی ال ای پچ باس ان پا ی با ۱ وت با ۳ 3 7 ی ی ی ی ۳ 
2و ی ی و ی ام ود ال ی 2 0۳۳ 0 ی 


2 حس عددیق: هل یمکن خساب مساحة الداترة بشکل تقريبي عن طریق سم 
مستطیلات متجاورة داخلها ماذا بحدث عندما نجعل عدد المستطیلات المرسومة 
کبیر جد؟ 

الجواب | نعم یمکن ونحصل علی مساحة للدائرة اکبر بقلیل من مجموع مساحه المستطیلات. 


المعینات مرسومة متجاورة مع بعضها والتي طول کل من قطریها کل 
من « , « من الوخدات. 

(7 ۱ 0 )+ س ۸4 

حیث 2 عدد الافقطار الافقية للمعینات 
0 عدد الاقطار العمودية للمعینات 


ففي المثال (0 2 < 2۷) < < ۸ 

الدرس السابع 7 خطة حل المساألة (۱(استدلال المنطقي ) 
۲6۳۵۵۵۵ «ز ادمنعها) معا همه م۳۳۵۵ 

فکرة الدرس : استعمال الاسندلال المنطقي في حل المسالة. 

تعلم: الشکل المجاور مثلث قائم الزاوبة ما العلاقة بین الزاوبتین الحادتین في المثلث القائم؟ 

آفهم : ما المعطیات في المساألة؟ مثلث قائم الزاوية اي احذی زوایاه "90. 

ما المطلوب من المسألة؟ ایجاد العلاقة بین الزاوبتین الحادتین في المثلث القائم. 

خطط: کیف تحل المسألة؟ ارسم عدة مثلثات قائمة الزاوبة واستعمل مجموع زوایا المثلث للاستدلال علی 

حل: با آن مجموع قیاس زواییا المثلث "180 في کل حالة وان المثلث فائم الزاوية فأن مجموع قياسي الزاوبتین 

الحادتین في اي مثلث قائم هو "90 اي ان الزاوبتین الحادتان في المثلث القائم الزاو به یکونان (مئتامتان) 
لان مجموع اي زاوبتان قیاسهما "90 تسمیان (زاوبتان منتامتان) 
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1) ارسم عدة مستطیلات واقطارها ثم فقس الاقطار 
مجموع طول القطرین < 2 > الجدر الترييعي مربعي طولي الضلعین القائمین. 


7 رثبت المثلثات القائنمة الزاوية لتکون النمط الموضح بالشکل التالي فآذا کانت 
مساحة کل مثلث یساوی "هه 12 فأوجد مساحة النمط المتکون في الشکل التالت. 


الحل/ بما ان الشکل الثالث مولف من 6 مثلثات اذن مساحته تکون "صه 72 12 * 6 


3) استخدم اسلوب | (اسندلال المنطقي لنخمین قیاس کل من الزاویتین الحادتین في اي 
مثلث قائم الزاوية ومتساوي الساقین. واستنتج من ذلك العلاقة بین هاتین الزاویتین. 
ما المطلوب في المسالة؟ مثلت قائم الزاوبة متساوي السافین والمطلوب استنتاج علاقة بین الزاوبتین الحادتین. 


مجموع زوایا المثلث - "180 ویما ان المثلث فائم الزاوبة اي احدی زوایاه "90 فأن مجموع الزاوبتین 


الحادتین 90 <- 90 - "180 وبما انهما متساوبتان بالقیاس لان المثلث متساوي الساقین قآن قیاس کل 
منهما 2 - *45. 


2 
اذن فالمثلث القائم الزاوبة المتساوي الساقین یکون قیاس کل زاوبة حادة منه "45. 


التحقق: 180 < 45 + 45 + 90 آذن الجواب صحیح. 


4 استخدم اسلوب الاستدلال المنطفي لتقدیر العلاقة بین 
اضلاع مثلث قائم الزاوية ومتساوي ااساقین واستنتج من دا 
صيفة خاصة لمبرهنة فیثاغو رسن. 

الحل/ تنشاً علی کل ضلع مربعاً ونجد مساحة کل منهما فنجد آن مساحة المریع 
المنشاً علی الوتر بساوي مجموع المساحتین المتشاین علی الضلعین القائمین الاآخرین سح 
فلو کان طول الوتر « وطول کل من الضلعین المتساوبین القائمین ظ فآن *29 - "و < "و + "و - "و 
(شکل ص31) المریج المنشاً علی الوتر - ضعف المریع المنشاً علی احد الضلعین القائمین. 


.5 ححص ی ۳ ‌ مچب : تن س ها هه 3 سوریس تس 
۰ 3 ۳ ۳1 1 کَ ۱ ۳ و ی 3 و ۱ ۹ 
للصف الشانی التوسط ).۱ لبلاستاد : رعث العمار 
۲ رتست ۳ حصسخگ ۰ 5 ۰ 4 ۳۹ 3 1 ۱ 
فتنتدتسس سس عم ۰ ما ما موم و ی 


5) اس تخدم اسلوب الاستدلال المنطضی لتقدیر مساحة شبه منحرقا متساوي 
الساقین طول قاعدته العلیا ثلانة امثال طول قاعدته ااسفلی واستنتج من ذل 


صيفة خاصة لفانون المساحة عندما یکون طول احد القاعدتین من مضاعفات طول 
القاعدة الاخری. 


ادا کان طول القاعدة السفلی 2 1 ‌ت_» 
فان طول القاعدة العلیا - 35 


1 : 9 
۸ 23 + 326(71 4۳ 


". ۸ << 1 


( مراجعة الفصل ) ۱۵۷۱۵۲۷ ماود 
المفردات : تحفظ من الکثاب ص32 مهمة جداً. 
الدرس الاول : علاقات الزوایا والمستقیمات (نظریات ) 
مثال/ استعمل المعطیات في الشکل | تدریب: استعمل المعطیات في الشکل 
المجاور وبین آن 7//1 المجاور: 
۳ 2 1021 زاوبتان متقابلتان اذ 2« - 21« بین آن (//7 


۳ 3 ت ,11922 یالتقایل متساوبتاه 
الزاوبتان ۰120 1 داخلیتان وعلی جهه واحدة من بل متساویتان 
| ان 7023 < 121 لن 22,21 منساوبتان 


بالفیاس معطی. 


| ویما آن 21,23 متناظرتان 


القاطع ومجموعهما "180 


اذن 7,//[۷ عکس مبرهنة الژوایا الداخلية 


اذن 7//7 عکس مبرهنة الزولیا المتناظرة 


وی 


کی ی و سس رت 2 
بت و 


۳ ویر 
ی 
5 


الدرس الثانی تطابق المثلثات 


شثال 7 جد قیمة ۲ , : لیکون ۸۸۸۲ ۶2 )۸۲ 


ا المتناظرة اي : 


2-12-89 << 12 - 8 + رز 


ی 6+ 15 < ۲ 31 

0 ار بت 1 - ۷ 31 
3 ۳ 1 "" 31 09 
1 


وا وا وا وال و تک ای که بت مه 


۱ 7 


لنه لا تنطبق علی هذه الحالة اي حالة من حالات | 
التطابق لمتلشین (ض ض ض) ۰ (ض ز ض) 


(ز ض ز) ۰ (وتر ۰ زاوبة قائمة » ضلع) 


الدرس الثالث / خواص المثلث (متساوي السافین » منساوي الاضلاع » قاتم ) 


مثال 1 / جد طول الوتر في المثلث ۸80 


المبین بالشکل المجاور 
660۳ + (قه) - ()ه) 


۱6 > )5(" + )12(" 
6" < 25 + 4 


12 - 169 ۱ 


0 13 < 2 طول الوتر ۸4 


مثال 72 مثلث متساوي الاضلاع محیطه 


سب 144 جد طول کل ضاع. 


المثلث المتساوي الاضلاع هو المثلث الذي تکون | 
اضلاعه الثلاثه متساوبة بالقیاس لذلك یکون طول | 


الصضلع يساوي 


144 + 3 48 « 


۱ لت ۳ ت 
۱ ط ا لت 


تدریب 1/ في المثلت المتساوي الساقین 
۱ 32 - 0۸۳ اذ| علمت آن المحیط ۰۰ 20 


جد قیمة ۶ وطول کل ضلم وفیاس الزاوبنین | 
8 


۸4: ۰ ۵: + ۸۱ > 20 

وبما ان المثلث منساوي الساقین 
0 2 (3- 7) + (6 + 2)21 

4 + 12 +7 - 37 < 0 

2 < 20 - 19 < 1 

۸۲ < ۸۳6 22 * 11 6 << 8 


13 27 - 36 27 - 3 * 1 < 4 


180 - 


| 11۲۶ < 10 < 2 


فیاس زوایا القاعدة 74 < 21۷26 ]1۳۸ 


60۳ - 0۸۸6 
"0 - 6:۸۲ 1۲۶ 
ااثبت ان المثلت ۸8 متساوي الا ضلاع 


متجاورتان "60 < 120 - "180 -<- 11026۸8 
"0 < (60۳ + 60۴) - 180 < 190/68۸ 

| مجموع زوایا المثلث "180 
لذلک المثلث متساوي الاضلاع لأن زوایاه متساوبه 


الدرس الرابع / متوازي الاضلاع والمعین وشبه الی‌ندزهت: 
| مثال! / متوازي اضلاء , طول قاعدنه ۰ 8 | تدریب 7۱ جد ان معی ظا 
۱ | وارتفاعه هه 5 جد مساحنه. قطربه المتعامدین هه 8 , 2۳۱ 6. 
| المساحة - طول القاعدة * الارتفاع 
2 40 < و ‌- | - | ۱ 
۴ 40 < 5 < 8 << 1« زا << ۸ ال ن - 2 حاصل ضرب قطریه 
رن 1 ۱ 
۱ 0 2 ع< 8 >۱ 6 »2 بر 2 ۸ 
مثال ۸2 جد مخیط ومساحة معین منتظم ۱ 
طول ضلعه هه 6 وارتفاعه «۰ 7 
المساحة0002 42 < 6 < 7  <‏ ۱ < ۸ 


المحیط 0 24 < 6 < 4 < 0 4 < ۲ 


ملاهظة: هناك خطاً نی النال حیت ‏ بمکن آن 
یکون ارتفاع العین اکبر من طول الضلح 


و 
را 


مثال 3 جد مساجة شبه المنحرف) الذی | تدریدا 2/ بت منحرف: متساوی الساقین | 
طولی ضلعین منئوازیین فیه «ه 12 , ۰ 8 


وارتفاعه صه 4. 


مساحته "سه 64 وارتفاعه 8 8 جد طول 
کل من قاعدتیه اذا علمت ان طول 
قاعدته العلیا ثلاث امثال طول قاعدته 
السفلی. 


94+ 2 ۸-3( +0) << ۸4 
المساحة 0۶ 40 < ۸ : 
*< (ظ + ع) < < ۸ 
لنفرض طول فاعدته السفلی 1 فان طول قاعدته 


العلیا 27 3 
1 
32(8 با 2 -- 4 
,4 << ِ و ۶ 16 <- 64 
16 حت از ۷9 
طول القاعدة السغلی < 


طول القاعدة العلیا - 4 * 3 - 12 سم 


تدریب ۸3 في الشکل التالي متوازي اضلاع 
۱ قیاس احدی زواپا "118 احسب قیاسات | 


کل زاویتان متقابلتان في متوازي اضلاع متساوبتان 
بانقیاس. 
حح- ۱۸2 < (] 1102 ۰" 
6 2 داخلیتان وعلی وجهة واحدة من القاطع | 
فهما متکاملتان "180 
۳ - 118 - 180 < ,)119 


متقابلتان في متوزاي 62۳ < 74 < :1920 


الدرس الخامس 7 ۱(۱سطو انة والکرة (الخصاتص , المساحة | لسطحية » الحجم ) 

منال 71 اسطوانة داثرية قانمة طول نصف قطر قاعدنها ۳ 10 وارتفاعها «ه 6 ا.حسب 
مساحتها الكلية وحجمها. 

المساحة الکلیة: *(10) (14 .3) 2 + (2)03:14()010()6 ع 72 17 2 + 27۳ - ۲۸ 


۶2 9 .1004 - 7۲۸ « 
الحچم: 03 1884 < (6) * *(10) * (3.14) < 7۳۳۶ < ۷ 3207 
تسدریب 71 مسا اامساحة ااجاتبی 8۸ لدورق اسطواني الشکل حجمه (ص 2567 
وارتفاعه 9۵ ۲16 
الحجم - ۷ 
۴ ۰+ 2567۲ 2 16 * 12 +۲ < 256 
۱ 7 2 
نصف قطر قاعدة الاسطوانة 60 4 - ۰/16 <- مج 16 کت چ 
المساحة الجاثبية 16 *< (4) 2۲ - 21۳۳ - ۸[ 
5 1297 < 1,۸ 
تدریب 2 7 صنع خزان ماء علی شکل اسطوانة قطر قاعدنها « ٩‏ » وارتفاعها هه 12 
تعلو ها نصف, کرة احسب الحجم والمساحة السطحية الخزان. 


نجد مساحة الخزان والحجم بتقسیم الشکل الی اسطوانة ونصف کرة. 


: 81 2 
الحجم : حجم الاسطوانة 12 < () 2 < 22۲۶۳ < ۷ 


۳ 384 -- ۷ 
3 الکرة 4(3) 2 ٩‏ ج)<- ۷ 


۳ 7 42.7 < ۷ 
حجم الخزان 1983 426.7 < ۲ 42.7 + 384 - (الخزان) ۲ 
المساحة السطحية للاسطوانة (فاعدة واحدة) 1۲۶ + 27۳۳1 - 7۸ 
۴ 1121۳ << 167 < 967 < (4) 7 + 27)4(.12 < 

1 


المساحة الستطحية لنصف الکرة < 16 ۷« 27 -< ( ).2 


ی ۳ 1 
جر جر 


7 از 7 با ۳ : 1 لش : 1 
ظ و دای 9 
ی ‌ 


المساحة الكلية للخزان 100۶ 7 144 - 327 + 1127 < 1۸4 صحت 


وکذنك نستطیع آن نجد المساحة الکلية والحجم بخطوة واحدة 
4 


الحجم 3 | - و - ۲۷ 
۱ 23 


المساحة الکلية (2۳۶) + (۲۳ 4 27۳۳) < 7۸ 
الدرس السادس 7 مساحة الاشکال المرکبة المنتظمة وغیر المنتظمة. 
مثال71 جد مساحة سطح الشکل المستوي المرکب في ادناه 
مساحة المریع 1707 < *1 - 1۶ < ۸4 
مساحة الداثرة *77 0.785 < *(0.5) < 3,14 < 7۳۶ < و۸ 
مساحهة الشکل المضلل تساوي مساحه مربعین وثلاث دوائر. 

۸ < 2۸, + 3۸ 2 201( + 3 )0.785( 
۸ - 4. 355 ۶ 


با 
ال اس 


یاو ی و 2 
کر ۱ 
۱ ۱ وی بت ار تیاس کي 


تدریب 1 / جد مساحة ارضية الصالة المبينة في الشکل. 
مساحة المستطیل الاول *70 110 - 11 *< 10 << ,۸4 


متاخ امش و 48 < 8 < 12 << < ۸ 


مساحة المستطیل الثاني 70۴ 60 < 6 < 10 < و۸ 


مساحاه الصالة هي مجموع المساحات الثلائة ۳ 3 ۳ 7 ۸4 ۸ 
*۴ 218 < 60 + 48 + 110 < ۸ 


تدریب ۸2 ما مساحة سطح حوض السباحة في الشکل. 
مساحة المریع < 8 < 8 < 6410۶ < ۸4 


مساحة الدائرة - وهي عبارة عن نصفي الداثرة من الطرفین 
2 


8 
۴۶ ,50 - (3.14) 6 2 167 < 5 و ات هنوت رگار 


مساحة الحوض - ,۸4 + ,۸ > 241702 .114 < 50.24 + 64 - و۸ +۸ < ۸ 


تدریب ۸3 جد مساحة الشکل المرکب الآتی. 
نقسم الشکل الی مستطیل مساحة ر۵ 


وشیه منحرف مساحته ور 


مساحة المستطیل 600 120 < 6 < 20 < ۸ 
ارتفاع شبه المنحرف 60 2 6 - 8 
مساحة شبه المنحرف 60۶ 30 - 2 (10 + 2620 - ۸4 
۸ + ب۸ > ۸۵4 
3ووی 150 - 30 + 120 < ۸ مساحة الشکل المرکب 
(آختبار الفصل الخامس ) ۲۵۸ 5 ۲ع)۵د) 
1 مثلت متساوي الاضلاع. رسمنا المستفیم ۳ علی 
امتداد الضلع 980 جد ۸):5 ۱8۸۸ 
الحل/ بما ان المثلث متساوي السافین فأن قیاس کل زاوبه من زوایا 
۲ لان مجموغ زوایا المثل "۰180 
0 <- 6۸ 1112 


زاوبتان متجاورتان علی *180 ع< 10۸65 + 6۸ 720 


تقد مستفیم و اجد 
- 60 - 180 ح 3۵۸۸6 180 < ۸6۲ ۳۵۸۵+ 60 


2 في الشکل المجاور 8 < ۸8 ۴//56 اثبت ان المثلث ۸0۲ مکضاوي ااساین: 
بما ان 8 < ۸۳ فان 7۸26 - 1/۸۸ 


۲ معطی فأن 926 792۸ متناظرتان 


بالاستعاضةه 7۸2/۸۴ < 11۸۸۶۸ 
اذن ۲( -- (۸۲ (لتساوي زاويتي القا عدخ ) 


لذلك المخلث ۸۲(10 متساوي الساقین 


رید ناض یات ۱ 8 


بیس ت :5 


ی 
5 مسا ریس 


3) اعط مثالاً مع الرسم تبین فیه عدم امكانية تطابق مثلئین تتساوی فیوما قیاسات 
الزوایا المثناظرق. 
مثلثان متشایهان هما مثلثان تتساوی فیهما الزوایا ‏ ۸, 
المتناظرة بانقیاس لکنها غیر متطابقین 
۲ << 6 1712 


۵ ح ۸ 1۲۸7 

<< ۲ 11۲7 
اکمل الفراغات الأتية لتکون العبارة صائبة: 
4) تکون الزاوبتان منطابقتان اذا کان لعما نفس القیاس. 
5( عناصر المثلت الستة هي ثلاث زوایا و ثلاث اضلدن. 


6) تتطابق المضلعات اذّا امکن وضع احدهما علی الآخر بحیث تتطایق الز 

7 حالات تطایق مثلئین هي ض ض ض و ض ز ض‌و ز ض ز وحالة رابعة هي وتر وضلح وزاوية قائمة. 

8 شبه منحرفا متساوي الساقین مساحته خه 180 وارتفاعه هه 10 جد طول کل من 
قاعدتیه اذا علمت ان طول قاعدته العلیا اربعة امثال طول قاعدته السفلی. 

افرض طول القاعدة العلیا > فان طول القاعدة العلیا 4 


1 
مساحةه شبه لمنحرف. ‏ ۰( + 24 ۸ 


180 ات 
طول القاعدة السفلة 6171 7.2 ح< < ۲ 7۰ 25 < 10 .(4۷ + 7) << 180 


25 
طول القاعدة العلیا 071 28.8 < 7.2 < 4 
9) جد محیط ومساحة معین منثظم طول ضلعه هه 4 وارتفاعه هه 6. 
مساحة المعین وم 24 < 6 4 - ۸ ور << ۸ 
المحیط 070 16 - 4 4 <- م۲ ۵ رز 4 - ۲ 


ملاحظة: لا بمکن ان یکون ارتفاع المعین اکبر من طول الضلع وهذا خطاً في السوال. 


0) معین طول قطریه المنعامدین 2,50۳ » 4 فما مساحته ۱ 
۴ - 2.5 « 2 < 2.5 2 22 ۸ 


ستت 


11( صنع مصباح منضدی علی شکل اسطوانة نصف قطر قاعدنها سء ۶ وارتضفاعها 26۱۳ 


تعلو ها نصضه كرة. اخسب الحجم والمساعة ااسطحية له ؟ 
المساحة الكلية < المساحة الجانبية للشطوانة + مساحة قاعدة واحدة + - مساحة الکرة 
1 
(477) ر + ۳۲۵ ٩+‏ 27۳۲ - ۸[ 
۲٩+ 647۲ + 128 7۲ < 384 7 ۴‏ 192 < 8۶ ۷ 2 + 82 41۷ 12 8۱۷ 2۷ - 
الفمناح السطحیة 
الحجم - حچم الاسطوانة + * حجم الکرق . قمچرگ<(+ج2بم - ۷ 
وز تقفقتیت ۳ 3 ۱ 


2 ۱ 
تهوی 32۳ :1109 341.31 + 7687 < 8(3) 2 + 12 < *(7)8 < 


2 جد المساحة الشکل المرکب الاتي: 
نقسم الشکل الی اشکال ونجد مساحه کل واحد منها ثم نجمع المساحات وهی نمثل مساحة الشکل 
ب۸ مساحة المریع 600۶ 16 - 4 4۱ < ,۸ 

۸ مساحة المثلث ۶ب ق < 3 <4 + و۸ 

ب۸ مساحة شبه المنحرف 6۶ 20 - 4 « (2 + 8) 2 و۸4 


0۳ + ول و۸4 < ۸ 
المساجة الکلیة للشکل ۶ 42 - 20 +6 16۰ < ۸ 


سست 


ك. تب وت تست تست رن ۲ 
سح ۱ حِ 
۳ ۳ . تست تتتزی._ ۲ 
۹ 
ّ ۳۹ ِ_ ست یی اس 
ی ۱ نج 
ی 1 ۹ 
1 وج / سور ۸ 
۱ معسسا نت . ۱ 
1 ۷ 1 
۳ 2 اک 
۳ 1 
"۳ 8 3 4 
1 بت تط 
۳ سس سر "۳ 
توت تست 
تست 3 سسسح 
3 ۱ سح ی 
۳ 6 ت_ رح ِ 


۱۳۳ 5 2 1 و اه ین 
ی اف و ای نی وب کت هار 9 8 ۳ ود 


السادس 
تیف یچ الا حدانبة 9 


الدرس الاول : تمئیل جدول دالة محددة في الستوی 
الأحداني. 


الدرس الثاني 
الدرس الثاث : الدوال الخطی. 


السدرس الراسع: الانعکاس والسدوران في السئوی 
الاحداني. . 


الدرس الفامس : الانسحاب في الستوی الاحداني.. 
الدرس السادس: خطة حل السألة 
«الخطوات الاربعف 


مقدمة في الدوال. .. 


(الأختبار القبلی ) 


صتحه آکتب عبارة جبرية تمثئل: 


1) اقل من ۷ بخمسد عشر . 15 - ۷ 

2 اکثر من " بثلائه عشر 7 ۰ 13 + ۷[ 

3 3 - 1 مقسوم علی 3 ۰ 1 ی 
) 3 مفسوم (3 + ۲) + (3 - 1 او و 
4) "7 مضروب في 9 --,] (9 -:۲) *7 

5) ضعف 9-۷ مضروپ فی 5 5 > 9-۷۷ 2] 


* (و + »6 -] 


۱ 1 
کازیم ۲+6 مقنوم علی ۲ 1۳5 - 7 + |(5 +0 | 


8) لجذر لكعبي 37 - ,1 مضروب في 2+۷ 0+ 1۳-390) 


9) اذا کانت قاعدة الدالة 2۷-۲ والمدخلات [1 , 0 , 1--] اکتب المخرچات للداله: 


المخرجات (1, 0 , 3-! 


0 اکنب قاءد۵۸ للدالة للمدخلات والمخرجات 


- 
کی کرت | 
ها 


۶ و نک بارس 0 
اد دی لس ۳9| ی دتیت بات 
ِ ۳ نیو 1 ۰ 
مه ۱ 
رس 
هس مرا 
اه بت ی سل و 
سس یبط درگ 43 
ار ۹ 
اد هت ۳ 
2 0 
ر ۳ 
و تباصا 
ارو 2 


(12 


الاي حصلت علیه. 
3 (3,2) 0 ,(2- ,663 ,(2- ,0) 8 ,(2 ,۸00 
الشکلن الناتج مستطیل 


 )-1,-3( 6-3, 0( 14‏ ر(3 ر1ح) ۸ 
الشکل التاتج مثلث متساوي الساقین 


5 (1 , 3 63,2 (0,2) 8 ,(1 ,1-)۸ 
الشکل الناتج شیه منحرف 


. .. .8 
ای 2 سس 1 3 5 5 
۳ با" ار ۳ سس تس دحا سم کی سل رد پا تا و 
ست مت ی کب وا ۳ ی انا تست یی تا ی 1 
ی وروی یتوس نهر سای سا مد خی ی ۱ 7 یس سس .دوش را وت 
ی ی 99 ۱ ۰ ۰ تب اه ید۱9 
1 هی ات 0 ۷-۳ ۰ ت 


النقطه (3 , 3-) الاحداني السيني 3 - 

الاحداثي الصادي 3 

لنقطة (3- , 3) الاعدائی السيني 3 
الاحداثی الصادي 3 - 


ولتوضیع دلك علی مستئيم الاعداد 
پعني من خلال الرسم آن النقطة (3- , 3) هي انعکاس في نقطة الاصل للنقطة (3 , 3-) 


مصقام 0۲08816وه ح 10۳2۵105 ع1ط2 1 نامع روم ۴ 
9 تمتیل جدول داله محددة في المستوی الاجدانی. 


ترزات : الفدکله ع المخرجة » جدول دالة » المستوي الاحداني ِ الاریاع الارییعة. 
اليك المثال التالي لتوضیح فکرة الدرس. 


۰ آراد علي آن یقیس درجة حرارة الماء في اناء بالدرجة المئوبة ففي الساعة الاولی وجد ان درجة حرارة 


الماء :3*6 وفي الساعه الثاتية کانت درچة الحرارة للماء :3*6 فجد درجة الحرارة للماء بدرجة مئوبة بعد 


- العلافه الثي مدخلانها متغیرة ومخرجاتها ثابته نمثل دالة مستقیم بوازي محور السینات 
- العلاقة التي مدخلاتها ثابته ومخرجاتها متغيرة تمثل دالة مستقیم يوازي محور الصادات 
- العلاقه التي مدخلاتها ومخرجاتها متغيرة تمثل مستقیم لا يوازي اي السهورین. 


المدخلات هي القیم التي تعوض فی الدالة والمخرجات هي ناتج الداله بعد التعوبض 


۱ 


في 
میتی 
(2,۵) 8 (2,6) 
تقی موا 


علی 
من 


۱ 


کل ساعة 
234 
134 
به 


1 


1 
[ 


وبه 
مد 
ول ئلاحظ ان 


کمیهة 


عدد الایا 


۳ 


م ۲ 
النفط 
جدول من نقاط معی 


۳ 


و 
شا 
شي 


۱ 


نستعمل الجدول لایجاد الازواج | 
وی | اعدا 


نفرض ان عدد الساعات ۶ ونفرض ان درچه الحرارة للماء 
علی الجدول الا 


(7,3) , (5,3(,)6,3), (3و4) و (3,3) و (3م2) و (قر1) 
في 
قیم 5 


احدائي ثم نصل بین ! 


و م4 تنکون ا 
تمثل النقاط علی المستوي ثم نصل بین النقاط نلاحظ ان 
قیم > نا 
4 )لک 
ره 


3 
ط ٩‏ ۲ ‌ 
» 7 [ ار با مت وا 3 ۱ 
۱ 1 ۱ 3 
پسستت ط ۰ 0 
1 ۲ بت سح 1 غ 
۳ 1 ۳ 4 دحتم 
3 ریز ۳94 1 ٍِ_ ۷ د 
1 3 رضم 8 
1 ۰ 1 1 ۳ 
۰ . یه رس سح 1 3 
تا 3 ۱ 
8 نس ِ ۱ 8 ۲ ". 3 ۱ 8 
4 ۷ ۰ اد ِ 
قس 5 ۱ ظ ک ۱ ۳11 ی ‌ 1 1 1 ش 
۰ ات یج ۳ ا ی وت ی تا 
۱ ‌ 1 
8 س زر ۳ ۱ 
. بب ۹ ۳۱ ۳ 
1 3 سس < زر سّ 3 ) ۱ : 
و مت ۱ ار ٍ یر 
۳ جح ۲ ۳ 1۷ ۱ 
۱ ۱ ِ 
4 ِ 
ا_ زد اي ۱ سس زج ‌ 
۱ ۹ ۳ ها 
3 ۱ ‌ ۱ ۳ 
1 1 1 ۳ 
ِ ۰ ۰ باس 
۱ ۱ ۱ ۱ ۱ ۳۹ ای اس یفن ی موی ات و شنت 27 یل نات نع ۳۷ 
۱ ۴ ۲ سپ 3 ۰ ول ت_ 2 ان ۳ 
نت ِ- ۳ 1 1 ّ 1 2 
1 ۳ س 1 8 1 
۳ 1 ۷ نس مه ای وگ مع جرد و 
3۳ ند 3 ٩‏ 8 : 1 
1 1 1 ۳1 ال 2 تا ی مسآ دق 3 ات 
وت و و ۳ ی ۳۱۱۳ 2۳ وت 3 0 _ متا ون ان و د وه وا رس رس سل ور ۲ ز ۱ 1 7 ۱ 1 ۳ 
1 0-۴ 9 1 کال 173 3 1 10 ۱۳ 3 أ و بر و ات ۳ 
1 ۳ بل سوه توا ترا اک ۱ ی ای ۰ 2 ان او و۱ او مایب 5 ند ۳۳ ل 2 
او وت وت ت : ‌ 1 ۳ 5 افدت صتت تا ۲ ۲ ِ و ها 
1 را ۶ ۳۳ ی ۳ 4 1 1 ۳ ی هب فتوهعیت مگ 
ود رشق نا بر نی او ] ۳ و ۱ ۳ ی دد اط مت 7۷ 
که ی له ی ۳ ی ۲ ۳ 1 ۱ 1 ات ُ 3 
اه مت موم ۱0 رب 0 : 7( ۹ 1 ی ای مد ۳ ۶ بارش 
ید سوه ۹ 5 1 1 1 ت ی : ۱ ی وب 7 مس ی ۷ ۸ 1 ی ۷ و سك ۱ ۳ 1 
3 ٍ 1 ٍ 3 3 زد مقر یا تن ۰ ۱ ۱ ۱ مس 1 - 3 لد ] ج ۲ 
ان ۱ اه ۹۹ 2 فد یت و پا یات 1 ۳ ۲ تمه مقس ری ۱ 
۱ 0 سس و ۵ ال > ی : ۳ 
4 1 5 1 ۱ ۹ سر 1 1 ۲ : 3 9 ۳ 7 5 0 تسا 1 سس ۷ +۳ 
۱ 1 ۳ 1 : مد اب ٍ 1 : ۵ 2۳ ۳ 1 : ك : 1 1 تیا ۱ ۳ هه سرد ده وب و رد ن و رو ی 
دوخ و و و مین و اس | ۱ ِ ۲ ۱ ۳ 1 1 
اساس سس 


و ۹ سكس ره باه با 3 7 ۳ 
3 5 ۰ ۲ ُ 3 
۳ : و 3 9 
۶ 3 دا هیده یا 1 1 ۲ ور یو یندم مایا پوس زذا سب برم لا ۳ ۳ ۳" 
سا سس وروی تقو 1 .1 اند وت 1 ۳ ۱ ۲ ۱ 3 3 3 ً 3 1 ۰ 0 
1 2 1 ۱ 4 ۳ ,۲ ارس 1-9 3 : ۳1 3 : " 
: ۱ : ایا قد وت هیا وس 1 ۹ 16-۷ ۹ وس هس۱۳ 1 
یلبق یه ۳ 3 1 ۱ 1 و با .2 ۳/۳ "1 4 ۶ ۶ : 
۶ ۲ ِ چا 1 ۳ مه 3 ۷ ۹ 1 : 1 
۲ > ار وس سم او و قوب 1 1 ۳ مت مت ها 
وس وی بو گت م2 و ومد و تشود همع بس ارو ند ۱ تم ۱ ۲ ۲ ۰ سل هدور ده رتم۲۳ یهن ‌ و ی 
1 .۲ ۳ 9 ا 1 : گ 1 بای ٍ 1 1 1 و 5 
۳ ۳1 1 ۳ 0 ۳ 2 1 سس اجب ۳ ۱ ِ 
۱ 0 ۳ 3 سس دپ یه و و اس 3 ۳ : 1 0 ۳1 | 
۱ ی وید و فد - 1 0 دللتن ۳ تال ۳ / 1 2 1 1 أ دز 6 1 ‌ 2 هت[ وی اس ۳ ظ ۱ 
1 1 0 ۳ 0 1 د 1 ود 0 ۰ 
3 ۲ 1 ِ 1 1 : 1 1 1 ی ها قآ هه 1 ] 1 
3 ِ تا کت ۲۱ ِ 1 1 ۱ ٩‏ 3 : / ۳۳۳ 
ملسم مه امن تن را 24 و دنو | ۱ ۱ 3 1 1 ی ید و مدا مود 1 ویدیو 99 و 1 ۱ 
۳ ‌ ۳ ۲ 1 ۳ ِ ۲ , 3 0 
۳ 1 9 ردو وی ژد ی اد فا مر رو نرومد وی ماو سنج ۱ ۱ :4 1 ۱ 
و نت وج ۳ ۲ 1 1 ۱ 3 ۳ ٍ ۲ 3 ی دی 0 ۱۳۳۹ و 
1 / ج و 3 1 1 : ۳ 
7 4 1 ۳ ی ۳ 5 أ ا : 1 
هط ۲ سك بب نت ی وین ی 1 ِ ۱ : ۱ خ مر سل ذ أ 
۱ ۰ ۰ ۶ ۴ :1 .۶ 1 : و ۳ 1 
| و 9 ۳ ۳ : : 
1 1 
۷ ط‌ 1 ۱ ۱ 
۱۳۹ ۷۷ ا ۱۱ 
1 ْ ا ۱18 ‌ | ۱ 
۱ 1 ۱۳ 1 اا ]۱ 
۶ ۱ ۱ ۳ 1 أ 
1 ۱ ۶ ۱۱ 3 ۱ ۱ 
1" ۴ ۱ كت ۱ ٍ 
| | ابا 1 ۱ 
با تا ۲ ۷ ۷ ۱۷ ۲۷ ی 


مثال4/ اکتب جدول الدالة من نقاط معينة فی 


المستو ی الاحدانی من الشنکل المجاور نجدد 


الازواج المرتبة لکل نقطة ,(1-۱)) , (9)1,3 , (۸)2۵ سب سس 
(7-,1)4 , (3-,30)2 ۳ ری +ببببه 2 


تأآکد من فهمك : مثل الجداول التالية في المستوي الاحداني» ثم صل بین النقاط في 
المستوي الاحدائي ماذا تلاحظ » وما الشکل الناتج؟ 

(1 

3 نعین النقاط من الجدول: , (1,3) , (1:2) , (2:1) 

۱ (1,4) شم نثبست هده النقاط علسی المسنتوي 

الاحداشي) ماذا نلاحظ؟ 


۳ (4,4) ی وی کم اج 
النقاط علی المستوي نلاحظ آنها تمثل خط مسنقیم // محور الصادات. 


(3 


"4 | 1]:] من الجدول نعين النقاط , (2-,2) , (2-.1) 
۱ رمرم , هرن چیم » متفیةقیم و ابا 


نعین النقاط علی المستوي نحصل علی مسنقیم / محور السینات ۱ 


۲ 
- 


۵ دس رل 


(4,8) , (3,6-) و (4ر2) , (1,2-) قیم > متغیرة » شیم 17 


متغيرة نعین النقاط علی المستوي الاحداتي ی بحصل علی 


5) اکمل الجدول للدالة من نقاط معينة في المستو ي متتنسیا 


تمثل خط مستقیع // محور الصادات. 


6 تدرب وحل الثمرینات: مثل الجداول النالية في 
المسئوي الاحدالي , ثم صل بین النقاط » ما علاقة المستقیم بالمحور السيي. 


الاحدائی قیم 5 منغيرة فیم ۲ متغیرة 


من الجدول نعین النقاط (2,3) , (1,3) و (0,3) , (1,3-) ثم نثبت 
علی المستوي الاحدائي. قیم ۷ متغيرة قیم 7 ثابته 
فالمستقيم | محور السینات. 


اقا 
۳ زانط 
۳ 
و ط 9 ی و و 


1 ۳ 5 ۳ ۱ تسیب سس ۳ ۳ سا 9 1 
ک - ا مت ۳ ۳2 ی ی 


یار کج "لور یه 


اکتب جدول دالة من نقاط معينة فی المستوی الاحدانی » وبین نوع الشکل النانج. 


(4 0 ار (را ۱ 
هت قیم ‏ متغيرة وفیم ۷ ثابتة 


الشکل الناتج مسنقیم پوازي محور السینات 


0 علوم الارض : سجل باحث علمي في القطب الجنوبی آربع قراءات لدرجة الحرارة 
وکانت قراءة المحزار کل اربع ساعات. 

الدالة التي یمثلها الجدول اعلاه واکنب جدول الدالة 

النقاط هي: (18-,9) , (14-,5) , (7-بل) , (3-,9) 


)13-34( ۰ 


۱ سب (ق رل 2 


کات دانات 
تان 0۳0 


11 تصمیم الکتروني : صممت علا صفحة ااکترونية رسمت فیها مستطیلات متماناة 
في جدول الدالة التااية فعطیات عن طول وعرض کل مستطیل رسمتهة علا 


(« تمثل الطول » ۲« تمثئل العرض ) 3 
> 11 
۱0 


«) مثل جدول الدالة في المستوي الاحدائي. 


8) کیف بستعمل هذا الجدول اایجاد طول مسنطیل 
بعد معرفة ان عرض المستطیل هو 15 وحدغ؟ 
النقاط هي (2,3(:)4:6(,)6,9(۰)8۰12) 


چا ای و زد بیه اسر کر 


حسب الجدول ان > تزداد فیمها ائنان في کل حقل وهي طول وأن ۷ نزداد 3 في کل حفل وهي عرض فاذا 
اضفنا 3 الی 12 بصبح 15 وهو الذي یمثل العرض فأن 2 + 8 10 وهو الذي یمثل الطول. 

لذلك اذ! کان عرض المستطیل 15 فأن طول المستطیل < 10 

فکر: 12) جدول : اکتب جدول دالة یمثل المسافة الي یفطعها سائق دراجة هوانيق 


خلال 4 ساعات علماً ان یقطع في الساعة الواحدة 15 کم. 


4 ۹ 11 1 فالمساألة التي یقطعها خلال اریع ساعات 15 + 15 + 15 + 15 < 60 کم. 
آساآسالسانتا لس 


3 اکتب مجموعة بیانات تمتل مستقیما عمو دیا 
لحل| 


)01,2( , )3,2( )4,2( , )5,2( , )6:2(( 


4) تحد: کیفه یمکن من خلال جدول دالة محددة ان احصل علی مستقیم موازي لمحور 
السینات ؟ 
الجواب: اذا کان قیم > متغيرة وقیم ۲ ثابتةه نحصل علی مستقیم پوازي محور السینات. 


خسن عددق: بطبع علاء هي الساعة الواحدة 50 کلمة علی الطابعة فأآذا کان عدد 
الکلمات في الصفحة الق پرید طبعها 400 کلمة فالی کم ساعة بحتاج ۲ 


واسو چا الکلسات - 400 انا ۳ السسی 8 ساعات ها شداسسیبا 1۳ الدالس 2 
وللتحقق 8 - 50 + 400. 


اکتب: مسألة ابتکر فیها جدول دالغة محددة بنقاط معينة تمثل عدد الایام الق 
یفضیها عامل لحفر بنر خلال 5 آپام؟ 

بصل الحفر في الیوم الاول یحفر 2 متر 

وفي الیوم التاني یحفر 2 متر 

وفي الثالث یحفر 2 متر 

وفي الیوم الرابع 2 متر 

وفي الیوم الخامس پحفر 2 متر لذلك خلال 5 آیام یحفر 10 آمتار. 


الدرس الثاني / مقدمة في الدوال «هناعه ۵۲ «ونف‌نل0ت0دا 

فکرذ الدرس: تمثیل الدالة بعدد من النقاط في المستوی الاحداشي. 

المفروات. : الالة - جدول الدالة - قاعدة الدالة > الخصر - الضورع: 

واليك المثال التالي لتوضیح فكرة الدرس. 

تعلم: قي مربسم المدرسة رسم آیمن ووائل وثامر اشکالاً هندسية فرسم ایمن مریع ومثلثاً ورسم وائل مئلئاً 
فرسم ثامر دائرة فجد العلاقه بین کل طالب والشکل الهندسي الذي رسمه. 


العلا قة والدالة : همز)عه] و حوخو۱۵ 
الدالة : هي علاقة تحدد قیمة مخرجة واحدة فقط لکل قیمة مدخلة. 


قاعدة الدالة : هي الصیغه التي نستعمل لنعوبض قیمة مدخلة الحصول علی قیمه مخرجة. 


۳و 


2 

|۳۲ 3 
1 تن 

نتم ات 2 


للگ۳3 ۳ 


ِ ۳ 1 
بت" 

- 

۱ او با سا ات 
میتی ۳ ۳-۹ .۳ 
تین ری 

سس سس ۳ 

تسیب 1 د 2 


ی 0 ی 
۸ 1 - مسج سم ند تج 15391۲ نوس ص۳9 
یو ۱ تیه هه 


مثال 1/ اربسم مخطط العلا قة بین کل طالب والشکل الهندسی الدي 
رسمه ۱ دض ان ۳۳۹ رسیم کلیر ند ی ۰ ( مربع ۲ ۳ 1 ۱ 0 ی 7 0 
مدخلة واحده لدلك فالعلاقة (ا تمثل دالة. : ۴ : 


سد اجب 


(۵10) , (7,8) + (5:6) + (3,4) و (1:2)) وس و 


امثل العلاقة بالمخطط المجاو [: اد سا 9 
نلاحظ آن کل مدخلة لها مخرجة واحدة فقط لذلك فأن العلاقة تمثل دالة. 3 
ملهحظه: تسمی العلاقة داله اذا کان لکل مدخلة مخرجهة حسب قاعدة الدالة. واذا وجدت مدخله لیس لها 


مخرجة تسمی علاقة ولیست داله. 


اد وا ساوسو یه مر 


۳ 


مثال3/ راحظ المخطط المجاور وبین آتمثل العلاقة دالة آم (ا؟ آفسر دلگ 
نلاحظ بأن العلاقة لیست دالة الا اذا کانت لکل قیمة مدخلة هناك مخرچة واحدة ففط کذلك 


و 
با 1 


اذا کان لمدخلة اکثر من مخرجدة. 

مثال 4/ حدد فیما اذا کانت کل علاقة فیما يلي دالة آم (۱؟ وفسر ذاگ. 
۱ (ر1,۵) , (2,18) , (3,15) , (4,18)) نلاحظ ان العلاقة دالة لژأن هناك مخرجة واحدة فقط لکل مدخله. 
۵ ((۱,5-) , (0,6) , (1,6-) , (2,8)) نلاحظ انها علاقة ولیست دالة لأن هناك مخرجین 6۰5 للمدخله 1- 


آکمال جدول الدالة: 
جدول الدالة : هو الجدول الذی پنظم فيمة المدخلة والمخرجة. 

مثال ۸5 اکمل جدول الدال ۷۲<۶۶-3 3۱ ان 0,1,2 , 2-1 ۲ 

نکمل جدول الدالة بالتعویض عن قیم ‏ في قاعدة الدالة لنجد قیم ۷ المناظرة وکما پلاحظ قي 
الجدول المجاور. 


> ۱ ۱ 


2 


با 
وا 


ی رس رو تا 


ق جک سنا ساسا امه دا 


و ۳ ی ی 2 


تفنیا الدالة بعدد من | 


فط مفی المستوي الاحدانی. 


خطوة (1) : نعمل الجدول ادناه. 
خطوة (2) : نثبت النقاط في المستوي الاحداني. 


خطوة (3): نصل بین النقاط في المستوي الاحداني سنحصل علی مسنقیم کما مبین في الشکل ادناه: 


4 


1 


1 


ی 


لیست دالة لان 3 لها مخرجان دالة اکل مدخلة مخرجة واحدة فقط دالة لکل مدخلة مخرجة واحدة فقط 


تن 


یس 7 تس که افو و 9 

اب سا ۳ تسیا ات ون ال 9 1 ۳ 
ص ص م2 ره ی 
شتات نت نی ۱ ۷ ی ی سیر که 5 


7 . 

9 

۳ ی ی بت 
ِ 0 9 یط 


۳ کر اس 7 
ی ۳ ۲2 
اس رن 


کانت العلاقات التالية دالة ام لا؟ مع ذکر السبپ. 
4) مدخلة 3 مخرجتها ۷3 

مدخلة 5 مخرجتها ۷5 

مدخلة 6 مخرچتها ۷/6 

مدخلة 7 مخرجتها ۷7 


))3,۷3(, )5,۷7(, )3 ۷/6 (, )6,۷6(, )7,۷6(( 5 


لیست دالة لأن المدخلة 3 لها مخرجتان 3/+۰, 6 وهذا لا یطابق شروط اندالة. 


6 یاکل الخفاش 690 بعوضة بالساعة کم عدد البعوض الق اکلها الخفاش في 
(4 , 3 , 2) ساعة ؟ انشا جدولا للدالة پبین العلاقة بین عدد الساعات وعدد البعوض 


التي یأکلها الخفاش ثم مثل الجدول في المستوي الاحدائی. 


2000 قاعدة الداله 
از 
(600 ,1) ۱ (1) 600 
(1200 ,2) (2) 600 
"یط تا  :1800‏ 800 بای 
۳ 0 .۲ (2400 , 4) (4) 600 


(0 


د یت 


۳ ایوس 2 

۱ وب 
از 

1 1 س 
۶ 
تا 3 
تن او 1 


۷ تمثل دالة لأن المدخلة 7 لیس لها صورة تمثل دالة لش کل غنصر مدخلة لها صورة تمثل 


مخرجة مخرچه 


اذا کانت مجموعة المدخلات هي (6,7 ,13,5 ومجموعة المخرجات هي (۷6:۷7,۷5,۷3] 
حدد فیما اذا کانث العلاقات التالية دالة ام ۲۱۱ مع ذکر السبب.. 

((6,۷5) ,(5,۹۷5) ,( ۷3 ,3)) (۱0 
۷ نمثل العلاقة دالة ان المدخلة 7 لیس لها صورة مخرچة. 


((7۲,۹/5) ,(5:۷/6) ,(5:3/7) ,(3:1/3)) (۱1 
العلاقة ۷ تمثل دالة لان العنصر 5 له مخرجتان والعنصر 6 لیس له مخرجة. 


2) اکنب الدالة من الجدول الأتی: 


۲ 2 


الدالة ((40,45) , (30,35), (2025 , (010,15) 


تدرب وحل مسائل حپاتية / 
3 ریاضق: محمود سیاد ماهر یقطع 9.5 کم بالساعق کون جدولة دالة تمثل العدد 
الکلي الکپلومترات التي استطاع قطعها ب (2 ,۱6:4 ساعة. 
۱ ۱ ۰ 19 < 5 .9 < 2 
۲ 38 < 5 ,9 4 
0 57 <- 9,5 < 6 
57(۲, 6) و (38 , 4) و (19 102 


2 تسم ی. 


3 مس یز 
۹ ۱ ِ ف 2 ۰ 
۱ 62 1 
سس 1 1 ۱ ك 
تک ۳ 
۵ ۳۹ 


: ۱ 11/۰ سس 


4 بکتریا ۰ اذ| کانت عدد البکتریا بزداد بمعدل الضعف, کل 20 دقيقة کم سیزداد عدد 
اابکتریا خلال ساعتین. کون جدول دالة. 
نقسم الساعتین الی 20 + 20 + 20 + 20 + 20 + 20 - 120 دقيقه. 


32(۲ , 120) , (16 و  )100‏ (8۶ , 80) , (46 , 60) , (25 , 40) و ( و 1020 
مضاعقات البکتریا الدقائق 


5 وقود : اذا کان استهلاك سپارة اسعاف للبنزین في مستشفی مدينة الطب من 
البنزین بمعدل 5 لتر لکل 5 کم کون قاعدة دالة ببین استهلاكث الوقود للسیاره وعدد 
الکیلومترات الق تقطعها حیث استهلا کها للوقود باللتر 10 , 9 , 467۰8 کون جدو لا 
للدالة ومتلها. 


النقطه ۲ قاعدة الدالة 1 
(6 6 <6۲ | 
(5) 7 < 7 
(5) 8 - 8 


9 < 9 )5( 
107 < 10 )5( 


تستهلك کل ساعه لثتر 5 < 5 + 25 
قاعدة الدالة - 5 
لذلك نعمل جدول بمثل الدالة خلال المدخلات المذکورة. 


ایس زا ات۳ حور 
ِ ۳ )7 
ار بش هه هک و۳ مدر دون و 


6) احیاء؛ کل بد قب, خست, ۱ حنوی علی 27 عظمة وعدد عظام اامشط اقل من 
عدد السلامیات بااسدد 9 وعدد عظام الرسغ اکثر من عظام المشط بالعهدد 3 علمً 
ان عدد السلامیات 14. مثل المعلومات اعلاه بخدول الدالة 

عدد عظام السلامیات - 14 لذلك للتحقق 14 + 5 + و - 27 

عدد عظام المشط < 14 - 9 2 5 


عدد عظام الرسغ < 5 + 3 < 8 
العدف 


فک 
7 تحد: جد مجموعة عناضر الدالة ۲2۶-1 القي صور عناصرها المجموعة 57 , 49 , 41) 


42 
1 < م2 یو 2 42 < 2 12+ 41 2 2 2 1 <- 1 - 2 
۱ 50 ۱ 
25 < سچ. < ی 2 50 < 27 172 + 49 - 2 2 9 < 1 - 2,2 


58 ۱ 
20 و 6و 7 58 - 2 (س 1 + 7 < 2 بو 7 < 1 - 22 


:. عناصر مجموعة الدالة هي (29 و 25 , 21]. 
8) اصحح الخطا: سهی ومها وجدوا قاعدة دالة آحد عناصرها آقل من الصورة بمقدار ۲7 
آپهما آصح؟ 


اکثر من الصورة بمقدار 7 + ۲ ۲ < 2۷-7 ۷ 
اقل من الصورة بمقدار ۷۰-7 ۶ 3 7+ ۷ 


لذلك جواب مها هو الصحیح. 
19( حس عددي: دالة قاعدتها 42۲-8 حدد صورخ العنصر 2 في الدالق؛ 
صورو العنصر 76 < 84-8 < 8 - (2) 42 < 8 - 425 


آکتب : مسألة حياتية تمثل دالة ثم آنشی: جدول دالة ومثل الجدول في المستوي الاحدائي. 
المسالة: آجرة عامل في آحد المصانع 25 الف دینار فآذا کان عدد العمال 
(10 ,8 ,6 ,4 ,2) کوّن جدول دالة ومثل الجدول في المستوي الاحداتي. 

جدول الداله 250(1 , 10) , (200 8 , (6:150) , (100 و 4) و (2,50)) 


الاجرة بالاف عدد العمال 0 < 25 *< 2 
ب ات 2 | 0 <- 25 * 4 

6 < 25 < 0 

8 * 25 - 0 

10 * 25 2 0 


الدرس الثالث / الدوال الخطية ۸۵۱۱۵۵ «معسز(ز 

فكرة الدرس: کتابة معلومة تمثل دالة خطیه من جدول الداله. 

المفردات : الدالة الخطية - معادلة المستقیم - المخطط البياني - الاریاع الاریعة. 

تعلم : اليك المثال التالي لتوضیح فکرة الدرس 

اذا کان لدی سعید منحل لانتاج السسل ولاحظ ان النحلة تطیر بسرعة 24 کم في الساعة. ما العلاقة التي 
تربط الزمن (عدد الساعات) والمسافة التي تقطعها بالکیلومترات؟ 

« العلاقة تمنیل الدالة الخطية (معادلة المسنقیم في المستوي الاحدالي ) . 

الععادله الخطیه : داله تکون کل النقاط التي تا تنتج منها علی مسنقیم واحد غیر عمودي یسمی هدا المستقیم 
بیان الدالة الخطیةه. 


معادا4 الهستقیم : شی معادله تعبر عن الداله الخطیة بالصورة ۳ 1105 < ۷ حیث ) , 10 اعداد ثايتة. 


نطیر 3 ساغاث نکون المسافة ا یوج 72 کم والمعادلة لجة تماق مسبتقیم 


#اقوتی جر 
ار سفن ین 
ر تج 7 ی 7 
۱۲۳۱۹ : ابیت پ و 
اس 
[ 1 ۱ 


۹ 2 9 
و 
0 


مثال ۸1 ما المسافة الق تقطعها النحلة بالکیلومتر علی الزمن بالساعات؟ 


خطوة (1) ۰ انشاء الدالة 


نقرض زمن (عدد الساعات) طیران النحلة بالعنصر : » والمسافة المقطوعة ۲ تمثل بالدالة 24 ۲. 

خطوة (2) انشیم جدول الدالة. 

خطوة (3) مثل الدالة في المستوي الاحدائي ولكي نرسم دالة خطية بيانية بكفي تعیین موقع نفطتین بیان 
من الدالك. 


صل بین النقاط نلاحظ ان عندما تطیر النحلة ساعتین تکون المسافة 48 کم وعندما 


مثال 2 الدالة الخطية 2 - 37 < ۷ ن فی المنننتوي الاحدائي. 


الخطوة الاولی " نختار ثلائة قیم الی > وتعوض بالدالة لنجد ۷ فنحصل علی نقاط (۷ , ») ونکون جدول 
الدالة اتخطیة. 


الخطوة التانی*: آمثل الدالة في المستوي الاحداي. (نعین النقاط علی المستوي الاحداني ون بخط مستقیم) 


ی سس ۳ تتوت ی هفطاع مت سا سس مک رصق سرب مد هر سو از وس مقس سوق 2 سس مر ۳ مرچ نس و 2 
ی 0 
و کی یز اه 
ات تک 
کف یت ری ۳ 
٩ ۶ ۶ +‏ ۶ ۱ 
موی مستی یت ات ی و ده 
تا ی کی 1 
در وی مه دراه رم وخ دوه سوب مد ورس و سح وج دو سوه عمج اجب 
0 ۳ 
تتسود 7 2 ی موی 
: 3 5 1 ز ۳ 
۱ و 
3 2 3 
یگریت " 
99« خی ۲ 3 
ی وچ تن ات سچن تس 
ِ ِ ی جت سط میات لاس۴ 


ت 


2-(1-) 3 ۲ سا مود اس سرت 


ی و ۲ 4 ۲ 
20 فد 3 ۰ 3 ۸ نیز 1۷ ۷ 
2- (0) 23 ۲۷ ۱ 2 7 
2 - (1) 3 < ۷ مسق چ 
ند مب تا با سبط میب وی یل ۳ 


- کتابة الدالة [معادلة المستقیم] من المخطط 7 و 

مثال 3/ في العام 201۱۱ نجح مختبر علوم المریخ وكالة ناسا الفضانية في الهبوط بمختبر علمین 
متجول بحجم سيارة علی سطح الم ریخ وبسرعة «0:75 م في الثانية الواحدق الرسم 
لبیانی یوضع دالة تبین المسافة الق هبط بها المتجول علی الزمن المستفرق» 
انشیء جدول دالة خطية ثم اکتب المعادلة الخطية القي تمثلها. 


۰ مد ار ‌- ِ 
# 8 ۲۷ 
: 
و 


من خلال الرسم البياني نستطیع |نشاء جدول دالة حیث نفرض ان الزمن ب > والمسافه پ ۲ بتکون جدول 


الدالة الخطیة. 


من خلال الجدول نستنتج ان الدالة هي: 0.755 < 7 


تآکد من شهماک؛ مثل الدوال الخطية التالية في المستوي الاحداتي: 
> ۲ (1 


۳ 1 ی ۳ 
ر تس لزس ‏ بح 
۳7 .| ی 
نی 1 ِ 
و ۱۳ قیمع و 
سای بل لوا ۱ د و عمط 
9 ۱۳ 2 3 
و تا و وه سوام ۳ ون زب ۳ 
ده مد ۹ ی هه 5 
- _ 1 1 ره 
3 31 ۳ 
پااهوت سس ۳۹ 
اه ت 
۱ ۲ 
ما 


ی ند مت 


3( ۷۲-۷ + 7 


۹ 


5( ۷ < 12 - 


جب لد ایح بثه لب بل ید فا سر حح 


۳ وت ۱ 

کر اک سین 

بت ۰ 
بت - ۹ 

۳ 


(10 , 40) 
(20 ,50 | 
جدول الداله 


جدول الدالة 
قاعدة الدالة ۲ - < ۲ 


قاعدة الدال 1-30 < ۲ 


مثل جدول الدوال الخطية التالية بالمستوي الاحداني: 


الْزواج المرتبة هي: الازواج المرتبة هي: 
(4,0) 1 (5ر3) 3 (1,3) / (2,4) (3, 2( 9 2 8 9 (0,1) هِ ((, 1-) / (1-: 2-) 


5 مج ۳۳ 


ِ 
ی 


ِ ۳ 
و ود 0 زر- ۳ 
5 ای بط تچ ۳ 


0 
3 رد رن ات و ۲ 1 حت 


3 ۱ 
0 


‌ 1 
3 4 0 
_ 4 ۴ 1 ۱ 3 
0 3 0 ۱ 0 1 5 3 # 
۳ : ‌ِ : 1 ۳ ۳ 1 
0 ۴ ۲ 1 ۰ 1 0 1 ۳ 3 ۰ 
لسل تووی ‏ ی یه رل چا اه ی 
۳ 5 1 . 1 ۳ ۲ 3 ۳ 53 
۳ 0 3 - 1 1 ‌ 0 ۳ 
۳ 0 0 4 1 1 1 ب 0 ۲ 3 
۳ جک - 7 ۴ ِ ۲ و ۱ ی رت و وب 
2 ِ 3 2 2 ۳ 
ذ ۴ ۴ 0 1 ۰ 1 
0 


ی و ور 


نی الفوسط .7 


یتظا ی 
0 سح 
تست 
تا 
ت- 
ف__ 
5" 
۱ 1 
ا ۹ ۳۷ 
۳ ۹ 
یی 
و تسین 5 
2 ۳ سس ببس 


للاسناذ: رعد العمار ‏ 


ات ی 
۴ ی 

و از ۲ 

اد ان 3 


| الازوج المرتبة هي: الازواج المرتبة هي: 
(4,9) , (3,7) ۰ (1:3) , (گر (2ر2) , (اسیل) , (0,0) , (لبل) , (2:2) 


تصیمز 
اسجا 


با ص هد چا و جر ادا مه 


ندرب وحل مسائل حيانية: 

9) احضاء: اراد صاحب شركة لصناعة الصابون ان بجري احصائية للآرباح الي خصلت علیها 
الشركة خلال 5 سنین اذ وصلت الاریاح الی 50۶6 » أکتب جدول الدالة الخطية من المخطط 
البياني ثم اکتب المعادلة الخطية العامة للأریاح بالنسبة الی عدد السنواث؟ 


)1076۸,2001( 


)209/6 , 2002( 
)309/6 , 2003( 
)409۸ , 2004( 
509/۸ , 2005( 


قاعدة الداله 2000 + 10 > ۲۷ 


8 10 20 30 ۰40 30 60 


گر ۲ تسس 


فر. ود ۳ ۱ ۷" کت ۰> ۹٩۰‏ 7 
ت- ۳ ۳ ۱ اتب 
3 ۳ ۱ تت ۷ 
1 ۱ ۲ 
/ بش سند ۷ 
۱ ۳ 5 ۲ 
بت ۳ رت لف هط 
تن ۳ تست تج تس تحت من این 
7 
3 21 133 مه رد 7 
2 جع اد 1 


21 رياضة : سجلت بشری عدد من النقط في نهاية لعبة کرة السلة بحیت کان عدد 
النقاط الق سچلنها بشری في الاعبة السابفة اقل ب 5 نفاط من اللعبة الحالیة 
انشيء جدول دالة خطية ثم متل الدالة الخطية في المستوي الاحداتي تم اکنتب 


المعادلة الخطیة اتعامة للدالة: 
فرض ان عدد النقاط التي سجلنها في اللعبه السابقه - ۲ خ 

۱ 
فان عدد النقاط التي سجلتها في اللعبة الحالية < 5 + »۶ - ۷ وهي فاعدة الدالة او المعادلة الخطية للدالة. ات 


مد 


ماس 


۰... 3 


1 نقود : لشراء سپارة ب 12 ملیون دینار فاذا کان مع هشام 4 ملایین دینار. ولدیه 
خطة لتوفیر 2 ملیون دینار سنویا؟ أکتب دالة المبلغ الذي یوفرهُ سنویا. ارسم 
الدالة الخطية لتحدید عدد السنوات اللازمة لیوفر هشام المبلغ الکافي لشراء 
التسيارة بعد تحدید جدول دالة خظبة مثل المعلومات اغزاه بجدول الدالة. 


مبلیغ السیارة 4 ملایین دینار + 2 ملیون مایوفره في السنة 


قاعدة الدالة 4 + 2 ۷ 
اذن عدد السنوات اللازمة لیوفر هشام المبلغ 


الكافي لشراء السیارة هو 4 سنواث 04 ۱-2 


4برن 2 عبر 


۷ < 2 (4 
۱ ۲ 22 44 


تتییر 


۴ 0 
للصف الفانسي التوسط 


سس تا 
۱۳ 


2) تحد: عین نقاط فی المستوي الاحدائي تحقق الدالة الخطية الموضحة بالمخطط 
البیانی المجاون ثم اکتب قاعدة الدالة النقاط هی : 
(0,4) 9 (۰1,3) 7 (2,2-) 9 (3,1-) 9 (4,0-) 


قاعدة الداله 4 + ۲ < ۷ 


3) حس عددي: عدد طبيعي ضرب ب 3 ثم طرح منه 5 بعد الضرب فکان الناتج الکلي 
مساویاً العدد 70. ما المعادلة الخطية العامة للناتج الکلي بالنسبة للعدد الطبيعي ؟ 
0 < 5 - 3 5 - 31 بت ۷ 
5 + 70 31 
5 بب پر ب- 75 32 
اکتب : مساألة حياتية تطابق الدالة الخطية العامة (معادلة مستقیم) 255-3 ۲ 
عدد طبيعي ضرب ب. 5 ثم طرح منه 3 بعد الضرب 
مخزن لبیع صنادیق ماء في کل بوم خمس ساعات وفق الداله 3 - »5 - ۷ فکم یبیع في کل ساعة. خلال 
الیوم کون جدول الدالة وفق المعادلة الخطية. 


۷ < 5 )1( - 3 < 2 2 
«۰ 7 ۳ [ 
۷ < 5 )3( 3 < 72 

۷ - 5 )4( 3 < 17 


2 > 3-(5) 5 < و 


الد رس الرابع عکاس والدوران تی ۱ لمستو ی الاحدالی: 
۳۱۱9۵ م ول وم ع) از موس۵1 ۲ هد صمتت1۵۱ع1 


فکرن الدربی؛ تمثیل الانعکاس والدوران قي المستوي الاحدائي. 
المفردات : التحوبل الهندسي والانعکاس والدوران وخط الانعکاس والمستوي الاحدائی واليك المثال التالي 


لتوضیح فکرةٍ الدرس. 

زولم. بظهر في الصورة (ص50) شکل طانر تنعکس صورته في الماء ؛ فأذا حددت سحر ِ 
ثلاث نقاط في الصورة الاصلية للطائثر 4 , 1۶ , ۸ فنجد النقاط التی بظهر ترتیبها : 

في الماء ۸ ,13۳ ,۰6 ۱ 


- الانعکاس في المستوي الاحداثي :عصدام »)نومه 6ظ) ما «مناعع۵] 

التحویل الهندسي . وهو احد فروع الهندسة الذي یدرس تعاربف الاشکال الهندسية الذي بحوّل کل نقطه في 
المستوي الاحدائي الی نقطة اخري في المستوي نفسه اي کل نقطة من الشکل الهندسي لها صورة في 
الانععاس حول محور معین في المستوي نفسه. او الدوران حول نقطة معينة أو الانسحاب. 

الانعکاس: هو تحوبل هندسي من شکل (ما) الی صورق مرت (المعکوسة) (حیث یحافظ الانعکاس علی بنية الشکل): 
مثال 1/ آ- جد انعکاس النقاط ») , 8 , ۸ التي حددتها سحر. 

الخملوة الوا : نحدد الازواج المرتبة التي تمثل النقاط ) , 18 , ۵ فتکون: 

(72 04۰ 0 , (3,3) ظ ,(2۰2) ۸ 


الخطوة الثائية: نحدد خط الانعکاس ولیکن 25 - ۲ الاحدائی السيني نم نحدد عدد الوحدات بین کل رس 


الخطوة الثالثة : نعین نقطة لکل رآس في الجهة الاخری من خط الانعکاس بالبعد نفسه فیصبح 

مرح ,4) 6 ,(3-,3) ۳ , (2-,2) 4 وبصورة عامة انعکاس اي نقطه عندما یکون خط الانعکاس محور 
لسینات هد: (و- ,«) - [(,2)], 

با- جد انعکاس النقاط  6)4,2(‏ (9)3:3 , (۸)2,2 علی محور ود - ۲ محور الصادات النقاط 


بعد الانعکاس هي (2 ,)6۲ (2 ,3-) 98۳ ,(2 ,2-) ۸۳ 
وبصورة عامه انعکاس اي نقطة عندما یکون خط الانعکاس محور الصاداث شو : 


۷۱), ۷(۱ < )- ( 


اي عندما یکون انعکاس النقطة (۲ , ) في المحور السيني یتغیر اشارة ۷ آي تصبح النقطة 
(]- , ) اما الانعکاس في محور الصادات فیتغیر اشارة ۷ فتصبع النقطة (1 ,5-). وبوجد انعکاس آخر في 
نقطه الاصل تتغیر اشارة ۲ , ۷ اي تصبح النقطة المنعکسة (۷- , عد). 


نت میتی نت 
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9 سس ری سس هس دم راتس مت 
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1 ِ ۳ 


3 5 1 
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ت 1 
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۳ 
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۰ 
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۳ 1 1 ۳ 
/ 1 7 1 1 3 ٍ 
1 ۱0 ی 1 1 
3 ۳ و90 ۳ 1 
1 : 3 ۲ 
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۰ ۳ " 
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۳ ۳ 
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فد 
3 
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ای 
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الدوران في المستوي الاحداتي: عصعام عامسنی عمط دا ودنا۲ 


دی مراد ساعه مربعه الشکل معلقة علی جدار غرفته اراد ان يجري دوراناً للساعة ب "90 حول نقطة الاصل 
بأتجاه عقرب البباعة. 
مااحظة: دم . ۲ ۹ ۹ ۳ ۹ 7 ۰ ۰ 
(یکون الدوران مبع انجاه عقارب الساعة او عکس اتجاه عقارب الساعة پذکر بالسژال) 
"فدان" هو تحویل هندسي بحول النقطة (0 , 0) الی نفسها وبحول اي نقطة اخري مثل ۸ الی النقطة ۸٩‏ 
حسب قیاس الدوران واتجاهها . 
مثال 2/ ما صورة دوران النقطة (1,2) تحت تأثیر الدوران؟ 
- دوران بزاوبة فیاسها *90 حول نقطة الاصل بأتجاه عقارب الساعذ. نطبق القاعدة التالية 
(2- ,۳ < [(۲۷ منند(1- ,) ۱( .1) ات8 
اي الدوران "90 مع اتجاه عقارب الساعه نبدل » بدل ۲ ونضع ۷ بدل > مع نغیر اشارة >. 
" دوران بزاوبة قیاسها "90 حول نقطة الاصل باتجاه عکس عفارب الساعة نطبق القاعدة التالية: 
(:۳۷) 2 2(1 :وا مثلاً (1 ,2) < [(2بل)ادی 8 


اي الدوران 90۳ عکس اتجاه عقارب الساعة نبدل > بدل ۷ ونضع ۷ بدل > مع تغیر أشارة ۲. 


تس تم ۳2-72 7 و۳99 7 
۳۳ج .سیب و ۳ 


۳ 4 3 و 


ج. دوران بزاوبة قیاسها "180 حول نقطة الاصل مع اتجاه عقاریب الساعة او عکس انجاه عقارب الساعة نطبق 


القاعدة التالیه: ( (- بر ) < |(۲ ,۲) و ۸7 مثلا (2- برلاح) 2 [(1,2)]. وو1 


دوران بزاوي قیاسها 2700 حول نقطة الاصل بأتجاه عقارپ الساعة : نطبق القاعدة التائیة: مشابهة (ب) 
(2,1-) 2 [(1,2)اسیرها (#۵,) 2 ((2 اور 

هم دوران بزاوبة قیاسها "270 حول نقطة الاصل بأتجاه عکس عقارب الساعة: نطبق القاعدة التالية: 

(د- ,6 > [(2,)]بر ۳ مثال  )2,-1(‏ [(2 مادم تشبه () 


تآکد من فهمك: آنسذ الاشکال فی المستوي الاحداثي ثم ارسم صورتة في الاتعکاس 
حول قط ااانمقانسن اک فان اتتاضا 

خط الانکاس هو ۱-96 04۱2 , 4:4 3 ۱ (2: ۵ 1۳۸ 
٩۸۱402, 2([ ۸ )2,-2(‏ 
(4- ,۱04 [(4,4) ۱۲۱۱۳ 
(2- ,4) 6 < [(2 ,4) 1۸۱ 


خط الانکاس هو عت«- 1‏ (6 , 64 , (3 , 1302 , (2 , )۸ (2 
(5,2) ۸ < [(2 ,)4۸اب 
(2,3) 8 < [(2,3-) ]1 
(۵,) 6 -- [(6 ,4-)6]رج 


ال 123 , (3 و 5 , 02 ,  1(‏ )۸ (3 
خط الانعکاس هو ۷-8515 

۲۸۱4), 1([ > ۸ )1, -1( 

(3-,2) 8 < [(2,3) 8ب 

رق- ر5) 6 > [(1۸]/)5,3 

8۱6)3,1([ < 6 )3,-1( 


اذا کانت اانقطة (1-,2) فجد صورتها. 


4 تحت تأثیر دوران بزاوية "90 حول نقطة الاصل باتجاه عکس عقرب الساعه. 
(2-,1-) < [(1-,02] توو («- ,0 < [(7,)] و۲ 
5 تحت تأثیر دوران بزاوبة "180 حول نقطهة الاصل باتجاه عقرب الساعه 
(«- ربت) - [(,2)] "مور لذلك (2,1-) < [(1- ,۱02 مو۷ 
6 تحث تأثبر دوران بزاوبة "270 حول نقطة الاصل باتجاه عقرب الساعة. 


( ,-) ع< [(2:,2۷)]"ورر تذلك (1,2) ع [(1- ,2)] "مرو 


7 اذا کانت (1,4)) , (2-, 803 , (2-,۸1 رژوس مثلث اوجد دوران حول نقطة الاصل ویزاوبه *90 
باتجاه عقرب الساعد. 
لذلك (۶- ,) < (27 رت)عوو 
(1--,2-) ۸4 < [(2--,131) ]هو 
(3-,2-) 8 - [(2-,3) 8]-مو1۳ 
(1-,4-) 6 < [(4-,6»)01]مموج 


8( اذا کان المربع (2,2-) , (2,4-) , (4,2) , (4,4) فجد صورة المرسح نحت تأثیر دوران بزاوبة 90 
یاتجاه عقارب الساعة وعکس عقارب الساعة ثم مساحة المربع وفساحة صورتة ماذا تلاحظ؟ 


۱ (4- 4-) < 4 4-) مول 
(4-,2-) <- (2 ,)موه 
۳ عکس اتجاه عقرب الساعه | (2-,2-) < (2,2-)مو؟ 


موسر 


۱ 
ححح یوت 4 
رت : 

2 


(4-2-) < (2,4-)وو 

(4,4) - (4ط-وو۲] 

(2,4) <- (4,2-) و1۲ 

۳ مع اتجاه عقرب الساعة (2,2) < (2,2-)وو؟ 
(4,2) < (2,4-)مو۷ 


مساحة المربع الاصلي - 2 *< 2 - 4 
مساحة المریع بعد الدوران "90 مع اتجاه عقرب الساعة 4 - 2 * 2 
نلاحظ ان الدوران هو تحوبل هندسي بحافظ علی بنیه الشکل الهندسي. 
کذلك عکس اتجاه عقارپ الساعة < 2 * 2 - 4 


تدرب وحلّ التمرینات؛ انسخ الاشکال في المستوي الاحدائي تم ارسم صورنه في ‏ صح 
الانعکاس حول خط الانعکاس اذا کاتت النقاط 

خط الانعگاس طو 1-2115 (1,5)) , (6,1) 1۶ , (۸)1,1, (# 
(1-,01) ۸ < [(۸4)1,1] +1 
(1- ,6) 8 < [(6,1) 8]+ 
(5- بر 6 < آ(< ر1)»] 1 


خط الانعکاس هو عل (72,1) ,(3 ,181 , (3, )۸ (10 
(3,3) ۸ < [(3,3-)4ار 
(01,3 8 < [(1,3-) 9] 1 
(60۵,1 < [(2,1-)6] برچ 


(1,2-)1 , (1,4-)) , (8-2,4 , (3,:2-)۸ (11 
خط الانعکاس هو ۷-21٩‏ 

(3,2) ۸ < [(3,2-)4ار 

1 ]8)-2,4([ <- ۱ )2,4( 

1 ])»)-1,4([ < 6 )1,4( 

(2,) ۵ < [(1,2-) ]رت 


ادا کاا و ِ! +2 فجد صو زتههیا: 


سح 12 تعت .: به 270 حول نقطة الاصل بانجاه عکس عش,ب الساعة. 
تس : یط ۱ ۴ 


( رن ع (ل مور تذلك (2-ر1) ع< (1-ر2)ورر؟ 
3 تحت تأثیر دوران بزاوبة "90 حول نقطة الاصل بانجاه عقرب الساعة. 


(2- ,0 ع< (رج) ووع] تذلك (2-رات) < (1- ,2) ,ون 
4 تحت تأثیر دوران بزاوبة "180 حول نقطة الاصل بأتجاه عکس عقرب الساعة. 
رل ردرت) ع (زردا.ویر] لذلك (2,1-) < (1-,2) مور 


5 اذا کان المثلث (1-,3) , (1,4-) , (1,3) فجد صورة المثلث نحت تأثیر دوران بزاوبة *180 بانجاه 


عکس عقارب الساعه ثم باتجاه خقارپ الساعة. 

((- تج < (ت«ر) مور 
(4-,4) < (4,4-) مور 
(2-,4) < (2 ,)مور 
(4-,2) < (2,4-) مور 
(2-,2) < (2,2-)0و۲ 


۱۱ 0 نس سا مومسم تس مهب موس بوسر 


ملاحظلة: الدوران بزاوبة 180 باي اتجاه له نفس القانون 

تدرب وحل مسائل حيانية: 

6) وقفة العلم : في یوم الخمیس وقف الطلاب الثاني متوسط لتحية العلم فقرر 
۱ کریم الذي یقض عند النقطة (3 , 3-) آن بدور بزاوية مقدارها "270 حول نقطة 
۱ الاصل باتجاه عقارب الساعة فما النقطة الق بقف عندها کریم بعد الدوران؟ 


(در) ع («,)ووو۲ 
(3-ر3-) < (3,3ح) میج 


یقف علی النقطة (3-, 3-). 


ی جستب 
ی کی 
بر ۳۳ - 


یی 


7) یظهر الرسم المجاور موقعا اثلاجة في النقطة (2, 2) اراد جمیل ان بحرکها بزاوية 
"0 بعکس اتجاه عقرب الساعة» جد النقطة ال ستمئل موقم التلاجة الجدید. 


دورن باجاهعکس عقارب الساعة "180 (و-رعس) ‏ (بع) > مور ۳ 


۳ 


۳ 


»سح 
ت_ و ف 
۳ نی 
5 ۳۹ : 
۱ ۱ ۳۹ ۱ 71 و 
اس / 2 . 
۳ ۳ 5 
ب ۰ ‌ ی ۳ 5 
ِ ق ق ت ۳ 
سس ۳ ج 5 لا 
[/ تن ست_ سس بت . سم وی 
سس تس سس سک 
۹ و ۱ 
5 ِ َ ۱ 2 ۳ 
ِ تحت و 


چم 


(2,2-) - (2-,2) < ووب1 سیم ی 9 


۱ 


ی 


8) حدد المحافظة الق نمثل دوران محافظة میسان بزاوية 90۳ عکس اتجاه عقارب 
الساعة مع عقارب الساعة. 
مع عقارب الساعة (-,۲) < (۲۷,) مو۲] 


عکس عقارب الساعه (,7-) < (0,2۲) وو؟] 

المحافظة التي نمثل میسان بدوران "90 عکس عقارب الساعة هي ذي قار. 

المحافظة التي تمثل میسان بدوران "90 مع انجاه عقارب الساعة هي واسط 

فکر: 19 ) تحذ: افرض ان النقطة (4 , 3-) هي صورة للنقطة (3:4) في انعکاس ‏ حدد 

اي محور تم الانعکاس؟ 

بما ان الاحدانی السيني هو الذي تغپر فأن الانعکاس تم حول المحور الصادي. 

0) حش عددی: اي زاوية دوران یکون فیها صورتها نقطة نفسها بأتجاه او عکس 
اتجاه عقارب الساعة؟ 

الزاویة هي "180 درجف. (۲-,-) < (2,۲)مور؟1 

1) اصحح الخطا: یقول مهند ان انعکاس النقطة (2, 3-) حول محور السینات هو 
النقطة (2,3) صحح خطاً مهند. 

انعکاس النقطة (2 , 3-) حول محور السینات یتغیر الاحداثي الصادي 

لذلك جواب مهند خطاً والصحیح (2-,3-) < (3,2-)8 

آکتب : خطوات ایجاد احداثیات صورة النقطة (3,3) في الانعکاس حول محور الصادات. 


نطیق القاعدة التالیة: ( وت ) (۷ ,)1 


اي نغیر اشارة الاحدائي السيني ۲-9۷ (3,3) < (3,3-<), 


ِ 
5 
۳۳ 


ن "1 یت 9 ۳۹ 0 
کر تقنض ‏ ط 


له شا . تج ه ۳۳۳ ی .ات اد ] لو : 
وا تارب ۴۳۲ ۳ برس کر ی ۳ ۹ ۳ : ۳ 
۳۳ ی ۳ باق قوس حو ۰ ار له شتا ۳ ج یدز ای ۳9 حون و ول بت ۳۱۹ 
یی متسر دگید سپ هه پیدیع جم ی از سا اه و فا با دا ۷1 ۳ 


الدرس الخامس / الانسحاب فی المستوی الاحداتي: 

سا عاهن یی ع) سا ممتاداعطه 
فک نت" الانسحاب في المستوی الاحداشي. 
المفردات : الانسهاب والمستوی الاحداشي. 
واليك المثال التالي لتوضیح فکرة الدرس . 
هو آنتقال الشکل من موقع الی آخر» دون تدوبره ء ولا بنتج عن ذلك تغفیر في قیاسات شکله. 
الانسحاب الی الیمین او الی الیسار 166 0۲ 13:21:۶ ۶۵ ۲۳۵۵۵۵۵ 


الانسجاب الی الاعلی او الی الاسفل و۵( هن ورب و6 وونواعومد۳ ]1 
مثال 1/ جد احداثیات اانقطة (4, ۸)3 با لانسحاب: 


۱) وحدتان الی اليمین ۶:) 5 وحدات الی الیسار 


(2,4-)۸۰ - (5,4 - ۸03 (يني نطرح من ») وبصورة عامة 7 
۲۵,0 *) - (1 فی لیبین ضیف یی 0<ه وا مد 
للیسار تطرح يعني 0 > 6 [(2۲,)] < 1 

مثال 2/ جد احداثیات اانقطة (۸)3,4 با لانسحاب: 

) وحدتان الی الاعلی ا) 5 وحدات الی الاسفل 


اتصرث التقطة (۸)3,4 وحنتان السی الاعلی تحصل علسی ۰ 2 م3 
 )3, 6(‏ <- (2 + ۸)3,4 (اضافة وحدتین علی ۷) ۳ 


او ۲ اب عم 
هو ۱ ۱و سح یچ وی 
۳ 0 
مرو ۱ ۲ 
چی| 


*"اتحرق التقطة (4, )۸ خمسة وحدات الی المسفل تحصل 0 ۴ 0 5 
(1-,3) "۸ - (5 - ۸4)3,4 (طرح 5 وحدات من و و هم 2 


سور ۵ از اب )۲ : ) بموازاة ۳ 1 ادایت ۳ 91 3 ۳ ۹ ۳ از 


ره + بر  )‏ (ل) بر ۳ ۱ 


تور 


اذا کان الانسحاب نحو الاعلی بضاف وحدات موجبه 0 < 8 


واذا للاسفل یطرح من ۷ وحدات سالبة 0 > 2 . 


۰ ۵ منوا و1۵9۵ 


- الانسحاب المائل 
تعلمت الانسسحاب بموازاة المحور السيني آو المحور الصادي. وبوجد انسحاب من شکل آخر هو الانسحاب 


هنا الاضافه او الطرح پکون علی ۲ و7. 


المائل الذي لا يوازي اي من المحورین. 
( + ۵,۷ + ) < (,۲)بر1 


مثال ۸3 جد احدائیات النقطة 4 , 2) ۸ با لاننسحاب 3 وحدات الی الیمین و5 وحدات نحو 


الاسفل. ۱ 
۱ ی بتد ی تحرك النم ۲ )4 ۱ 2 ۸۸ ثلاث وعدات سجق الیمین وخمسه وبعدات لمح 


الاسفل فنحصل علی: 
رو رل ۸ (5 - 3,4 + ۸-2 - [(4 ,4-2 


مثال ۸4 المثلث ۸9 مثلت رووسه (2)7,4 ,1 , 84 , (۸3,6 جد انسحابه 3 وحدات نحو 


لیسا ووحدة نجو الاسف. 
و (5 ,۸)0 < (1 - 3,6 - 3) ۸ ع [(6 ,4)3آو 


1] )47([ 2 8)4- 3,7 -1( < 8 01,6۱ 


1.607, 4([ 2 60-3, - 1( < 0 04,3( 


متال 5 المثلث ۸۳۴۲ مثلث رووسه (3,۱-)) , (3,3-)ظ , (۸)1,3 جد انسحابه وحدة واحدة 


نحو بسا وثلات 2 نحو الا علی. 
0 (6 ,2-)۸ < (3 + 46-1-13 < [(1,3-<)4] یور 1 


(6 ,هم > (3 + 1,3- 3-) < [(3 ,3-) ]بر 1 


(رف) 6 < (3 + 1,1 - 3-)6 < [(3,1-) ]رود 


سس ین 


تن 


تن 


لصف الشانسی النو 


نت "تن __ 

03 سین 
»ِا ۳ ۴ ۳۰ ۷ ۳ 
ی ۳ 

[۳ 

مر ی ی وخ 


1) بآ نسحاب النفطة (۸)3,5 اربع وحدات نحو الیسار 


1403, 5([ - ۸08-4, 5( < ۸ )-1, 5( 


(2,6-) 8 < [(4 ,2-) 8اایر1 


هه 3) بأنسحاب النقطة (4, 02 وحدةق واحدة نحو الیمین ووحدنین نحو الاسفل. 


(2بلا-) 6 < [2 - 1,4 + 2 2,4(6-)6] ری 1 


1 


رکب ۳ ۲ 
۹ رب تیب وق ۳ 9 


و ۳ 


4) جد انسحاب المئلث ۸86 اد (6)0,2 , (1,4-)۳ , (۸02,3 بمقدار تلااتة وحدات نحو الاسفل 


ثم متله و صو رئه فی المستو ي الاحداني. 
6 (2,۵) ۸ > (رد,ر4)2ارر1 
(1ر1) 8 < [(4بك ]م1 
(1-,0) 6 < [(0,2) ]یر 1 


5) انسذ المثلث ۸86 ثم حدد الازواج المرتبة في المستوي الاحداني تم جد انسحابه 3 
وحدات نحو الیمین» وحدتان نحو الاسفل. 

الخطوة الاولی؛ انسحاب رووس المثلث ۸۱۷1۹6۰ (3) وحدات نحو الیمین 

( ۸6 - ( 3 ۸ ج- (اسر۸2 

(5س, ۳۳)7‏ (1-,۳)5+3 جح (1-,۳)5 

(کسر07) ع 0 < (5-,0)4+3 جب (یف)ن 

الخطوة الثانية: انسحاب ۳) ۸۰13۰ وحدتان لاسفل 

(3-,۸۳)5 < (۸۳۲)5,۰1-2 ب (1-,2) ۸۳ 

(3-,8۳)8 < (1-2-,۳۳)8 جب (1-,8) ۳ 

(7-,7) < 0۷ < (5-2-,۳۱)7) جب (5-,۳)7) 


تدرب وحل التمرینات/ مثل النقاط التالبة وصورها في المسئوي الاحدائي: 
6) بأنسحاب النقطة (2, ۸۲-1 ثلاث وحدات نحو الیمین 

(2-,2) ۸ < (2- ,3 + 1-) ۸ < [(2- ر1ت)4]بر1 
تسخاپ پذآات تعحیی الستتاه: 


7 ۳ 
9 ی اب گسمچ 


3 بأنسحاب اانفطة (2,4-) 8 وحدتین نحو الاسفل. 


(2 ,9 9 < (2 - 2,4 8 > [(4 ,2-) 8ایر7 
انسحاب پوازي محور الصادات 


8) بانسحاب اانقطة (2-, 0-1 وحدة واحده نحو الیسار ووحدتان نحو الاعلی. 

(2 + 1-2 - 1-) 6 عد |( رات ]و1 
(2,0-) 6 

انسحاب مائل ۰ 


9( - آنسحا یا المربع 0 5۱ (2,۵)ظ م (1,0-)) و )۴ , (۸02,3 بمقدار وحدتین نحو 
الیمین. ثم مثلة و صورته فیي المستوي الاحدانی. 
(3 ,4) ۸ < (2,3 + 2) ۸ 2 [(3 ,۲۸۲۸2 


۲ ]8)-1,3([ < ۱)-1 4+ 2,3( > ۳ 0,3( 
7 ]6)-1,0([ < 66-1 + 2,0( < 6 01,0( 


7 ]0)2,0۵([ 2 0۵2 + 2,0( 0۱, 0( 


۶. 


0) انسذ المستطیل ۸800 ثم حدد الازواج المرثبة انسحاباً مائلا بوخدتین الی الیمین 
وثلاث: وحدات الی الاسفل. ‏ 


الخطوه الاولی : نجد احدانیات اللوحة ولتگر 
ردمه . جمی , 82 , ت۸2 ثم نجزيء انسحابا 
ب وحدتین الی الیمین زيادة الی 5 ونقصان الی ۲ ب 3 وحدات 


فتصبح النقاط 
(۵ ,66 ,(1-,6) 6 ,(1- ,)3 ,(4,0) ۸ 


تحقو من النقاط ثم صل بین النقاط لنحصل علی لوح بعد الانسحاب المائل. 


تدرب وحل مسائل حیانیة: 
1) علم الاحیاء : 1 فی علم الاحیاء في الشکل ادناه تخطیط لفلب انسان این 
التکرار في المخطط واین تمت عملیات انسحاب المخطط۱ 5 
و عدد الانسحایات. ۱ 
تمت عملية الانسحاب من الریع الثاني الی الریع الاول. 


عدد الانسحابات 4 انسحابات 


72) موجات الضوء: في الشکل موجاث للضوء هل هناك عملية انسحاب للموجة ۸۳80 
وکم وحخدة من الیسار الی الیمین ۲ 
نعم یوجد انسحاب للموجه من الیسار الی الپمین وعددها 3 


ش 


از 
کید ی گید ۱ ۱ کر« 
۱ ۱ ۲ ۱ زا 1 3 ش ۱ ی 

ی ِ 7 کر ری ۳5 


۱ : 3 گ# 


۰ 
0 ی 
نآ 8 با ۷" ان ۷سا هه 1 ۳۹ ۰ ک ‏ [ 
ای ابید 7 اجب جح و 2 9 
ا ی ببت ب سمت مه ۱ وتا 
تٍ رم اد مات جا سب 2 
7 1 
5 1 ۱ د ی رد 
2 


3 موجاتا؛ هناكت موجات تحدت فی البحر فاذا کانت النقطة (و, 2-) علی راس 


الموجة اجري انسحابا للموجة فتکونت الصورة (2 , 8) فکم وحدة اجري الانسحاب 
المائل وما هی جهات الانسحاب ۲ 
علی الاحدائي السيني 10 - (2 -) - 8 
علی الاحدائي الصادي 3 -< 5 - 2 
الانسحاب المائل 10 وحدات للیمین وثلاث وحدات للاسفل علی النقطة (5 , 2-). 


4 رسم : رسمت رغد سلسالة جبلية من اربعة جبال فرسمت الجبل الاول وارادت ان ترسم 
الحبل التاني بصورة انسحاب الجبل الاول بوخدنین الی اليمین ووحدة الی الاعلی» فما 
صو رخ انسجاب ااجبل اذا علمت ان نقاط الجبل الاول (10,0) , 903,0۱ , (۸)3,3؟ 


(5,4) ۸ - (1 + 2,3 + 63 ۸ 2 [(4)3,3ار1 
(5,1) 8 < (1 + 2,0 +3) 8 2 [(0 ,3) ار 7 
(1,ر2) 6 < (1 + 2,0 +600 < [(0,0) ]و1 
فکر: 
5 ما احداثیات النفطة (۲,) با لانسحاب « وحدة الی الیمین وه وحدة الی الاعلی. 
(10 - ۷ 171 1 2) < (2 رشایور 1 
6) اسننناج: آجری انسحاباً فکانت النقطة (6, 4) علی شکل ماء ثم آنسحاباً آخر للصو رخ 
الناتجة فکانت النقطة (6- , 4) دون استعمال الرسم؟ ما هي الصورة النهانية بعد 
اجراء انسحابین؟ فسر اجایتک. 
الصورة النهائیه للنقطه بعد اجراء انسحابین هي (6- , 4) حبث تعتبر النقطة (6 , 4-) هي صورة النقطة 
الاولی وتعتبر نقطه جديدة تجد صورتها بانسحاب وقد ظهرت صورنها بالنقطة الاخیرة (6- , 4). 
7) هندسة : عند اجراء انسخاب للمعین ۸80۲ ( شکل رباعي) الذي رووسه: 
(3-,001 , (فیمن , (3-,83 , (:۸2 کان احدائی الراس ۸ بعد الانسحاب (3-,۸)4 صفا 
8 بعد الانسجاب. 
بما آن (3- ,4) ۸ صورة (1, ۸)2 بالانسحاب فأن 2 < 4-2 اي وحدتین للیمین 
ووحدتین للاسفل 2-2 (1-)-3- . 
(5-,5) 8 < (2 - 3- ,2 + 3) 8 < [(3-,3) ار1 


_ الریاضیات | ۳1 ۰ 


3۳۹ 6 -- ۳۳ و ۷ [(4- ,162 
(و- ,)0 (2 - 3- ,2 + 1) 0 < [(3- بل) طاییر1 


ولنتأکد من (۸2,1 (3- ,)۸ < (2 -- 2,1 + ۸2 - [(1-,4)2اییر1 
اکتب: مسألة حيانية تستعمل فیها انسحاباً لشکل معین. ثم حل المسالة 
سیارة تقف عند النقطة (3, 1) تحرکت بأتجاه اليمین 6 وحدات والی الاسفل 10 وحدات فأین یکون موقع السيارة بعد حرکتها. 
(7- ,807 < (10- 6,3 + ۸01 2 [(3 ,)4 ]1 
موقع السیارة یکون في النقطه (7- , 7). 
الدرس السادس 7 خطة حل المساألة (الخطوات الاربع) 
(605: ۱0۱۱۴ ۲۱۳۵) ها عدزبماد فصعاط۳۵ 
فکرخ الدرس: استعمال الخطوات الاربع في حل المسألة. 
اليك المثال التالي: 
تعلم : في مدينة الالعاب في بغداد قطارء یتسع 1 9 آشخاص في کل عربة والقطار یتگون من 3 عربات. کم 
عدد الاشخاص الذین رکبوا القطار في 5 جولات التي قطعها قطار الالعاپ؟ 
آفهم: ما معطیات المسألة؟ قطار مدينة الالعاب یتسم د 9 آشخاص في کل عرية والقطار فیه 3 عریات. 
ما المطلوب من المسالة؟ ایجاد عدد الاشخاص الذین رکبوا القطار في 5 جولات؟ 
خطط: کیف تحل المسألة؟ استعمل الخطوات الاربعة لحل المساألة, 
حل: نفرض عدد الجولات ۲ وهي المدخلات ندال » قاعدة الداله 275 ۰ ۷ تمثل المخرجات. 
لذا فأن عدد الاشخاص سیکون 135 في 5 جولات. 
تحقق : القطار فیه 3 عربات في کل عربة تنستع د 9 آشخاص فقط. یمکن ان نکون جدول داله یبین عدد 
الجولات وعدد الاشخاص الذین رکبوا القطار؛ نفرض عدد الجولات ۲ وعدد الاشخاص ۷ 
اذن الحل صحیح وعدد الاشخاص الذین رکبوا القطار 135 في 5 جولات حیث ان قاعدة الدالة هي 277 


رو 
1 <- > « 27 < 275 ۱ 


۲-72 ج 54 < 277 ۱ 
3 ر جد 1 < 27 ۱ 
4 <> ۶ << 108 < 27 
5 و 135 < 27 


0 َ 1 ۳ 0 : 9771۳500-۳ ۳ ۱ 
ب تس له نس سک :7 بسن ۰ 
سح : 5 ۰ ۰ و رادید و ۳ 
ِ - اب ات 4 ۳7 0 و مگ 5 
3 زبسرس ی 8 ِ ۳ وس رن رز 
أتتتتر یک سبط ۳ سب من 
* و 2 ۸ ای را ۷ ی دسر قه | ۶ 
1 شتحر ۱ محر و 95 بات هه سا و 
۹ ۲ دبا و۳ ی سح جد 2 1 
ول 2 ۱ ط 
۹ ب 1 ول سر سل ال هب ۳ 
1 - ی ی ۳ 
اسیت.. ۳ مت مان سل جر یت ی ی 90۳ 
و یس ۰ 5 ی ی ی 
نزسپ. 2 -‌ یسح ات ی ات ۳ 
سین ۳ چ سب 3 
وچ و ۳ ۱ 9 ۲ : 
‌_ . بر ۳ ۰ 0۳۳ 1 ۳ ۳] 
7 -ِ 1 
۹ در وی از ۲ 
3 سپ بای 


و 


س سس 
ی سس جع 


- 


۳:99 


مسائل : 

1) سیارة نقل ماء: تضخ 75 لتر في الدقيقة لملء مسب الما آکتب معادلة خطية 
تربط کمية الماء في المسبح بالزمن ثم انشيء رسماً بیانیا 

ما المعطیات في السوّال؟ کل دقيقة تضخ السيارة 75 لتراً من الماء في الحوض. 

المطلوب : معادلة خطية تربط کمية الماء في المسبح بالزمن. 

خطط: في الدقيقة الاولی 75 لتر والدقيقة الثانيه 150 لتر والثالثه 225 لتر وهکذا لذلك نرمز للزمن ۲ 


فالمعادلة تصبح (75) اي 


حل: 75 < و حیث ‏ کميك الماء بعد مرور الزمن 


المعادلة الخطية هي 755 < ۲ حیث ۲ عدد الدقائق 7 کمیه الماء 


فقو 


751-75 3 ۲-1 
| 75 < 150 < ۶» < 2 
751-225 3 ۲-3 


آذن الحل صحیح باستخدام المعادلة الخطية ۷ 


۳ وا رسک رید دا ات سس یس از و ۱ سوه ای سنج ۷ منت 
پر ای ۳ ۳ کل - 
و س ه مد 
و ۳ و کر یز نود 
4 ّ 3 7 تس 5 2 
1 : ۳ ۱ ی ده ۳ 
سا گت | وو- د پض چم بویت تست جع وپست ( پوس وان بت نا و وتات ده مزاع 013و نب دیش مسا بسع تب ماما ماو و دافم سس لماعت ماع زرط 


3 انا ارتخد درجة حرارة السائل *5 مثوية کل ساعة وکانت درجة الحرارة الاساسية 40 
عندما بدأث رنا بالقیاس ما درجة الحرارة بالنسبة لعدد الساعات. (تحل نفس الخطوات) 
بعد ساغة 1 بر ۳ <- 40 + (5)1 < 40 + 5 > #۷ 

بعد ساختین 2 جب ۲ ت 40 + (5)2 < 40 + بو - ۷ 

بعد 3 ساعات 3 ج ۲ << 40 + (3):< < 40 + 52 - ۷ 

وهکذا لذلك المعادلة الخطیة 40 + 5 ۲ حیث ۲ نمثل ارتفاع درجة الحرارة فوق الاربعین درجة. حیث * 


نتغیر بمرور الساعات., )1 ساغف) 


ی و ۳ 


۳ 


نی ۳۹ 
ات ۱۳9 دا ی تن ۳ 
2 0 ۱9۳ و 
ِ_ 0 7 2 


تّ 
7 تس 

و تتییری ۳۹ 
۴ - ۳ 1 5 یی : 

ت و ۲9۳۳77 
قوس ک گر 


3) بکتریا: یتضاعفه عدد البکتریا کل 30 دقيقة بالاتقسام التناني» کم یتضاعف عدد 
البکتریا خلال ساعتین؟ علماً ان عدد البکتریا کان 5 في الدقاثق ۱0۵ الاولی ؟ 


سیاعتین - 30 * 4 - 120 دفیقه 

وکان عدد البکتربا 5 فی الدقائق 10 الاولی > 15 - 5 * 3 2 10 + 30 
عدد البکتربا في 30 دفیقه الاولی 15 

اذن قیم ۲ هي 30 , 60 , 90 , 120 , 150 , 180 فأن المعادلة الخطیة 


1 1 
0 . ۲ 15 < (80)< < وت چم 


2 


2 
# 1 
# 
2 


1 
٩0‏ جب مر 45 < (90) 3 


عدد البکتربا في ساعتین 60 

4) اهوار الجنوب: آدرجنا اهوار جنوب العراق ضمن لانحة التراث العالمي (مدي) ما صست 
سکان اهوار الجنوب لدیه 4 من الجاموس المنتج للحلیب اذ آن الکمية المننجة 188 
۳1 یومیً فکم ستکون الکمية المنتجة خلال 3 آیام؟ 

انشی ء جدول و و - 

" معادلة الدالة الخطية *188 - ۲ حیث 184 لثر انتاج ثابث في و عصحت" 

, الیوم الواحد. 


۴ 
۲ - 185 )1( ۱  )1:189( 
۷ 1688 )2( 02, 376( 
۲ 188 0( 004 | )3, 564( 


۱ و ی 
سسسسس< 


۳ ۱ 3 


مراجحصة اافصل ۱۴۷۲۱۵۷ 6 مامود() 
المفردات تحفظ من صفحة 60 (کتاب ) لا همیتها. 
الدرس الاول : تمثیل جدول دالة محددة في المستوي الاحداتي. 
مثال/ مثل النقاط علی المستوی |تدریب/ حدد الربع الذي الیه الشکل 
الاحدائي وعین الربع الذي تنتمي الیه, ثم | بعد ان تمتل الجدول تقاط قسیٍ 
صل بین النقاط ‏ ما الشکل المنتد؟ المتننتوي الاحداني وتصطل بین التقاط؟ 
(0,3 , (6)5,3) , (13)4:0 , (۸۵)1:0 


ا۱ 2حت ور | 
1 + (2)1 - (1) 


| 3571| )2( -202( + 1 
-1|-3)-1( 711 )3(۳ (+1 
0-3)0( 1 ۲ 


1300+ ۱ 


۳۳۳ تن ترس ۲ 


۱۳۹ 


وس 


یه ۱ 
"9 ف ۳ ۳ 
الس تاهسات ۱ ج2 ۹( 
8 ۹ ۳ ّ 
۰ ۳[ سسسحم ا و ۳ 


یی 


قاعدة الدالة هي : 6 - ۳ 


مثال / ثل الدالة الخطية في المستوي | تدریب : اکمل جدول الدالة ثم مثله في 
| قاعدة الدالة 


1 ۲ 4 


۱ هه 
که ی را بت ِ ۳۳ 5 و 
و ۳ ‌ وت ۳ 0 ۳ ب 0 ۳ 1 وال تال سا 
 - ۱ ۱ 1 7 ۳ 1 : : ۱ ۰ ۳‏ ۳ ۱ 
ی اه کت 2 ۳ ی ی ی 
و و ۱۳ ود ۳ اج رای حیا ره وروی هک ها فا تک 
ات رن نت سس تحت محطز تحت تا سنوی فان ات نان تا اس مت کات ای اتکی تست نت تس دورس سسکا کایرت تست تا تا اس تم تست تست 5 ] 


الد رس الرابع : الانعکاس والدوران في المستوي 
مثال / ارسم صو رة انعکاس الشکل المبین 


في الرسم البياني حول محور السینات 


تدریب / ارسم صورة انعکاس الشکل 


المبین في الرسم البياني حول محور ‏ 
السینات ومحور الصادات. 
(024 , (2-,80-3 , (اسرفد | 

۳1 وب ( 4 ۸ 4-4-4 
السینات ‏ (3,2-) 8 < (2-,3-) ۱8 
,)6 (4-,2-)6] 9 


ومحور الصادات. 
(4,4-)0 , (0)2,4 , (2, 2-)13) , (2 , ۸-4 

الانعکاس ۱ (2-,4-)4 < (4,2-)۵] ۲ 
ميا (2- ,2 9 < (2 ,2-) ]۸ 
(ه- ,2-) 6۷ < (2,4-)6] ,19 

(4- ,)0 - (۱,]01-44] 
7 (2 ,04 (4,2-)4] 1 
(2,2) 8 ع (2 ,4-) 9ر8 
(2,4) 6۳ < (2,4-)6ار1 
0۵4۵ - ,)5 


1 


علي محو رح ( 2 ر3) "7 ه ([2- ر3-) ]بر 
الصادات 


ره ,6۵ < (4-,2-)6]بر8 


سور 


۵ نید نا ما 
3 


ك ِ ۷ ٍ 
قاط 2 4 و متعهیتنفیز اه توا 


بطم سا 


7 


[ ی 
تا سوت چا ات۳ تن بسا ات۳ 


سار پا دیق رسارس یار اکآ وچ 


: وان کتي محال بآ 
لو قاری بملازم ای 


7ات 


الدرس الخامس: الاتسحاب می المستو ي الاحداني 


مثال / المثلث ۸1:6 رووسه تدریب 7 الشکل )۸۳۴ رو‌واسه 
 6)4,2( + )1)4,4( , )4,2( ۸) , 5( , ۸-5 , 2( , ))-2 ,2(‏ (۸)2,2 


جد صورة انسحجابه وحدات الیمین 
ووحدتین ل(أسفل. 


وحذات الی الاعلی. 


(2 - 5 ,5 + 5 ۸4 - (5 ,5-)۸] و1 ر به 2 وت 2 [(2 رضاا 7 
(3 ,۸۲0 (5 ,0) ۸ س 
(2 - 9,2 + 8-5 < [(5,2-) این 1 (3 + 2,2 -8)4 - [(2 ,4) م7 


-- 802, 5( 

(3 + 2,4 -6)4 2 [(604,4] < مر 1 
(602:7 - 

(3 + ۷۵-24 - [(2)2,4]بر7 


(0,0) 8 -< 
(2 - 5,2 + 2-) 6 < [(2,2-)6] ور 7 


13 : سید سپ ۱۱ ِ 
اس ی 
. ی ت‌ ت ی 1 ی رت ‌ 
تسج .5 5 ب : ظ رید و ۲ 9 ۳ 
ِ 3 3 1 - ۳ 1 0 1 3 1 
۳ 1 ۳ ۹ ۲1 1 ۰ ۳ ِ 
2 ِ 3 7 و -- هد بو 1 ِ ۳۳۳ ۳ 
۳ ِ 1 _ ۱ 1 1 ۳ تس 
َ و ی تک گت 1 
1 سا ال یود موی سا اهنت وی همست 9 
۲ 0 رب 1 ۳1 ۳ 
ی ی 1 9 2 
۱ تک #نیدم سل سا مه و( ف__ 
۳ ار 23 :26 2 1 
۱323 1 1 ۳ 1 من 0 3 ی 
ُ 1 / ِ # 1 ج : 
ز 5 1 > 4 ج ۳ 5 3 و 
تا 2 اس قوس بشید 
۲ ۳ 7 ۳ 0 13 1 4 3 ۳ - 
7 - ود 1 ان 1 5 ۱۹ 2 
آت مامه لا تس تست با سس فسات ی تاتهوه یت اف تا : 3 ۳ 
0 1 ِ 5 2 0 ۳ 7 1۳ 
3 تس ول , ند 2 ۱ تاسیسات ] 
3 2 3 ّ 
1 ِ ۴ 3 3 کر ۳ 2 
وتو رو ج تب ره زج تسد دی جر 1 مود ور وه مو کول یو جمه تا 
تس - بت ۳۳ ِ 1 : 3 
3 ۳ بر ای نت 9 مه ود سا تحت له اس و یس 3 
"۳ 1 ٍ ات 3 د 1 1 3 با ۳ 
3 ت ۱ 1 0 
ی ی اک اپ سس کت سا کت ۲ اش ات ید اعد تسد ساب شاه ه 3 
ات ۱ 1 1 4 ك 1 2 ۳ 1 
کار فان یا ی بت هت بر و رت نت 
سس اد مد وه 0 5ج باب بس 0 رود ت تیه ۳۱۳ 
۲ 4 - 5 . ِ 3 1 1 3 1 
2 ۲ ِ ِ ۳ ا ِ 7 3 3 3 َ َ 
1 : ِ ۰ س ود ورس ی ِ مخز 
3 1 13 . 03 ۰ 1 ۳ 
0 ۳ ۳ ۲ ۳ ۳ 
مک یمد جوم یجید ی سوت یو او 
۰30 3001*2006 : ۱ 0 3-0 
ال رعش 1 15 ] سپ 0 75۵0 نت و یه میت هت فو تعو یس بت نی ده او جع سوه 
لش ان اج تا ی ل ۳ ۳ 1 ۲ 3 
ی ورد با رن وت کر مکی 1 


اختبار الفصل السادس )۲69 6 ۲2۳4۵۴ 
بین أتمثل العلاقات التالية دالة آم (۱؟ اذکر السبب. 


(1 


2 ۳۵ بت نم و 


رت 


هم 
,فیس جرج ستوص, صقر رم قوس عنی رن 
رس وه سب ۳ 

2 


ی 
ید۳ 


یی رب 
۳ و 


۳ اف یا را رده 


و 


4 


۳ چا هه 


1 
[1 


سس حه 5 
كِ سفسم. 3 ی ان 1 1 ۱ 
ی ی ما یی و و سید و سلاپ یی ی ای ]ی و پا اه کپ با ۷ 


۵۵ بتعز 


ای یت 


۳ 


ِ 


-ِ_ِ 


یت بر ای زد 


العلاقة لیست دالة لان للعنصر 3 صوربان 
9 للعنصر 4 صورة 


جد صورة انسحابه وحدتین للیسار وثلات 


ات ی 


۳ وت 3 0 - 2 : ۳ 


و7 
اه 
1 ‌ 3 9 3 : 1 
ست 1 ی ت- 
: - وی تین : 3 7 
دیس ون حطس ات ور ساپس از ۱9۰ 1 7 ۲ 1 ۳ 
۳ ۳ هرفس دنه بیج پات بعش ماس بسک اس خر ۳ 
۳ تا وچ ما رگ یت 1 ۱ 3 


مثل جدول الدالة بالمستوي الاجداتي ۲ تم صل بین النقط. 
4 


فد تدای 
0 60 | 40 | 20 | ۱۲ النقاط هي : (20 :۰1 (40 , 2) » 60۱ , ۰13 (80 ,4) عین النقاط 
علین ال لمستو ی الاحداني. 


النقاط هي : (4, 1-) » (5 , 0) » (6, 1) » (2,7) عین النقاط علی 


ساستت 
ات ۳ 
5 ۳ 5 
0 دع بید تاه 
7 ت 
رد یه و 
3 ری 
بو 
ای .۳2 
ان یل 
۳ ۲ ۳ 
فت توعد دج 
ی ۳ 
و و۳ وی ۳ 
ی تون 
و ۳ و ۳ 
۲ 1 9 
و ط 


-3- )2( 1 
2 
- 1-0-2-1 


1 - ۲ ۲ ۶ 2-1 زر - ۷ :. قاعدة الداله هي 1 - ۲ < ۷ 


5 - 0 ۳3 ِ 
۰ 2 دوب ۳ 1 
4 8 رس سر 7 ی و نو تیقی اب اد ۳ ت 
۷ 0 7 دی # ۱ ها سا سل نی 13 
: 3 و 27 ۳ج ۳ ۳ ب.. ۳ نفد ۳ چا 
1 ۳ یر ی با ۹4 چ ام 1 
۳ وا وت وین ۱۳ 
۱ وا 
۱ ی سس ] 
۲ 0 س بسو بو تِ_ِ«- 1 
ًَِ_ بت ی سای وه ید اس ۷۳ 
۲ جع 2 2 
َ یگ ی اد ار 
3 ار سور سمادآ نو 
5 1 ین بت ۳۳ 
ت دب وج 3 7 0 
. ۲ ی ‌ 
۳ 2۳ 
1 5 1 سره ۹ 
لب او ای ۳15 5 تس ۰ 5 ۳ سس ی سا اد 
0 7 مه 2 ۰ سس 122 
ت ۳ رت ورن ری وچ زوسن تقد جر رن میک بس اما سیم 
طا ناه :و سنج که ِ 
2 


ی لا بو متس کت .و + تست لیب - 2 ۰ 
ت‌ِ دح 
۰ 7 
۱ سس ۲ 
رش ود ۱ 
سین 
جح مس بیس : ِ 7 . 11 ۳ 


مس 9 
ِ 
ت‌ِ ۳ ق 
ات9 ۷ دح 
۳/۴1/۷۹ و ك 
- 5 1 ۹ ۳ ۹ س 


اققوا ‏ 1 دس روت 
۳ ۳ ای 
یت و ات هن ۳ج و و بو ان ۳ب 
و ی تا ۱ ۳ ۲ اتت ‏ مه سل 
اد 8و هس چا و و ره ای 
۲ هم ما ی ی اه 


۳ ات رو 
بح ۳ 7 
ِ ی ات | ۳ تن وی 
خی وی چام کی انا وروی سم 


مثل الدوال الخطية فیما یأتی: 
1 + 2 2 ۷ 


1 ۲ و 
تن 3 3 
1 

5 


7) عند دوران النفطة (2, 3-) بزاوية 90 بانجاه عکس عقارب الساعة » ما النقطة ال 
سنحصل علیها؟ 
(3-,2) < (3,2-)وو1 
حیث "90 عکس اتجاه عقارب الساعة (7,۶-) 2< (7 ,)و1 
النقطه التي تحصل علیها هي (3- , 2-). 


8) انسذ ثم جد صورق انسجاب الشکل بوحدة واحدة الی الاسفل و4 وحدات الی الیسار 
(2 , 66 ,(2 123۰ ۱ (0 ,۸04 

(1-,۸)0 - (1- 4,0 4) ۸ - [(4)4,0ارب 7 
(1,1-) ۸ - (1- 4,2 - 3) 8 [(3,2) 1.8 
(1,1) ۸ < (1 - 4,2 - 5) ۸ [(5,2) 6و1 


صحد ِ( انسخ تم جد صورة دوران الشکل بزاوية مقدارها 270 بأتحاه عضارب الساعت. 
(2-, 6-5( , (2-, 2 , (4-, 2-)۳ , (4- و ۸ 


باتجاه *270 بأتجاه عقارب الساعة (2,-) <- رب )برچ 
(5- ,4) 4 -- [(4- رو)4آمبر 
(2سر2) 6 < [(2-,2-)آوهر] 
(5-,2) ۸ < [(2-,5-) ه]ورو1 


(انتهی الفصل السادس) 


عريري الطالب 
الط هدیا الباو گو ۵ 


الاحصاء والاحتمالات / معتنازطو۳۵9 20 656166) 9/2 
الدرس الاول : مقهاس النزعة الرکرية واطدی. 


۹ ۸ 
چیت ۱ ۵ ست 
لبیانات ببیان الساریین ست 


الدرس الائی : تمئیل | 
الدرس الثالث : القجرية العشوائية 

الدرس الرابع : الحدث 

الدرس الهامس: الاحتمالات 

الدرس السادس : الأحتمال التجرييي والاحفمال النظري 
الدرس السابع : خطة حل السألة رتمئیل السألة) 


(۱۱ ختبار القبلی ) ۳۳۱۶۱ 
اختر ااکلمة المناسبة من المفبدات المجاورة لکی تکون جملة صحیحة:- 


1 المدی هو الفرق بین اکبر قیمه واصغر قیمة قي المجموعة المعطاة. المنوال 
2 - المنوال هي القیمه التي تتکرر اکثر من غیرها في المجموعة المعطاة. الوسیط 
3- الوسیط هي القيمة التي تتوسط مجموعة البیانات المعطاة. المدی 


4- الوسط الحسايي هي القيمة التي تساوي مجموع القیم المعطاة مقسوماً علی عددها. الوسط الهسابي 


رتب ما بلي تصاعدیا (من الاصغر الی الاکبر) 

9 ۰6۰8۰8۰9۰6۰7 ۰9 )5 

الترتیب من الاصغر الی الاکبر : 6 ۰ 6 ۰ ۰7 8 9۰8 9 9. 

.97 ۰ 90 ۰ 90 ۰99 ۰100 ۰ 97 ۰97 ۰ 99 )6 

الترتیب من الاصغر الی الاکبر : 90 ۰ 90 ۰ ۰97 ۰97 97 ۰ 99 ۰ 99 ۰ 100 

اختر الاجابة الصحيحة من بین القوسین لکل مما بأتي: 

7) بغداد عاصمه جمهوربه العراق (ممکن ‏ مزکد). الجواب مکد. 

8) احتمال سحب کرة حمراء من کیس فیه کرات بیض فقط هي (*50 , ۰)0٩۵‏ الجواب 096. 

9 بطاقات مرقمه من 1 الی 9 نسبه البطافات التي تحمل ارقام زوجبه هي (افل من ۵ 07) 
الجواب / افل من 50۶/6 


0) اذا کان العدد 3 یمثل الساق والعدد 4 بمثل الورقة فآن العصد هو (43 ۰ 34). الجواب/ 34 
1) مثل البیانات في الجدول المجاور بطربقه الساق والاوراق 

76 70 
نت۳ 
انا لناتتان! 


گ ۳ 


۱ ده 
:۳ 


یاضیات ۱ ج2 


هه 
ی 
2 ۳ 1 


یت ۱۳۳۳ 
ی دی 


4 ۰ 
وت سس - 
و ساسا تس 
: 


3 7۳ 


۱۳ 
تاس۳ ۴ یقت ۳ 
3 ون 1 3 2 و ون گ 


_ ایو 
رب یب ۱9۳ 


ی یت او 


الوسیط والمنوال والمدی لکل مما یأتی: 
۱ ۱ 1 
نرتب القیم ۰1۰0 ۰2 3۰2 ۰ ۰4 ۰5 ۰6 8 تصاعدیا. 
العدد 3 یمثل الوسیط لنه وسط القیم 
المنوال - 2 لانه اکثر تکرارا. 
المدی < 8 - 0 < 8 


3 ۰77 ۰71 ۰12 ۰15 55 ۰ 30 ۰ 87 
الترئیب 12 ۰ 15 ۰ 30 ۰ 55 ۰ ۰71 ۰77 87 
الوسیط - 55 لأنه اوسط القیم 

المنوال لا یوجد لأن لا یوجد قیمه مکررة. 

المدی - 87 - 12 < 75. 

3) من ااتمثیل المجاور باانقط: 

مثل ا(اعداد بجدول تكراري 


زپ بر 
زب بو 
کل ری 


با 3 ۹ 
۳ از رز 1 


الدرس الاول / مقیاس النزعة المرکزية والمدی 


مق ها ۱ ۲۱۵۵ )که اعهع۸00۱ 
فکرة الدرس: ایجاد مقیاس النزعة المركزية والمدی مستخدماً التمثیل بالساق والاوراق. 
المفردات؛ المتوسط ‏ الساق . الوسیط . الورقه ‏ المنوال : المدی. 
والبك المتال التالي: تعلم 
یبین الجدول المجاور درجات بعض طلاب الصف الثاني متوسط في مادة الرباضیات اوجد: 
1- المدی 2- الوسیط 3- المنوال ‏ 4- المتوسط الحسابي 


81 ِ 
01 


- تعلمت سابقاً تمثیل البیانات بطريقة الساق والورفة لمجموعة واحدة. في هذ: الدرس سنتعلم تمثبل 
مجموعنین بطربقه الساق والورقه والمقارنة بینهما وبمکنك ایجاد مقیاس التشنت والنزعة المرکزبة من 
خلال التمثیل بالساق والورقه. 

ملاحظة: (الساق) یمثل العشرات من العدد و(الاوراق/یمثل الاحاد من العدد 


مثال1: استعمل التمثیل بالساق والورقة للاجابة عن فقرق تعلم. 
خطوة 1/ استعمل التمئیل بالساق والورقة لعرض البیانات بعد ترتیبها تصاعدیا. 


الاوراق (مرتبة الاحاد) | 
2599 


8 5 ]1 
9 ۸ 5 4 ( 0 
خطوة 2/استعمل التمثیل بالساق والورقة للاجابة عن: 
7 القيمة الکبری - 99 القیمة الصغری - 72 
المدی > القيیمة الکبری - القيمة الصغفری 
المدی < 99 - 72 < 27 


7)لوسیط < 90 (القيمة الواقعة في منتصف البیانات في الجدول الساق والورقة) 
اي بعد ترتیب القیم من الاصغر الی الاکبر . 


3) المتوال - 90 (هي الدرچة الاکثر تکراراً) 


و ختط [ خنا 


عدد‌ها 


یمکن مقارنة مجموعتین من البیانات بالتمثیل المزدوج للساق والورقه. 


الریاضیات والفیزیاء. 

[) ای المو ضو عین مداه اگیر ؟ 

مدی المجموعه الرباضیات - 97 - 73 < 24 
مدی مجموعه الفیزیاء - 99 - 71 - 28 


لذا مدی مجموعة الفیزياء اکبر من مدی مجموعه الرباضیات 


[1) وسیط مجموعة الرباضیات هو 88 اما الوسیط المجموع الفیزیاء فهو 88 ابضا. 


ٌ) ما اعلی درجة في الموضوع الرباضیات؟ 97 
۷ ما افل درجة في موضوع الفیزیاء؟ 71 


مثال ۸3 اجریت مقارنة علی المسافة الي تقطعها 9 سیارات بالکیلومترات داخل 
المدينة وعلی الطریق العام فکان الجدول ادناه. ۱ 


المسافه بالکیلومترات 


2 


داخل المدینة | 34 


() انشی التمثبل المزدوج بالساق والورقة بالبیانات اعلاه 


[1) جد الوسیط والمنوال والمدی لکل منها . 


مجموع القیم 72 + 75 + .۰+ 99 


3 ۳ 
39215 ۴ 


یس ]مهس ماه 


897 ۱ 
15 


8 5 1 


ده[ 
0 


تسد 


او ری ۱38 ۰31 23 


مس سس سم 


ی 1 تج 7 ای ت 
7 ی ِ 
0 در اد ی ی بای 


هب 1 توت و ات ان 
هم بیط ۳/۳24 نت ۹ 2 7 
یط و کت ۳ 1 ود کات بان 
جح ۰ نت ۰ ات وهی سور اه ۳4 
یا 2 ی ی مد ات رد ونکت ۳ سپ یم ۰ سس کیت ی دا 2 
با 


ذذ) اي المجموعتین مداه اکبر ؟ 

مجموعة السیارات داخل المدينة مداها <- 22 مجموعة السیارات الطریق العام مداها - 14 

لذا مجموعة السیارات داخل المدینة مداها اگیر. 

تأکد من فهمك: 

للتذکیر : الساق والورقه: الساق (مرتبة العضرات) والورقة (مرتبة الاحاد) 

المنوال : هي القيمة الاکثر تکرراً من بین القیم واذا وجدت قیمتین نفس التکرار تسمی المنوال الاول والمنوال 
الثاني. واذا ۲ تکرر القیم سوی مرق واحدة لا یوجد منوال. 

الوسبط: بعد ترتیب القیم نأخذ القيمة الوسطی تسمی (الوسیط) واذا کان عدد القیم زوجیاً فالوسیط هو معدل 
الوسطین (مجموعهما + 2) 

الو بسن الحسابي : مجموع القیم < عدد‌ها. 

المدی <- اکبر القیم - اصغرها. 

الجدول المجاور یبین درجات الحرارة لبعض الایام 

1 استعمل التمثیل بالساق والورقة نتمثیل البیانات. درجات الحرارة سلیلیزیه 


نرتب القیم تصاعدیاً: 2 ۰ 13 ۰ 13 ۰ 15 ۰ ۰24 30 ۰ ۰31 32 ۰ 32 ۰ 68| 30 ]24 
یساس ۱3 2 
5 ۰ 36 ۰ 38 ۰ 38 » ۰38 38. 3 8 |32 38 


72 اوجد المدی والوسیط والمنوال للبیانات 
المذی 2 اکبر قیمه - اصفر قیمه - 38 - 2 2 36 
الوسیط ‏ 32 وسط القیم والمنوال <- 38 لانها اکثر تکرار 
3) اوجد: الوسط الحسابي البیانات 


ی یی - 13+2-+13..+ 38 
الوسط الحسابي < سس 


ات 8 688 ۱01225 5 ۱ 
مثال :یبین تمثیل الساق والورقة المجاور عدد النقاط الق حصل علیها مجموعتین من 
الفرق المدرسية في لعبة کرة السلق. 
4 چد ( المدی والوسیط والمنوال ) لبیانات المجموعة الاولی. 
المدی < 94 - 47 < 37 


الوسیط - 52 وسط القیم 

المنوال - اولاً 48 ثئانیاً 50 

5) اي المجموعتین مدام اصفر؟ 

مدی المجموعة (1) - 84 - 47 2 37 

مدی المجموعة (2) - 83 - 40 - 43 

انن مدی المجموعة (1) آصغر من مدی المجموعة (2) 


6 قازن بین الو سیطین للمجموعتین 
وسیط المجموعة (1) < 52 وسیط المجموعه  )2(‏ 66 


7 انشی التمئیل المزدوج بالساق والورقة ثم جد : المدی ‏ الوسیط المنوال لبیانات النوعین سح 
المدی المجموعة (1) < 72 - 43 - 29 

المدی المجموعة (2) - 64 - 52 - 12 

الوسیط مجموعة (1) - 52 

الوسیط مجموعة (2) - 8 

المنوال مجموعة (1) - لا یوجد المنوال مجموعة (2) < 54 58 


8) اي المجموعتین مداها اکبر؟ 
مدی المجموعة (1) اگبر من مدی المجموعه (2). 


تدرب وحل التمرینات؛ اسنعمل ثمثیل الساق والورقة المجاور وجد ما يأتي: 
6 جدع اف نفتط ‏ اتعتوان اقتتترات 
امد و وس 26 

الوسیط - 14 وسط القیم 

المنوال ‏ لا یوجد لعدم تکرار اي رقم 


10 و بنظ الحسابي للبیانات 5 سسسسست 


یمثل الجدول ادناه عدد زوار المتحف البغدادي في اسبوعین متتالیین: 


16.44 - 


0 في اللحم و 41 في الدجاج 


7 او جد: المدی (اسبوع الاول) < 70 - 36 34 
المدی (اسبوع الثاني) - 70 - 30 - 40 

الوسیط - 58 اسبوع الاول ۰ الوسیط - 52 اسبوع الثاني 
المنوال - لا یوجد في کلا الحالتین 


3 الوسط الحسابي (اسبوع الاول) - - 545 (اسبوع الثاني) - سد - 52,4 متقارب 


تدرب وحل مسائل حیانیه: 

عَة : الجدول المجاور یبین سرعه بعض السیارات علی الطرق 
4) استعمل التمثیل بالساق والاوراق اتمتیل البیانات. 
5) جد المدی ‏ الوسیط , المنوال للبیانات 


المدی < 76 - 59 < 17 نت 3 


المنوال < 65 
۱ ۱ 6+65 704۰۰-۰47 ۱ 
16 الوسط الحسابي -ِ 0 69,1 


طعام: استعمل نمثیل الساق والورقة المجاور واوجد ما بأتي: 


7) ما اعلی کمية دهون في کل نوع؟ 


8) اي نوعین يحدتوي کمية اقل من الدهن بصورخ عامق؟ 


اللحم. 


9) جد الو سیط لکلا الفطیرتین وقارن بینهما. 
لوسیط (لحم) - 14 


الوسیط (دجاج) > 26 


فکر؛ 20) اعط مثالاً علی مجموعة بپانات لهما نفس الوسیط والمنوال. 
اعمار الطلاب هي 9 ۰ 11 ۰ 12 ۰ 12 ۰ 10 ۰ 8 ۰ 12 ۰ 12 ۰ 13 


الترتیب 8 9 ۰ ۰10 11 ۰ 12 » ۰12 ۰12 12 ۰ 13 
الوسیط - 12 المتوال <- 12 
() نشف الخطاً : الجدول المجاور یمثل اوزان بعمض المواد . 


بالکیلوغرام یحاول محمد ومهند تحلیل البیانات الممئلة بالساق 


وا لو رقة یقول محمد ان نصف الاوزان بین 40 و30 کیلوغرام ویقول 


الوزن بالکیلوغرام 


مهند آنه لا یوجد اي وزن پزید عن 70 کیلوغرام ایهما علی صواب؟ 
وضح اجابتت. 
کلام مد صحیح لانه یوجد 6,5,4 کغم وکلام مهند خطاً لانه پوجد 72 ؛ 78 کفم. 


درعات: الجدول ادناه بمتل درجات امتحان شعبنین فی موهسع الر یاضیات . 


2) استعمل البیانات في التمثیل المزدوج بالساق والورفة واجب: 


3) ما الوسیط في شاعبة ۲۸ 
الوسیط < 77 

4) ما المنوال في شعية 58 ؟ 
المنوال ‏ 60 
5 اي الشعبتین مداها اصفر؟ 
مدی شعبة ۸ - 90 - 52 < 38 


مدی شعبه 8 - 99 - 60 2 39 


اذن مدی شعبة ۸ اصغر من مدی شعبه ظ. 


اکتب+ مسألة یمکن حئها بتحلیل الثمثیل المزدوج بالساق والورقة » وضح کیف پمکنگ 


استعمالهُ لایجاد المدی» والوسیط ‏ المنوال. 
شرکتان ٌنتاج السیارات وحسب الجدول ادناه ولمدة خمس ایام. 


تست یت مرت - ۳ 


ااسند لناني ت 


مثل البیانات بتحلیل التمثیل المزدوج وجد المدی . الوسیط , المنوال لکل شرکة. 
رتب القیم تصاعدیاً من الاصغر الی الاکبر لکل شركة ثم ارسم الجدول للتمثئیل المزدوج البياني 
المدی (شركة ه) - 50 - 35 - 15 


اخر فیمة من الجدول - اول قيمة من الجدول نیسحت 
و ابر قیمة -اصئر ی 
لمدی (شركة ظ) - 51 - 38 - 13 سل 


سای ۷ 155 ۳ 
الوسیط (شركة ۸) - 45 الوسیط (شركة 5) - 45 


الوسیط تمثل القیمة الوسطی 


الدرس الثاني / تمثیل البیانات ببیان الشاربین 
۵۵۲ 0 ۵۲ ه)ونا کی 809۵0۵ ۲۵0۵۲ 
فکرة الدربس: تمئیل البیانات ببیان الشاریین ومقارنة بین الشاربین. 
المفرد ات : بیان الشاربین - الربیع الاعلی - الربیع الادنی - المدی الربيعي. 
واليك المثال التالی: 
تعلم : سجل احد لاعبي کرة السله في کل مباراة النقاط التالیف: 
5 ۰ 37 ۰ ۰40 35 : 38 ۰ ۰46 ۰46 ۰42 37 ۰ 40 


کیف آمثل البیانات ببیان الشاربین؟ 
بیان الشاربین: ۳۵۵۱ مع1ونط ۷ ۵۳90 1۵ 

لکي تنشی بیان الشاربین یجب تقسیم البیانات بعد ترتیبها الی اريعة اقسام باستعمال الربیعات » الوسیط آو 
الربیع الاوسط بقسم البیانات الی نصف الادنی ونصف اغلی. 

لوسيط فيالنصف االنی: هو بیع النی. .۰۰ ۰۰7 نت 

یکی اسف "تیاعر ربج ای 

هده التقسیمات نوزع علی مستقیم الاعداد. 


2 ۳ 2 ر یط 
سس نوا هم 
1 ۳ ب 
1 اه سح و ال ۱ 
۳( تب ۵ 
ی ۳ 
3 
ء نق. ور سک 9 
و ۱1 ات جح ۳۳ 
هم تست یی _ 
۰ ورن سس 


ات ۹ 0 

ن سس و۳ 5 ۳ ۴ 
اوقت نو :۳ مس وی وی ما یت ۱ ۳ 
1 یی و ۳ 0 ویس 1 7 ۳ 
مت ۱ بو ۹4 


مثال ۱/ انشی بیان شاربین البیانات الآتیة: 
5 ۰37 40 35 38 46 46 42 37 40 


الخطوة (1) + رتب البیانات تصاعدیا. حدد القیمه الصفری والکبری ثم الوسیط وبعدها الربیع الادنی والربیع الاعلی. 


6+ 42 320140 317 
2 ال ۱ ۳ 


-< 44 


الخطوة (3) ارسم مستطیلاً بدءاً من الرپیع الادنی وانتهاء عند الربیع الاعلی» وأرسم داخل المستطیل خط 
مستقیم یدل علی الوسیط. ثم ارسم الشاربین من قیمة الصغري والقیمه الکبری حتی المستطبل. 
المدی الربيعي - الربیع الاعلی - الربیع الادنی 

المدی الربیعی - 36 - 44 < 8 (يساوي طول المستطیل) 


مثال 2/ انشی بیان شاربین للبیانات الانیة: 
3 35 37 49 38 46 42 40 35 46 37 
رتب البیانات تصاعدیاً . حدد القيمة الصغری والکبری ثم الوسیط وبعدها الربیع الادنی والربیع الاعلی. 


جرج 
۳ وت 
و ۲ ۳ 
۱ سا 
فر یا 
ت‌ ۱ 


رس و و و 


سس تس سح 


الصف الفاني التوسط 


حصت ی 
کر 
ت 
۳ 


آ#تتتر 
بسن 
۳ تسین 


حصتت ری ت لگ 


ازیسسم مستطیلا بدا من الرسیع الادنسی وانشهیاء تعند الربیسع الا کین ۷ آربسسم داخل المستطیل خط مستقیم بدل عسی 
الوسیط ثم ارسم الشاربین من قیمة الصفری والکبری حنی المستطیل. 
المدی الربيعي - الربیع الاعلی - الربی الادنی 
1 < 35 - 46 (يساوي طول المستطیل) 
ت۱۳ ۳ نی 


خلاصة ایجاد ااشاربین: 
1) نرتب القیم تصاعدیاً من الیسار الی الیمین شم نحدد اصغر قیمة واکبر قیمة والوسیط. فالقیم الاربعة 
الاولی قبل الوسیط (الربیع الادنی) نجد الوسیط لها والقیم الاربعه الاخيرة (الربیع الاعلی) نجد الوسیط 
لها. ثم نعین هذه النقاط علی خط الاعداد (خمس نقاط) نرسم مستطیل حدودة قیمة الوسیط للربییع 
الادنی والاعلی وطولهٌ هي المسافه من الربیع الادنی الی الاعلی وبسمی المدی الربيعي ونعین الوسیط 
وسط هذا المستطیل. نرسم مستقیم من القيمة الاصفغر الی الوسیط الادنی کذلك من القیمة الاکبر الی 
الوسیط الاعلی تسمی شاربین. 
- المقارنة باستعمال الشاریین: ۲اداداه نع (ه عون 
یمکنك استعمال بیان الشاربین للمقارنة بین مجموعتین في البیانات وذلك بوضع احدهما بمحاذاة الآخر. 
مثال ۸3 ببین بیان الشاربین ادناه کیف بیانات شرکقی 8 , ۸ (أنتاج نوع خاص من 
ادوات المطیذ. 


9 سر 
و ۳ 
کی دس ۳ و 


من خلال الشکل اعلاه اجب عما پأتي: 
آي الشرکتین وسیطهما اکبر؟ وسپط الشركة 1 اکبر من وسیط الشرکة ۸ 

- اي الشرکتین لدیها مدی رييعي اکبر؟ المدی الربيعي للشرکه 1۶ هو الاکبر. 

حیث طول المستطیل في بیان الشاربین یمثل المدی الربيعي. 

- اي الشرکتین ستنتج ادوات اکثر؟ 

المدی والمدی الربيعي في بیان الشركة ۸ هما اصغر من المدی والمدی الربيعي في بیان الشرکه . وهذا 

یعني آن التغییر في بیانات الشرکة ۸ اقل من التغییر في بیانات الشرکة ۶. لذا انتاج شرکة ۸ ممکن ان 

بکون الاکثر. 


تآکد من فهماک/ انشیع بیان شاریین للبیانات الائیة: 
1) 17 , 23 , 26 , 29 , 17 و 21 , 19 , 28 و 20 


نرتب القیم تصاعدیاً تن قررة 
8 ۶ 2242 2 12 (/ صفر 


الربیع نت 3 الرپیع ۳ 
8 ۰ 20 ور _ 19 +17 


7 << 7 
نتبع نفس الخطوات في المثال 1» 2 5 
الاعلی وسیط الادتی 


او 20 7 25 1 20 8 17 15 


85 ۰79 ۰75 ۰72 ۰ 72 73:76 ۰81 2 


نرتب القیم تصاعدیاً ۱ یت . . تنس ۲ 
۳ ۸/۵ 1 79 ,761 75 و 73 واشلاو ۷ 


۳ :۷ 
پیج الاعلی ۰ الوبسیط "بیع نی 


8 ی یر _ 75+76 و7 
2 
ط الدذ 
۱ ِ الاعلی وسیط الادنی شارب 5 
بر قيرة ه شک سس 6 خی اصنر قيمة 


70 72 74755 76 78 80 81 82 84 15 6 


9 ۳ ۳ ۰ و 3 
ی مرن وت 
۷ ۳ وان اب دب تب «ت ۳ ی 
ك ۱ ۱ ۸ 1 ی ۱ ح_ رتنیا ۷۳ 
اه ۳ 
: 8-1 
هب 


موه وه و مر وا مر مه و و سم مس 


3) 10 ؛ 45 ؛ 17 ۰ 14 ۰ ۸1 ۰ ۰23 ۰17 ۸6 ۰ ۱6 


نرتب القیم تصاعدیا: زر فد 7/6 25 ,23 من 6 ۳ 7 اصفر # 
2 ۱ 


الرپیع الاعلی الوسیط # الادنی 


5 + 23 ۱ 6 1 14 
اژایب نست. ۳ قوس 9 
2 2 
الاعلی وسیط الادنی 


مستقیم الا عداد 
8 26 24 22 20 161718 15 14 1 1۵ 8 


لدی مد ومهند طاترتان ورقیتان؛ یمثل بیاناً الشاربین المسافات التي ارتفعت بها کل من الطائرتین. 


۱ ۹ ۳ ار رک 
4) اي طائرة وسیطه! افل؟ الطائرة الثانية ۱ سس و سم 


ات ۰ 


5) اي طاثرة مداها الربيعي اکبر؟ مق 600 0ج 50 10 80 
الطارة الثائية 

6) اي طاثرة پبدو انها تطیر مسافه اقل؟ الطائرة الاولی 

یمثل بیاناً الشاربین عدد زوار مجمعین للتسویق 13 ۰ ۸. 

7) قارن بین الوسبطین وبین المدیین. 

نفس الوسیط للمجمع , وللمجمع 1 . والمدی والمدی الربيعي للمجمع 1 اکبر من المجمع ۸. 

8) قارن بین المدی الربپعي بعدد زوار المجمع ۸ مع عدد زوار المجمع ۶ 

عدد زوار المجمع ۸ - 12 - 7 < 5 

عدد زوار المجمع ۶ < 13 - 5 2 8 

لذلك عدد زوار المجمم 1 اکبر من عدد زوار المجمع ۸ 
وعلیه المدی الربيعي نلمجمع 18 اکبر المدی الرييعي للمجمع ۸. 
تدرب وحل التمربنات: 

آنشیم بیان شاربین للبیانات الاتیة: 


9 39 ؛ 18 ۰ 15 + 20 ۰ 8 ۰ 15 ۰ 23 ۰ ۰7 10 ۰ 13 ۰ 12 


۳۳۳ حي 


۱ ثصا عدیاً سیم لاس سس ای ها مب را و ها 
نرتب القیم اکپر 8 قیمة(وو/ 23 " , 18 , 15 .5 ب 13 ,(12, 10, 8 نف قیمة 
پیج ای الوسیط اعد 


0 + 18 15 12 + 10 
دس #اسح ج یس تا 


2 ۱ 3 


دس و 


1 سا 
۳ 3 ۱ 9 ۳ 
0 0 در : یز 
۱ و ی ۳ 5 
و : 9 ۱-9 
رتیت تسد سح 
اینه- یهت (. ِ_ + 2 - 
ی ۳3 
اه ۵ هس شم ۳ و 7 ازایز ۳ 
۳ 3 [ ۱ ۱۲ یت 
۳ 1۳ ح هن 
۳ ۱ ند 
ِ 3 
ی خا سل ای 


0 مس وا 2 تسد 2 ی تیب 0 


۱ 


نو 
0 


هه ده تست 


۷۱ 3 1 سبط ا لاد # 
39 19 15 11 10 09 8 7 


10) 22 ۰ 18 »17 ۰ 18 ؛ 25 ۰ 24 ۰ 24 : 18 ؛ 29 ؛ 3 


نرتب القیم تصاعدیا اکبر موه , 24 24 ,23 2] ,1818 , 18 , ۱(/ اصفر قیمة 


الربیع دض الوسیط الربیع الاذنی 


25 + 24 3 + 22 18 + 18 
ت۱0 5 9 ات حت 


ی الاعلی الوسیط انیب 


مستقیم | اعد ال 


16 17 18 ۰ 20 2222524 245 26 ۰ 28 29 0 


سه » ]565 
افو | ده 


الفیم : هد ضتهم هی و ,1 57 , 52], 49 4 این عیقب 


الربیع الاعلی ‏ الوسیط الربیم ۳۷ 
بر _ 52+57 45 


11 


5 72 70 5 ۰ 60 5و 515 هد 45 43 40 


یمثل بیاناً الشاربین عدد زوار حديقة الزوراء والمتحف البغدادي في بعض الایام. 


تن میا سور یت 
سا اد سس تست اه سس ور 0 
تسش 
سس ای هآ ار ۱۱ شا اد فا ات۲ دا ۲ 


کب نمی رو , 48 که قفا 2 و 
1 


2) ای المکائین وسیطه اکبر ؟ الزوراء 

3) اي المکانین مداه الربیعی اکبر ؟ الزوراء 

4) اي المکانین ببدو انه نستقبل عدد اکبر من الزوار ؟ الزوراء. 
یمثل بیاناً الشاربین المجموعتین 8 , ۸ 


5 جد الوسیط فی کلا المجموعتین وفارن بینهما. 


الوسیط في المجموعه ۸ < تس ۷۸ ۱ 
الوسیط في المجموعه 8 < 15 


۱ ۱ ۳ . شش ره 2۵ 5 20 ط ‏ لا 3 
وسیط المجموعة 1 اکبر من وسیط المجموعة هم ۱۳۳ ۳ ۳ ۲ ۱ 


6) جد المدی الربيعي في کل من المجموعتین وفارن بینهما. 
المدی الرييعي للمجموعة ۸ - 15 - 10 - 5 

المدی الربيعي للمجموعه 18 - 20 - 10 < 10 

تدرب وحل مسائل حیانیة: 

7) ملابس : یمثل الجدول التكراري قپاس 12 بدله رجالية 


القیاسات 


48 ۰48 ۰48 ۰50 50 ۰50 50 ۰52 52 ۰54 ۰54 65 

مثل الجدول اعلاه ببیان الشاربین 

138( زراعة : مثلت اطوال 8 نبائات بالسنتمرات بطربقة الساق والورقة المبينة في الجدول ادناه» مثل البیانات 
بالشاربین . 


ترتیب القیم: من الساق والورقه ق‌ 


| الساة ۵ 


الربیع ۳ الویسیط الربیع الادنی 
52 ۳ 45+ 43 31 


الاعلیِ لوسیط | لاد 
اکیر هت اصغر قیمه 


0 515 5052 4445 هه 385 2031 


سس سس سس 


الریاضیات 2۱ . 


ریا سة: یمثل بیان الشاربین عدد المباریات الی لعبها لاعبین هی کرق القدم خلال 
السنوات الاربعة عشر الاولی من احترافهما. 
9) اي لاعب یبدو آن عدد میاره بانه اکتر ؟ اللاعب الثاني. 


0) اي لاعب وسيطه اکبر؟ اللاعب الثاني 
۱ 1 [ ۹۹ مه 
1 اي لاعب مداه الرپيعي اکبر؟ اللاعب الافث ...مسب ۳ 


1 ۵ 2۵ 30 4۵ 30 0 


فکر : 22 ) اکتشف ااخطا: استعمل مجمود البیانات الاتیة: 8 »5 6 ۰7 ۰13 5 ۰ 14 ٩‏ ۰ ۸ ۰ 8 


ووجد ان الربیع الادنی (11) بین خطاً محمود و صححه. 


نرتب القیم: 
4۵ ۸۵۰69۰۰۵۰6۰ 
لربیع الاعلی الوسیط الرپیع الادنی 
13 ۳ 9 # 5 ناطت 
۳ 


ات 
تست 


اذن جواب محمود هو الربیع الاعلی 11 والادنی 5. 

9) تحد: اذا کان المدی الربيعي لمجموعة بیانات پساوي 9. وکان الربیع الاعلی 
یساوي 7 من قیمة الربیع الادنی. 

المدی الربيعي < الربیع الاعلی - الربیع الادنی 

9 - 27 - الربیع الادنی > الربیع الادنی < 27 - 9 < 18 

4) مسألة مفتوحة: اکتب مجموعة بیانات عند تمثیلها بالشاربین یکون المستطیل 

طویلاً والشاربین قصیرین. 

مشارنة . قارن عدد القیم في المستطیل مع عددها في الشاربین. (شبیه بالسژال 18) 

عدد القیم في المستطیل 4 وفي الشاربین 1 ۰ 1 من کل جهد. 

آکتب / حالات التشابه والاختلاف بین تمثیل البیانات في الساق والورقة والتمئیل 

في الشاربین. 
التمئیل في الساق والورقة نرتب القیم تصاعدیاً کما في الشاریین. وفي الساق والورقة نستطیع نمیز المجال 
الذی یکون فیه القیم اکثر بپنما الشاربین الاکثر والافل. 


۰ 5 س ۳ سیر 
سوت ِ 
ات 


للصف الثانی النوسط.. » 
دی ی بت 
الدرس ااتالت 7 ۱اتجرية العو‌انیة عم م۱۵3۵ 


فکرة الدرس: التعرف الی التجرية العشوائية. کتابه نتائج التجرية العضوائیه بمخطط الشجرة. کتابه النتائج 
باسنعمال فانون العد الاساسي. 
المفردات : الفعل العشوائي ۰ الحدث ‏ التجربة المشوائية » النتیجه ۰ فانون العد الاساسي والبك المثال 
التالی: تعلم: ۱ 
رمی مد حجر النرد مرة واحدة » وطلب الی اأخته تمارة تسجیل الارقام التي ظهرت. 
- ماذا نسمي مجموعة النواتج الممکنة؟ النرد. (الزار ) 
- ماذا نسمي مجموعه الارقام الاولیه؟ 
التجرية العشوائية: کل نشاط تأتي نتائجه مصادفة. (مثل رمی حجر النرد) 
الفعل العشوائي : هو فعل يژدي الی نتيجة غیر معروفة مسبقا. 
مجموعة النتائج: هي المجموعة المولفة من جمیع النتائج الممکنة لفعل عشوائي وتسمی (فضاء العینه) 
وبرمز لها ((6). 
الحدث: هو نئیجة ممکنة او مجموعة من النتائج الممکنة. 
مثال ۸1 حجر النرد رقم من 1 الی 6 کل رفم یمکن ان یظهر مرق واحدق اي النتانج 
الممکنة 6 5 34 142 
مجموعة النوانج الممكنة تدعی فضاء العينة وسوف نرمز لها (4 
ان (6 ,5 ,3,4, 1,2) < 0 تجربة عشوائپة بسيطة. 
الارقام الاولية هي 5 , 3 , 2 وهي مجموعة جزئية من فضاء العينة نکتبها بشکل مجموعة حدث بسیط. 
(6 ,5 4 ,2,3 ,۲11 (5 ,2,3) - ۲ 
مثال ۸2 رمي قطعق نقود معدنية مر واحدق: 
۶) اکتب مجموعة النتائج الممكنة. 
) اکتب النتاتج الق تحقق الحدث: ظهور وجهین متشابهین علی القطعتین. 
[) نسمي الوجه الاول للقطعه المعدنية 11 (الصورة) وسمیت الوجه الثاني 1 (الکتابة) 
فسوف نحصل علی 4 نتائج ممکنه : انشیم مخطط الشجرة لیساعدك علی عرض کل النتائج الممکنه کما 
مبین من مخطط الشجرة مجموعة النتانج هی: 
7 
۲ ,) ,(19,۲) ,۲,۲ ,(0:7)) > 0 و و 


۸ 


4 


ط ور 
۴ 


ی ۳ 
7 رت 


زز) یتحقق الحدث اذا کانت النتيجة (13 , 1) , (1 , ۲) وهي مجموعة جزئية من فضاء العينة 

[(۲۷,) ,«(,) ,(۳ :01 ,(0,1) ] ((0۲,7(,),۳۲) < ۲ 
مثال 3/ اطلق طارق موشر القرص ۸ وموشر القرص 9 
:) اکتب مجموعة النتائج الممكنة. 
ن) اکتب النتائج الق تحقق الحدث. مغشر القرص ۶ علی العدد 3. 
ز) انشیع مخطط شجرة لیساعدگ علی عرض کل النتائج الممکنة. 


القرص 8 القرص ۸ (۳۰,1) 1 
(2 ,1) > 
(۳:3) 3 


(1,ظ) 1 

۳,۸ و۳ 

(رط) 3 

مجموعة النتائج الممكنة ((3 ر) ((2 ,ظ) ر(1 رظ) ,(3 ,2) ر(2,) ر(1 ,)) < 4 
((3 , ۳) و (3 , 006) ع رط 

قانون العد ا(اساسي: ما۳ نی ما۲ 

ینص قانون العد الاساسی : علی آن النتانج الممكنة لنجربة عشوائية تقوم علی فعلین عشوائیین هو ناتج 

ضرب عدد نتائج الفعل الاول (00) فی عدد نتائج الفعل الثاني () اي ان عدد نتائج الفعلین 1۱ < 10. 

مثال ۸4 رمی قطعق نقود معدنية مرق واحدةق. استعمل قانون العد الاساسي (أجد 

مع قطعه النقود الاولی تظهر نتیجتان ولتکن 2 - 111 

مع قطعة النقود الثانية تظهر نتیجتان ولتکن 2 - 0 

استعمال قانون العد الاساسي: عدد نتائج 2 « ۲ 120 

لذلك عدد النتائج کلها 4 - 2 * 2 

نز) في مثال (3) 

مع القرص ۸ عدد النتائج الممكنة 2 (احمر » ازرق) ولتکن 2 < 10 

میع القرص 13 عدد النثائج الممکنه 3 (3 ,2 ,1) ولنکن 3  <‏ 

استعمل قانون العد الاساسي : عدد النتائج للتجرية - ظ * 111 

لذا عدد النتائج کلها 6 < 3 * 2 


للاستاد. رعد العمار 


۳ 


4 ۳ , ِ سید سوه 
۳9 7 یت ِِ ۳ و سین هف_غ : - ت 3 یت ی جد ان و ر 
بط ی وف تا ایکا ی ۳ ید 3 ات ت ِ 


نز رمیت حجر الترد واطلفت قرص فیه 4 آفسام مرقمة (1:2:3.4) ما عدد النتانج الممفنة؟ 
مع حجر النرد 6 (6 , 5 ,4 ,2,3 ,1) نتائج ولتکن 6 - 11 

مع القرص 4 (4 ,3 , 2 ,1 ) نتائج ولتکن 4 - 7 

استعمال قانون العد الاساسي: عدد النتائج للتجربه - 5 ۲ 10 

لذا عدد النتائج کلها 24 - 4 « 6 


تأکد من فهمك : 

1 ترید سعاد الجلوس علی كرسي من بین ۶ کراسي مرقمة من 1 الی * 

() اکثب مجموعة النتاتج الممکنة. 

مجموعة النتائج الممكنة (8 , ۰,7 4,5,6 و23 11< 42 

نز) اکتب النتائج القي تحقق الحدث (جلوسها علی کرسي یحمل رقماً زوجیا) 
الحدث مجموعة لنتائج الممکنة (8 , 6 ,2,4 < ۲ 


اکتب جمیم النتائد الممکنة مستعملا مخطط الشجرق ثم جد: 
72) رمي قطعة نقود واطلاق موشر القرص المقابل اکتب مجموعة النتائج الممكنة 
مع قطعة النقود 2 (1 , ۲۷) نتیجه 2 > 1۷1 

مع القرص 3 (3 , 2 , 1) نتائج ولتکن 3 < « 
لذا عدد النتائج الممکنه 6 < 3 * 2 < 0 ۲ 111 


3 اکتب النتانج الق د تحفق انحدتث ( ظهور کتابة ووقوفه المغ‌شر علی رقم 1) 
((1 )۱ 1 


یه 
الشجرة 


ِ_. 
ت 


یی 


4 لدی مهند 2 ستر سوداء ولدیه ایضاً قمیص ابیض وقمیضص نيلي وقمیص رمادي بکم 
طريقة یمکن لمهند ان پرتدي قمیصاً وسترة معا 

مج الستر 2 (سوداء وبنیة) نتیجة 2 < ۲ ومع القمصان 3 (ابیض . نيلي ؛ رمادي) 2 > 7 

عدد النتائج (الطرق التي برتدي بها قمیص وسترة) < 2 * 0 < 3 <2 6 طرق 


تدرب وحل التمربنات: 
5) تنتظر ساره وامل الباص من بین 6 باصات تحمل الارقام من 1 الی 6. 
1 اکتب مجموعة النتائج الممکنهة: (6, 4,5, 1,2,3 < 8٩۲‏ 
زز) اکتب النتائج التي تحفق الحدث (رکوب سارة باصاً یحمل رقم فردي اصغر من 6) 
1,3,5 < ۲ 
ززز) اکتب النتائج التي تحقق الحدث (رکوب امل باصاً یحمل رقم زوجي) 
6۱ , 2,4 < 1 
6 رمي حجر النرد واطلاق موّشر القرص المقابل 


ز) اکتب مجموعة النتائج الممکنه 
,(5 ,8) ,(4 ,8) ,(3 ر) ,(2,ظ) ,(1 ,ظ) ,(6 ,8) ,(5 ,2) ,(4 رل) ر(3 رجل) ر(2,) ,(1 ,)۹2 
((6 ,0۳ ,(5 ,) ,(4 ,) ,(3 ,0 ,2 ر) ر(1 رن2) ر(6 رظ) 
لز) اکتب النتانج التي تحقق الحدث (ظهور عدد اولی علی الحجر ووقوف الموشر علی اللون الاعمر) 
الاعداد الاولية علی الحجر هي (5 , 3 , 2) ۲ 
لذنك [(5 , 2 , (3 8 , (08:2) < ۲ 


) اکنب النتانج الني تحقق الحدث (ظهور عدد اکبر من خمسه علی الحجر ووقوف 


الموشر علی اللون الاصفر) 
عدد اکیر من خمسة هو 6 فقط لذلك ((6 , ۷)) < 1 
«ز) استعمل قانون العدد الاساسي لایجاد العدد الكلي للنتائج 
مج حجر الترو 6 نتائج 6 > 10 
مع القرص 3 نتائج 3< 0 
استعمل قانون العد |(اساسي , عدد نتائج التجریه - « ۲ "7 
لذا عدد النتائج کلها 18 < 3 » 6 < ۸ * 1 


تا ت۳۳ 
"سح تتتصیرین 
۹ ۱ 7 
۹ ای / 6 ۰ 
ی ت 2 ۹ ۰ 
کت ۹ 
کت _ تست 3 ۳ 
تن تست سس یل ۳ 3 9 
۱ دس و ۳ 
۳ ۳ 


تدربا وحل مسانل حیاتیة: 

7 انترنیت: برید ریاض ان بختار کلمة السر الخاصة لدخول الانثرنیت » تتکون الکلمة من 
حرفین من مجموعة الحروضف ۸ 6۰۴ متبوعة بأحد الارقام الثلاثة 1,2,3 کم کلمة 
سر پمکنه ان پشکلها مستعملا قانون العد الاساسی ؟ اکتب جمیع النتائج الممكنة. 

عدد الکلمات الممکنه وهي ۵ ۰ ۸ ۰ 80 او 8۸ ۰ 0۸ ۰ 08 تذلك 6 190 

عدد الارقام (3 , 2 , 41 هي 3 لذلك 3 > : 

قانون العد الاساسي - 11 * 110 

لذلك عدد الکلمات 18 <- 3 ۷ 6 < 0۵ ۷ 0 

8) طعام : یمکن ان پختار زبون عند الفطور بین الجبن والبیض المقلي» کما یمکنهة ان 
یشرب حلیب او عصیر برتقال او عصیر تفاح. 

1) اکتب کل الخیارات الممکن للزبون. 

[(بیض و تفاج) , (برتقال , بیض) , (حلیب , بیض) , (تفاح , جبن) , (پرتقال , جبن) , (حلیب , جین)) < 80 

ذ) اکتب النتائج الممکنة التي تحقق الحدث (تناول الجین وعصیر الفاکهة) 

[(عصیر تفاح , جبن) , (عصیر البرتقال , جبن)) < ,۲ 
زِنز) جد عدد النتانج کلها مستءملا قانون العد الالساسي: 
۸3 , 70822 


قانون العد الاساسي  <‏ * ۲0 

عدد النتائج کلها > 8 ۷ ۲۵ ع< 3 ۷ 2 < 6 

فقر: 9) تحد؛ رمیت حجر النرد و قطعة معدنية تم تدویر مق شر قرص فیه قسمین 
۱ اکتب النتانج الممکنة.( , ۲ 14 صورق ۲ کتابة 


,1 و1 ,2 ,( ۷ ,11 ر2) ,(] ,1 وق ۵ و1 1) ,(10 ,1 ب1) ۵ ,1 ر) ,(11 ,11 ب1)] (6 
ز۲,۷ ,4) ر(۸ ,۲ ر4) ,( ۷ ,۲3 ,4) ,((۸ ,3 رش) ر( ار ,3) (,1 ,3) ,(۷ ,)۱( ,3,۲ ,(2,۲,۲) 
6,۲,۲(۱) ر(1,۸ ,6) زر( رآ ر6) ,(۲ را ,6) ۲و1 رق) رم رک) (۷ 5( رر5), 


) عده النتائج الممگنه 24 - 2 ۰ 2 ۰ 6 


0 صدة الجدول المجاور بحتوي علی تلات مجموعات : 
ز) جد عدد النتانج الممکن للمجمو عةٌ 4۸ معم المجموعه ۲ 


۲11 > 3 , 0 < 3 << 10 ۷ 0 2 3 ۲ 3 29 


زز) اکتب النتائج الممکنة للمجموعة ۸ مع المجموعه ) 
, (فواکه ربیض) , (خضر , بیض) , ( فواکه, چین) , (خضر , جبن)) 2 ] 


[(فواکه , لبن) , (خضر , لبن) 


ذا) اکثب النتانج الممكنة للمجموعات ۸ مع 18 مع ) 

(خضر ,لحم ,لبن) , (فواکه , لحم , بیض) , (خضر , لحم , بیض) , (فواکه , لحم, جبن) , (خضر , لحم , جبن)) < ٩(‏ 
, (خضر ردجاج , لبن) , (فواکه ,دجاج , بیض) , (حضر ردجاج , بیض) , (فواکه بلحم , لبن) , 

, (خضر بسمك , بیض) , (فواکه یسمك , جبن) , (خضر بسمك , جبن) , (فواکه بدجاج , لین) 
((فواکه , لحم, بیض) , (خضر رلحم , بیض) , (فواکه رسمك , لبن) , (خضر رسمك , لبن) , (فواکه رسمك , بیض) 


از) العاب: تسابق مد ومهند في لعبه القرص المجاور. دور القرص مرتین اذا کان مجموع 
الرقمین عدد فردي فآن مهند هو الفائز 
اکنب مجموعة النتائج الممکنه لیکون ید هو الفائز . 
((3 و 3) و (3:2) و (1 و 3) و (3و2) و (2و2) و (1م2) , (قیل) و (2ی) , (1,1)) < (4 
((3,2) , (3م2) و (2,1) , (1,2)) < 17 مجموع تتائج مهند 


((3, 3) , (1, 3 , (2,2) و (1,3) , (1,1)) > ۲ مجموعه نتانج مد 
اکتب : کیف تجد عدد النتائج الممهکنة عندما ثرمي حجر النرد مرق واحدة و قطعق نقود 
معدنية دفعة واحدق؟ 
عند رمي قطعتي النقود دفعه واحدة فان عدد نتائنجها - 4 
وعدد ننائج رمي حجر النرد مرة واحد < 6 
لذلك عند رمي حجر النرد وقطعتي النقود دفعة واحدة فأن عدد النتائج 
4 < 4 ۲ 6 


الشانی | متوسط 


ت۴0 
اشچستت 
نی اس 


تا ۲ 


سس 


سست ور سس 


الدرس الرابع / الخدت ۲۲۵۵۱ ۲۳۵ 
فکرژ الدرس : بتعرف الی الحدث وا لاحداث المستقلة وغیر المستقلة 
التمییز بین الاحداث المستقله وغیر المستقله 
پتعرف الحدث الاکبر . 
المفرد.ات : الحدثان المستقلان. الحدثان المترایطان ؛ الحدث المرکب. 
واليكك المثال التالی: تعلم: 
صندوقان يحتوي الاول علی کرات حمر وصفر بحتوي الصندوق الثاني کرات خضر وزرق سحبت کر من کل 
صندوق: 
ماذا نسمي طربقةه السحب؟ 
- ماذا نسمی النتائج؟ 
- وما العلاقة بین النتیجتین؟ 
یمکننا ان نسمي العملية في فقرة تعلم (تجریه /۳06۲1۳۸69) 
اصا الحدث ۰۱۳۷۲9۱ فهو مجموعة نتائج آو نتيجة واحدة احیاناً. والاحداث قد تکون مسنقلة او مترابطة او مرکبة. 
- الاحداث المستقلة والاحداث غیر المستقلة ( المترابطقة ) 
6 ۲۱۳6۵۵۵6۱۸۱ ده صع ۱۱06۵ 
الحدثان المستقلین : اذا کان وقوع او عدم وقوع احدها لا یژثر علی وفوع الآخر او عدم وقوع الحدث الخر . 
الحدثان غیر المستقلین (المترابطین): اذا کان وفوع او عدم وقوع احدهما یوثر في وقوع او عدم وقوع الحدث الاخر. 
مثال1/ الاجابة عن الاسئلة في فقرخ تعلم نسمي طربقة السحب بالتجریة. 
ونسمي النتائج من هذه التجریه بالاحداث. 
اما العلاقة بین هذه الاحداث فتوضح کما پلی: 
افرض آن ,3 حدث سحب کرة من الصندوق الاول (الکرة المسحوبة حمراء و صفراء ). 
افرض آن 10 حدث سحب کرة من الصندوق الثانی (الكرة المسحوبة خضراء او زرقاء ) 
لاحظ ان سحب اي کرة من الصندوق الاول لا یژثر علی عدد الکرات في الصندوق الثاني اي ان وفوع الحدث 
,۳ لا یوشر علی وقوع الحدث ‏ لذا ,۳ , و16 حدثان مستقلان. 
مثال ۸2 صندوق بحتوی علی 3 کرات حمر و5 کرات ضفراء. 
حدد ما اذا کان الحدئان مستقلین ام مترابطین في کل مما بأتي: 


یت 


بت 


۳ -_- 
۳ ۲ 1 
نس ۳ ۳ 5 
۳" ۳ ت 
3 پِ : ه 


سح 


سح_ 


چا ۳ ۳ 1 
7 


س_ 


() سحپ کرة حمراء ثم سحب گرة صفراء دون اعادة الکرات الی الصندوق 

افرض :1 سحب کرة حمراء » 8[ سحب کرة صفراء من الصندوق. 

لعدم اعادة الكرة الحمراء بعد السحب بقی في الصندوق کرتان حمر و4 کرات صقر . 
اي وقوع الحدث ,10 یژثر علی وقوع الحدث و1 فهما حدثان غیر مستقلین (مترابطین) 


[1) نسحب کرة حمراء نم سحب کرة صفراء بعد اعادة الكرة الاولی الی الصندوق 
اقرض ,12 سحب کرة حمراء » و۳ سحب کرة صفراء بعد اعادة الکرة الحمراء پیقی عدد الکرات نفسه في 
الصندوق. اي وقوع الحدث بب لا بژثر في وقوع الحدث رن فغ‌ما حدتان مسنقلان. 


مثال 73 حدد ان کان الحدثان مستقلین او غیر مستقلین في حالة ظهور ااصوره بعد ات 
رمي قطعة نقود وظهور الکتابة بعد رمیها مرة اخری. 

افرض ,1 ظهور الصورة في الرمية الاولی » 172 ظهور الكتابة في الرمية الثانیة 
۰ لا پژثر في ون] لذا .۳ , رت حدثان مستقلان. 


الاحداث المرکبة / ۲۳۷۵۵6 ۵9۵۵800۸ 
الحدث المرکب: یتکون من حدئین بسیطین آو اکثر وقد تکون مستقلة او غیر مسنقله. 


مثال 74 زمی حجر النرد وتدویر قرص مقسم علی اجزاء ملونة متساوية المساحة هل 
الحدث مرکب وما نوع الخدثان البسیطان؟ 

ان عملية رمي حجر النرد وتدوبر القرص تعد حدثاً مرکباً من حدئین بسیطین 

الحدث الاول ظهور احد الارقام من1 الی 6. 

الحدث الثاني ظهور لون معین 

ان ظهور رقم لا یوثر علی ظهور اللون لذنك فهما حدئان مستقلان. 


صثال 75 اعلن محل للملابس عن امكانية الحصول علی قطعة اضافية عند شراء الزبون 
اي قطعة ما نوع الحدئین؟ 

تمثیل عملية شراء قطعة الملابس وتسلم قطعة ثانية مجاناً حدث مرکب فتسلم القطعة الثانية مجاناً مرتبط 
بشراء الزیون القطعه الاولی. 

لذلك فهما حدتان غیر مسنقلین. 


س ۹ بل ِ 
- ۳ ۳ ح ۳۳ ِ َ وق 2 ۳ کیت دس مور سا 
سای ان اج ی 7 راچد بر ع که ی دک و ی نیب 


۱ اسحب بطاقة من البطاقات المجاو رخ دون ارجاعها ثم اسحب بطاقة اخری. 


لیکن ,1 حدث سحب البطاقة الاولی دون ارجاغها. 6۱ ]5 |34 ۳۹1۳ 


لیکن ر:] حدث سحب البطاقه الثانیة دون ارجاعها. 
الحدث ,10 یثر علی الحدثر1۳ فهو حدث مرکب لحدئین بسنیطین غیر مستقلین. 


2) ادا اختیرت اجدی بطاقات الاحرفا ودور موشر القرص الدوار 


0 هدر ی ی 
سره مس مکی سید 
2 ۳ سس 
مت 
ِ 3 
سس ِ ۳ ۳ 
ی 
> ری ار سوه درد ِ 
اه 3 
۱ ی 
9 ۱ 
2 1 
۱ 4 4 1 
۱ ۱ وه وه و یی 
اد ۳ 1 
ها 
س 
دم ٍ 
۳ 4 


اذا تم تدوبر مقشر القرص سیقف علی احد الاحرف 7 


هنا حدث مرکب لکن را لا ینوقف علی ,1 فهما حدثان مستقلان. 


3( رمي حجر النرد » و سحب کر من صندوق فیه کرات مختلفة الالوان 
حدث رمي حجر النرد وظهور احد الارقام من 1 الی 6. 

سحب کرة وظهور احدی الکرات ذات لون معین. 

وقوع ,۲ لا بژثر علی 1 فهما حدثان مستقلان. 


4) صندوق فیه 4 کرات حمراء و3 صفراء » سحب مهند کرة عشوانیا وسحب محمد ایض 
کر عشوانئیا. 

رت حدث سحب مهند کرة عشوائیاً من احدی الالوان الموجودة 

حدث سحب شید کرة عشوائياً من احدی الالوان الموجودة. 

وقوع ,۳ یژش علی وقوع :1 (لأن احتمال مهند یربد سحب کرة ذات لون یکون شجد قد سحبها) 

لذلك رب , ر۲ حدنان غیر مستقلین. 


5 سحب الكرة الاولی من صندوق دون اعادتها ثم سحب کرة ثانية من الصندوق نفشه. 
را حدث سحب الكرة الاولی ۰ :1 حدث سحب الكرة الثانية 

عندما پسحب الكرة الاولی لا تعود للصندوق مرة اخری فیوثر علی سحب الکرة الثانية لذلك ,1۳ , و۳ حدثان 
غیر مسنقلان. 


- 


سس 
الرباضیات 2۱ > 


6 سحب الكرة الاولی من صندوق مع اعادتها ثم سحب کرة تانية من الصندوق نفسه. 
نفس الحل السایق لکن هنا عندما نسحب الكرة الاولی یتم اعادتها الی الصندوق شم یتم السحب للكرق الثانية 
لذلك الحدثان مسنقلین لان ,1 لا یوثر في وقوع و. 

تدرب وحل التمارین / 

حدد ان کان الحدنان مستقلین او غیر مستقلین في الاحداث المرکیة التالیة: 

7) وقوف المو شر علی اللون الاحمر و ظهور الرقمین 5 , 2 علی حجر النرد. 

7 حدث وقوف الموشر علی اللون الاحمر . :1 حدث ظهور الرفمین 5 , 2 علی حجر النرد. 

وقوع ,۲ لایژثر علی حدث وقوع :۲ فهما حدتان مسنقلان. 


8 رمي حجري نرد معاً و ظهور الرقم 6 علی الحجر الاول وظهور الرقم 3 علی الحجر الثاني. 
ر0 حدث ظهور الرقم 6 علی الحجر الاول وو.] حدث ظهور الرقم 3 علی الحجر الثاني 
وقوع ,1 لا یژثر علی وقوع م1 لذلك فهما حدثان مستقلان. 


9 رمي قطعة نقود وظهور الصورة ورمي حجر نرد وظهور آلرقم 5. 


حدث ظهور الصورة و8[ حدث ظهور الرقم 5 
وقوع ر.۲ لا بثر علی وقوع لذلك فهما حدثتان مستقلان. 


0 رمي حجر النرد والحصول علی عدد زوجي والحضول علی | آو4. 

,1 حدث ظهور عدد زوجي و ,1 حدث ظهور العدد 1 آأو 4 ویما العدد 4 عدد زوجي 

لذلك رو یتأش بوقوع الحدث ,5 اذا ظهر علیه العدد 4. فهما حدثان غیر مسنقلان. 

1 علبة فیها جلوی بنکهات مختلفة » 3 بطعم اللیمون » 4 بطعم الفراولة » و2 بطعم 
الموز » 5 بطعم البرتقال سحبت جمانة قطعتکین من العلبة دون اعادتها 
الی ااعلبة. 

ان سحب القطعه الاولی دون اعادتها پوشر علی سحب القطعه الثانيه لذلك فالحدث غیر مستقل. 

2 رمی تیم قطعق نقود في الوفت نفسه فاذا ظهرت الصو رة نفسها علی االقطعتین 

,0 حدث ظهور صورة علی القطعة الاولی و 1 حدث ظهور صورة علی القطعه الثانیه. 

,8 لا تزثر علی وقوع 1 فهما حدثان مستقلان. 


3 


۱ للاستاد : ر هد العمار 


۳ کي 1 1 
سوت مب 


اه 


3 اطلق محمد مو‌شر القرص ۸ واطلق مهند مو‌شر القرص ظ في الوقت نفسه» 
آن یأتی موشر ۸ علی العدد 4 ومو‌شر 8 علی اللون الاخضر. 
حدتان مستقلان 


)سم تطاکقق خمفاه من مجووقع آننطتاهات وظهور کتابة بعد 


رمي قطعة نقود. 
حدثان مستقلان. لا بتأثر وقوع احدهما بالآخر. 


ندرب وحل مسائل حپائیه: 

5) قواکه: سلة تحتوی علی 3 برتفالات و5 موزات و4 تفاحات.. 

اختار احمد حبة فاکهة عشوانیا واختارت اخنه فاکهة عشوانیا دون اعادة الحبة 
الاولی » ما العلاقة بین الحدئین؟ ۱ 

لیکن ,6 حدث اختیار احمد حبة فاكهة عشوائياً و ,7 حدث اختیار اختهُ حبة فاكهة عشوائیاً دون اعادة 
الحبة الاولی. 

لذلك عند سحب اي حبة من اي نوع من الفواکه یثر علی سحب اخته وعلیه ,1 بتأش بوقوع ,1 فهما 
حدنان غیر مستقلان. 


6) ملابس : ذرج فیه 5 قمصان بیض » 4 زرق » فمیصان رصاصیان » سحب شخص قمیصاً 
من الدرج » ثم سحب قمیصاً آخر دون اعادة القمیص الاول الی الدرج. ایکون 
الحدثان مستقلین ام (۱؟ فسر اجابتك. 

لیکن ,10 حدث سحب القمیص الاول و ۳[ حدث سحب القمیص الثاني. الحدثان غیر مستقلان. 


7) لعبة: رمی احمد النرد وقطعة النقود مرة واحدة» ظهر رقم اکبر من 3 علی حجر 
النرد وضورة علی قطعة النقود هل الحدثان مستقلان؟ وضح ذاك. 

لیکن ,۲ حدث ظهور رقم اکبر من 3 علی حجر النرد و و حدث ظهور صورة علی قطعه النقود 

لکن ممکن ظهور رقم من الارقام 3 , 2 , 1 في الحدث .1 او ظهور الکتابه في الحدث 1 نذلك الحدثان 

مستقلان. 


ون 


8 


الریاضیات 


7۳ 
۳ 


سل ِ ۳۳ 


۳ ۳ج 
4 2 
ی 


فگل: 

8) مسأّلة مفتوحق: یوجد في صندوق 6 کراث بثلانة الوان مختلفة اکتب مسااة 
تتعلق بسحب کرتین عشوانیا دون ارجاعهما الی الصندوق. 

في صندوق في کرة حمراء و3 کرات صفراء و1 کرة خضراء حیث سحب احمد عشوائياً كرة دون ارجاعها الی 

الصندوق شم قام علي بسحب کرة ثانية عشوائیاً من الصندوق آیکون الحدثان مستقلان ام لا عندما تکون 

الکرتان من نفس اللون؟ 

(یثراث حلها للطالب) 

ور اکتشف الخطاً ثم صححه: اطلق محمود موشر القرص المجاور ثلاث مرات وفال ان 
یاتی المق شر علی الرقم 5 في المرات الثلائة لا بوثر في النتيجة وقال: صالح ان يأتي 
المخشر علی الرقم 5 فی المرات الثلائة یوثر في النتيجة ایهما اجابته صحیحة؟ 
فسر اجایتت. 

طبعاً جواب محمود فیه خطاً لأن أحتمال ان یحجز الرقم 5 في الاطلاق الاول وعلیه جواب صالح صحیح یژتر 

في النتيجة. 

0 طفس : توقعت دانرق الانواء الجوية ان هناك فرصة نساقط مطر یوم الثلائاء 907۸ 


ان فرصة هطول المطر یوم الاربهاء هي ۵ ما العلافة بین ااحدنین ۲ 
اذ| سقط المطر یوم الثلاذاء بحتمل ان لا یسقط یوم الاربعاء 


واذا لم بسقط المطر یوم الثلاثاء یحتمل ان یسقط یوم الاریعاء 

واذا حدث وان سقط یوم الثلائاء والاربعاء جائز وممکن جدا. 

اکتب: ما الفرق بین الحدئین المستقلین وغیر المستقلین ؟ 
الحدئین المستقلین هما حدئان یقعان دون ان یتأثر احدهما بالآخر. 

اما الحدئین غیر المستقلین هما حدئان یتأثر احدهما بوقوع الاخر . 


الدرس الخامس 7 الاحتمالات ععفنانطادط۳:۵۵ ۲۳6 
فکرة الدریس: حساب احتمال وحساپ احتمال الحدث المتمم. 
المفردات: احتمال الحدث . الحدث المتمم. 


سر و سل اب وی ۵ 
ازع نا 


حِ 9 وت ۲ 1 کر : ۱ س َ و 0 ۳ 

کی کت ِ پر 1 ۱ ۳ ۳۳ ۲ َ 9 

ند ی | ی ۳ ۱۳۳-۳9۳ 9 ات کی ۳ ۳ ۳ تج 3 ٩‏ با در 5 نت و و ۳ و 3 

تست تن مت روز 7 ی هه 7۳ مسا ۳ ۳ 
طاب. سس سس تست سس پیت سر بت سس میسن رویط بت وس رو ورسخ مت ی تک سار سر ی ما سم با - 1 ۳ ۳ 3 


اليث المنال التالی: تعلم 


اخد مهند القرص الدوار المجاور. ادا دور عموّشر القرص الدوار فما احتمال ان پوشر الموشر عنی کل حرف؟ 


الاحتمالية ۳۳۵۵۱۱۲۸۲ 
احتمال الحدث 1۰ : هو قیاس فرص حدوثه بالتحقیق وبکتب احتمال الحدث 1 بصورة () ۳ 
ویمکن التعبیر عنه بکسر عشري بقع بین 1 ۰ 0 او کسر آو نسبة مئوبة 

فأذا کان 0 < () ۳ فالحدث مستحیل واذا کان 1 - (10) ۲ فالحدث موکد. 


یمکن ان نجد احتمال حدوث الحدث 1 باستعمال العلاقة التية 2 << (و) ۳ 


1 


اذ ان 7۰ عدد النتائج التي یحققها الحدث . 


0 عدد. الننائج التي نفع کلها في التجربة الواحدة. 


مثال 1/ في فقرة تعلم 


الطربقة الاولی: بما آن الحرف ۸ بمثل نصف القرص فأن التقدیر المعقول لأن يأتي المژشر علی الحرف ۸ 
هو < - (۳)۸ 

ویما آن الحرفان ), 13 کل منهما یمثل ربع القرص. 

فأن التقدیر لأن يأئي علی الحرف 8 او الحرف 67 هو: 2 س )۳6 كت (۳)۳ 


الطربققة الثانية؛ من الشکل بلاحظ ان منکون من 4 ارباع اي ان 4 < 1 


الجزه ۸ یمثل ربعین اي آن 2 - ۰« لذلك 5096 < 0.5 - ۰ - (۳)۸ 
الجزه 1 آو » من القرص بمئل ربعاً واحداً اي ان 1 << 92 اذلك 


1 
۳۲)۳( - ۳)6( 9 0.25 - ۸۵ 


الیاضیات 2 2 


مثال ۸2 صندوق فیه 10 بطاقات خضراء و3 بطاقات بیضاء » سحبت جمانة بطافة 
خضراء من دون ارجاعها الی الصندوق » ثم سحبت اختها سالي بطافة بیضاء. ما 
احتمال السحب لکل منهما؟ 

يحتوي الصندوق علی 10 بطاقات خضراء + 3 بطاقات بیضاء اي 13 بطاقه. 


عدد البطاقات الخضراء 
فأن احتمال سحب جمانة بطاقة خضراء هو : بط ب اتب |خضراء  )‏ 
العدد الکلي البطاقات ۱ 


لان البطاقة المسحوية لم ترجع الی الصندوق . هذا يعني آن في الصندوق الآن 12 بطاقه 


1 3 عدد البطاقات البیضاء 
احتمال سحب بطاقة بیضاء هو: -< هد ست ده سح بید ءِ( 
4 12 العدد الکلي البطاقات ۱ 


- الخدث المتمم:؛ ۲۳۵۵۱ )مصهام‌صمن) 
الحدث المتمم یعنی: یقال للحدئین ,17 ۰ و7 منتمان اذا کانت نتائج کل الحدث ۳ لا تحفق نتائج الحدث 5[ » 
فآذا کان احتمال حدونهما ()۳ ,(۳)۳ فان: 1 < (۳)8 + (:۳)8 اي الحدئین وب » «1 


مثال ۸3 8۱ » ۳2 حدثان متنامان اذا کان *ع (,۳05 فجد (۸,ظ)۳ ثم اکتبه بوصفه نسپة 
مثوية وکسراً عشریا. 
بما آن و۳ » وت حدثان متتامان فأن 
1 < (رو8)م + (رعل۳ 


3 2 2 
جع ج 1 2 (و)۳ ج 1 < ج + (وظ)۲ 
کتابت نسبة مئویة 0 2 لگ مد م2 بر 2 ( ,)۳ نجعل مقام الکسر 100 


۴.3 


۱ 3 
کتابتة کسر عشري 6 کب - < < (5) ظ نجعل مقام الکسر 10 


۳ 


للصف ۳ وس 


۱000 
تخت سس 
حت ترسد ات ۳۳/3 . 


مثال 4 / سلة فیها 3 کرات زرق» 7 کرات حمر » سحبت کرة عشوانیا احتمال ان تکون 
ی زرقاء هو > ما احتمال ان تکون الكرة المسحوبة غیر زرقاء؟ 

افرض ان ( )۳ احتمال الکرة زرقاء 

افرض ان رم احتمال الكرة المسحویه لبست زرفاء 

الحدثان منتامان اي ان: 


1 < (و۳)8 + (۴08 
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لدینا البطاقات المجاورة | 8 || 6۱7 ]5 |34 2 ] جد احتمال ما يأتي: 
1) البطاقة تحمل رقم زوجي 
الحدث ,9 تحمل الارقام ۰2 4 6 ۰ 8 وعدد البطاقات 8 


< 0.5 < ۵ 


« 


2) البطاقة تحمل رقم اولي: 
0 حدث المجموعة تحمل الارقام غیر الاولية وهي (2 , 3 , 5 ,7 ) فأن 
1 4 
3) البطاقة تحمل رقم بقبل القسمة علی 5 
حدث المجموعه الني ارقامها تحمل الرقم الذٍي یقبل القسمة علی 5 وهي (5). 
12.5 25 0.5 0.5 


7 سس رل تست کی ی تا 
5 0 < 200 .12 < 100 5 7 


اریاضیات 2 


1 یرس ۱ وعدع ۱ ی 2 9 
مس(ححت وت ۳ ۲ ص۳۳ 


1۹ 2 و 


فی تجربة رمی حجر النرد مرة واحدة اکتب احتمال: 


4) ظهور عدد یقبل القسمة علی 3: 
,8 حدث ظهور عدد یقبل القسمة علی 3 وهي المجموعة (6 , 3 ) عددها 2 


0 << 0.33 < 
ی ظهور ااعدد 7: ویما آن 7 لا یوجد في النرد الاحتمال مستحیل لذلك 0 2 (۳)7 


2 
> ج ‏ (رگي۳ 


خ | بت 


6 ظهور الاعداد المحصورة بین 2 6 یی 
الحدت ۳ - 3 ,4 , 5] لذلك 509۵ 5 .0 - 


7 اذا کان احتمال ظهور عدد فردي في رمی حجر النرد مرة واحدق هو < فما احتمال 


ظهور عدد زوجي ؟ 
بما آن مجموعة الارقام علی حجر النرد (6 , 5 و4 و3 ,2 ,1) والحدث 3 ,2 و۶1 ۲۷ 


ولذلك: 0 << 0.5 < + < 2 - () ۴ 


9( اذا کانت الادات ۳1۱ 72 ۰ 73 متتامات وکا 3  ۳)۳,(‏ مت (و۳)۳ فم] 


قیمة (۳)8؟ 


2 ۱ 1 


3 ب 21 (رو۳ + (۳ +( صت 


تدزب وحل التمرینات / 
سله تحتوي علی 10 کرات حمراء ما احتمال سحب: 


0۳10 10 
0 کرة حمراء واحدق8؟ ۱۸ 0 1 « ء  )‏ 


۱ هر غیر دمراء+ لا یوجد کرات حمراء لذلك الحدث مستحیل 0 < (غیر حمراء  )‏ 


3 کرات تحمل الاعداد من 1 الی 20 اذا کان 1 لیس من مضاعفات العدد 4 جد ۱2 


الذي یمثل مضاعفات العدد 4 بطریقتین: 
, (20, 16, 12 , 4,8) < و8 


[19 ,18 ,17 ,15 ,14 ,13 م14 ,10 ,7,9 ,5,6 ,3 ,01,2 و 


3 15 
۵ - 0.75 < 1 ِِ 20 <- (۳۲)۳۸ 
1 ظ ۱ 
0 - 0.25 < 71 تِ 20 (و) ۲ 
ببین الجدول احتمال ظهور رقم بعد رمي حجر النرد. جد ناتج احتمال کل حدبت: 
4) ظهور عدد یقبل القسمة علی 3. 
ولیکن الحدث 6۲ , 13 - :۲ 


تقریباً 0 << 0.33 < << ح < (۳)8 
ی 6 + (۳)3 - (,۳)8 ] 
5 < (6) + (۳)3 < (,۳)8 او 
5) ظهور عدد آصفر من 4. 


1 3 
06 > 0.5 < ر < ج <- (ظ)۳ 


1 1 1 
6 - 2 2 (۳)3 + (۳)2 + (۳)1 -- رد)۳ آو 
6) ظهور العدد 6. 


ولیکن الحدث (6) - +۲ لذلك 1/6 - (۳)۳5 


"7 


۳ 
۳ ِ 7 نب نم : حِ : 9 ۱ .تالا - ۱ 
ی کی ی ۱ ‌ 
/ الریاضیات رد 
۲ تس 9 و 4 
‌ 7 مت 1 
ِ ۲ # 1 ۳ ک 2 3 1 ۳ ۱ ۳ ۱۳9 


7) ظهور ا(اعداد بین 3 و 6 


تدرب؛ وحل مسائل حياتية / 
8) لعبة: ترید تمارة الجلوس علی كرسي بین 8 کراسي مرقمة من 1 الی ۶ . ما احتمال 
جلوس تمارة علی کرسي یحمل عدد زوجي ؟ 
4 


حیث ,۲ الاعداد الزوجية هي 8 , 6 , 4 و 2 لدلك 5۵ 5 .() ات (ر )۳ 


9 مو‌اضلات : بنتظر مهند الباص بین باصات تحمل الارقام من 1 الی 5 ما احتمال رکوب 
مهند باصاً یحمل رقم اصفر من ۲4 
0 . 3:20 3 


,8 حدث الارقام الاصغر من 4 وهي 2,3 , 1 لذلك 6096 مه دست عد ج 


۳), ( 


0 حجر نرد؛ رمي حجر نرد مرق واحدة ما احتمال ظهور عدد غیر ۲6 

1 حدث ظهور عدد غیر 6 وهي الاعداد 5 ۰ 4 ۰ ۰3 ۰2 1 لذلك 8396 - 2 - (,۳)15 

1) کیس فبه 8 خرزات صفراء » 3 خرزات بیض » 5 خرزات زرق » اذا سحبت بشکل 
عشو اني خرزة من الکیس, ما احتمال ان تکون الخرزق المسحوبة زرقاء اللون؟ 


- (زرقا) ۳ عدالخرز 16 5 + 8+3 


2 ها احتمال ان تکون الخیزة الجسحویة صفراء اللون؟ 
1 8 
0 << < << ( صفراء ) 2 
3 ما احتمال ان تکون الخرزة المسحوبة غیر بیضاء اللون؟ بطریفتین 


3 8 8 رم 
صد ‏ جر + < (زرقاء) ۵ + (صفراء) 2 


4 رياضة: توقع مدرب آن یفوز فريیقه في مباراة کر القدم بنسبة 85*4 اکتب ککسر 


في ابسط صورة احتمال خسارة فریقه ؟ 
7 ۵ 85 
و و رز 
0 100 9 


1 - (الخسارة) ظ + (النوز  )‏ 
17 


 - 6‏ - کر - 1 - (السار) ۴ " 1 < (الخسارة) ۳ + 


17 
20 


3 سین ات۷ 


3 
2 ح< -- ] <- (عانم)۳ 


6 افکیر ناقد؛: اخبرت باأمکانية وقوع 4 آحداث فقط احتمال الحدت الاول ۱ واختهال 


الحدث الثاني - واحتمال الحدث الثالث والرابع متساویین فما احتمال الحدت الرابع ؟ 
(ظ۲ < (رو)۲ 1 < (۳)8۸ + (و۳)8 + (رقاط +( 


ِ -- ()۳ د ۳ ۳۳۹ (رق2۴ ب 21 2۳04 کلب 
0 5 4 
7 فواکه: پوجد ۳ سلة 4 برتقالات) سحبت برتقالنین احداهما بعد الاخری ِ_ 
اعادة البرتقااة الاولی والثانية » فما احتمال کل الحدت؟ 
1 < ۶ )۳ 
1 < +2 ()۳ 
1-1 * 1 - (۳)0 * ()۳ 
۵ آکتشف الخطا: دغْر القرص ادناه مرتین» احتمال ان یقفه المو‌شر علی عدد فردي 
في المرة الاولی * وفي المرة الثانية ءٌ ایهما اصح؟ 
الاعداد الفردیه هي 5 , 3 , 1 لذلك 


,1 حدث ان یقف المشر علی عدد فردي + - (وت)« 
9) تحد؛ اکتب کل الاحداث الممکنة في فضاء عينة تتألف من 3 نتائج »,۸:8 


۱ ۱ 1 
۳)۸( -ِ , ۳) ِ , 20 


اکتب: مثالاً علی حدث احتمالة صفر وآخر احتمالة واحد. 
في مدرسة للبنین ما احتمال ان تدرس 10 طالبات في المدرسه 0 9۳ 
وما احتمال ان بکون کل الطلاب من البنین 1 - (اطلاب) ‏ 
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۵ لته 


2۲۳ 35757۳77۳۳۲ 1555 
۳ ۳0 ار 6 2 سس 
۳ بر ی سا 7 ِ , ۰ نا و مرس 2 
۳ تسس ۳ 
« سس ی ۱ عم دمم 
ی ۳ نسح رس ات ۳ اس اس 
ط آس ۳ یب کی ای ای هس بلس وق با ۳ ِ 
: ده ۵ ی و سفق ۰ 
3 تسد 9 
خیم - ۳ تسين ۳ رل ه / 
وا ۱ 
ها 1 با تسظا 
بصح ی وا قح / 
۳ اد ترپ که س 
ده کت نس ۳ 
که هون وهای چم مسا ماس هنم در كِ از 
1 ِ* 3 كِ امین یت 
۳ 
0 رهم - و 
۳ : 
۳ بو تست ۳ ۰ ۰ 
۰ 1 ۳ دک و ِ 
۰ 7 بت راچد هت اد وی 


الدرس السادس 7 الاحتمالات ااتجريبي والاحتمال النظري 
۱ ۳( زو ۲۳۵۵۲ ده بانلنمهطام:۳ احاصصع :۱ 


فکرة الدریس: یحسب الاحتمال النظري . بحسب الاحتمال التجريبي 
المفریات : الاحتمال النظري . الاحتمال التجريبي ۰ فضاء العينة 
واليك المثال التالي: تعلم 
پندرب لاعب کرة القدم علی تحسین آدائه في تسجیل اهداف في ضریات الجزاء » فقد سجل 20 هدفاً من 25 
ضربه جزاء . نلاحظ من هذین العددین انة سجل اهداف اکثر مما یخطنهاء کیف یمکنك ان نقدر احتمال 
اصابة الهدف في الضرية المقبلة. 
حدد الاحتمال في فقرة تعلم عن طریق اجراء التجرية وتسمی الاحتمالات التجريبية » اما الاحتمالات النظرية 
فانها ترودنا بنتائج التجرية دون الحاجة الی اجرانها فیکون: 
الاختمال التجربیي: فیه تقدر آرجحية الحدث بتکرار تجربة مرات عدة. ثم عدد المرات التي یتحقق فیها الحدث. 
عدد المرات التي یتحقق فیها الحدث 
لعد الکلي للتجاریب 

ااحتمال النظري : بستعمل لتقدیر احتمالات الحدث باستعمال قوائین العد دون اللجوء الی تکرار التجرية ؛ 
وعندما تکون کل النتائج الممکنة متساوبة فی احتمال حدوتها 

عدد النتائج التي تحفق فیها الحدث 
عدد النتئج الممكنة کلها ( عدد عناصر فضاء العينة) 


الاحتمال النظری < 


۱ ی ۳ اف ی ۱ ۱ 
مثال 1/ في فقرة تعلم احتمال اصابة الهدفه في الضربة المقبلة ور ایا ء 
(اي عدد الاهداف التي سجلها من مجموع الاهداف الکلیه) 
مثال 2/ بعد اطلاق موشر القرص 20 مزة سجلت النتاتج في الجدول ادناه: 


هل هد لاحم ظری ام جر سکات نان 
حدلتوي هت یذ () .۰ ]دس |55 
نذ) جد احتمال ان یأتي المو‌شر علی الحرف ۸. 
عدد المرات التی اصیب الحرف ۸ 1 () 
اافنا تست تاسس سب سک تا تیب سح بر ان 
۱ العدد الكلي للتجرية م2 20 
لذا الاحتمال التقريبي بان يأتي المژشر علی الحرف ۸ هو او 0.5 و 5096 


ه ع 
تج 2 
3 چا اند با ۳ بع 7 بو 
رح ها و 
ی 0 


۳۱۳ سای 


للصف تبجیت توس 


۳ پ مه شور 39 23 یه ۳ 
ی ان ی بر 
7 ید 2 ین 


مش برس باه سر ی دپ سس 


۳ رت سور 2 سس سپس سب 

متال 3/ سحب محمد کرة من صندوق يحتوي علی 50 کرق: 20 کرة حمراء » 17 کرة بیضاء » 
3 کرق ضفراء. 

:) هل هو احتمال نظري ام تجریبی؟ 

| جد اختمال کون الكرة المسحوبة صفراء ٩‏ 

الاحتمال نظري . لأن کل النتائج متساوبة في احتمال حدونها. ثم لا توجد حاجة لتکرار التجرية. 

عدد عناصر فضاء العينة 50 (عدد الکرات في الصندوق) 


عدد النتائج التي تحفق فیها الحدث 


را تاه تست جع سس متسیس 
عدد النتائج الممكنة کلها ( عدد لس شتا مينة ) 


مشث الگرات التصفراء 
احتمال سحب کرة صفراء هو: و ِ << تست - (ر) 


نعوض عن عدد الکرات الصفراء 13 وعدد الکرات کلها 50. 
۳ ۱ 8 
لذ| احتمال سحب کر صفراء ست آو 0.26 آو 269/6 


النسبة المئوبة آن تجعل المقام 100. کذلك الکسر العشري آأن تجعل المقام 10 آو 100 أُو 1000 .. 
متال 74 استعمل الجدول المجاور الذي یبین نتائج رمي فطعق نود 8 مرات و اجب 
عما ياتي: 

۱ ماالاحتمال النظري الحصول علی صورتین؟ التکرار | النتانج 

نز) ما الاحتمال التجريبي للحصول علی صورتین؟ 3 

فضاء العینه لرمي قطعتي نقود مرة واحدة هو 

((1 « 1) , (۲۷ , 1) و (1,1) , (ظ , ۳) 

عدد عناصر فضاء العینة < 4 

‌( عدد مرات ظهور (۳۰,۳) هي مزة واحدة عند رمي قطعق النقود. 
1 عدد ظهور (۲ ,8) 


جح تست - (4] ,10) ۳ 


اذن الاحتمال النظري < - آو 0.25 آو 25*6 


هر | 


عدد مرات ظهور (11,۳) هو 3 مرات عند رمي قطعق النقود ثماني مرات. 


3 عد ظهور (1۷,18) سصحت 
تا 


8 العدد الكلي للتجرية 


لذا الاحتمال التجریبی ند - < ۵ 0.37 < 5960 .37 


تأآکد من فهمكك: 
1 سحبت کرة عشوانیا من صندوق ثم اعیدت الیه» یبین الجدول التالي النتائج بعد 50 
سحبة» قدر احتمال سحب کرة جمراء » ما نوع الاختمال؟ 
عدد السحویات - 5 + 13 + 12 + 20 < 50 


والاحتمال تجريبي : ۸ الکرات الحمراء 
۳ 
وعدها 13 ۰ 2 (۳)۸ 


تب | 50 


رمیت حجر النرد مرق واحدة :جد. 
2) احتمال آن یکون العدد الذي یظهر اکبر من 2. 


الاعداد الاکبر من 2 هي 3 ؛ ۰4 5 ۰ 6 << 2 - (۳)۸ 

وفضاء العينة (6 ,5 ,2,34 ,11 وعدد عناصرها 6 

3 احتمال الحصول علی عدد زوجي . 

الاعداد الزوجية هي 6 ,2,4 وعددها (3) ۰ 50960 - و ,0 ج مد 2 سب (۳)۸ 
4) احتمال الحصول علی عدد اولي. 


الاحداد الولية هي 5 ,2,3 ۰ 5096 < 0.5 2 < 2 - (۳)۸ 


6 احتمال الحصول علی عدد یقبل القسمة علی6. < - (۸) 

6) ما نوع الاحتمالات السابقة نظرية آم تجريبية. الاحتمالات نظربة 

7) في لعبة کرة السلة اصاب لاعب السلة 15 مزة من 25 رمیث. ما الاحتمال لأن یصیب 
اللاعب السلة في الرمية التالیة؟ وما نوع الاحتمال؟ اکتب الاحتمال بالکسر العشري 
والاعتيادي والنسبة المئوية ؟ 


۱ 3 15 
ف 1 4 ۲ )0( تست سا برس سح نس 1 ۳ 9 
احتمال اصابة السنله هو ٩66۸‏ - 6 ,() ۰ جر ونوع الاحتمال تجريبي. 


تدرب وحل التمرینات/ 
رفیت خجر الترد .مر واحدة؛ 


8 احتمال ان یکون العدد فردي. الاعداد الفزبية هي 5 , 3 , 1 وعدد. عناصر فضناء. العينةهي 6:. 


والاحتمال النظري. ۰ 509/6 -. 0.5؛ تین 5 -< (۳)۸ 


ي .3396 < 0:33:- ِِ << ی" 


0 احتمال الحصول علی عدد یقبل القسمة علی 4 بوجد. عدد یقبل القنسة علی 4 رمی رقن. 4 
لك هناك احتمال واحید 


1) ما نوع الاحتمالات السابقة نظرية آم تجريبية. 
الاحتمالات نظربه 
2) سحب مهند قرص من علبة تحتوي علی 3 آقراص حمراء » 4 کرات صفراء » 4 آقراض 
سود ما احتمال ان یکون القرض المسحوب اصفر. 
عدد: عناضر فضاء. العینه.هی: 3 +4 + 4 ع 11 
1 (۳)۸ 
11 
3) اراد شخص احصاء انواع السیارات عند احد ااتقاطعات من بین 20 سپارث شاهد‌ها 
احصی 5 شاحنات » 3 سیارات رياضية » 12 سيارة صالون » ما احتمال ان تکون 
السيارة التالية شاحنة. 


ینة 20 - 12 + 3 +5 


عدد. عناضر فضاء. ا! 


4 . ۵" 
۷ 5 (10 << ِ-_ 
4 0 و - (8)۸ 
في الصف لحصة الرياضة ۶ طلاب لکرة سلة ‏ ۶ طلاب لکرة 
القدم. یختار المدرس بشکل عشوانئي احد الطلاب » چد احتمال: 


4) ان پختار طالب من الصف لیلعب في فریق کرخ السلة. 


عدد عناصر قضام العینة. 6 ۲ 14-4 


اج 
> سر - (۸۵) 


تن | > 


2ص ای تس سس 


انوم 
- 


۳ وی ۱۳ ت۳۳ 
ی ی ۳۳۳ اد ند 
و ۳ و تس 


5 ان یختار طالب من الصف لیلعب في فریق كرة القدم 


4 8 
< 2 (ر)۳ 
7 2 7 < (۸) 


تدرب وحل مسائل حيانية / 

6) زراعة: لدی طارق کیس فیه 120 بذرة زهور حمر وصفن فاذا کان 3076 بذور زهور 
صفر» نشر طارق البدور قي حديفتة . بعد اسبوعین (احظ ظهور اول الازهار » ما 
احتمال ان تکون النبثة الحمراء. 


1۱ 
۳ 39 ۲ ردنا 
عدد الیذور الهفراء 36 ۳2۷ 100 


عدد البذور الحمراء 84 < 36 - 120 


ی نس ی ۳ 
احتمال ان تفت تحت  .‏ 100 10 ۰ 120 


7) ریاضة : فی ندریب علی کرة السلة » اصاب محمهد السلة 13 مر من 30 رمية. ها 
احتمال ان یصیب محمد السلة في الرمية التالیة ؟ وما نوع الا۲حتمال ؟ 


3 
الاحتمال تجريبي 20 (۳)۸ 


8) وفن: اجریت دراسة علی 250 شخص للوقف علی طربقة معرفتهم الوقت 
استعمل الجدول المجاور وجد احتمال ان بستعمل الشخص هاتفه المحول في ذلك. 


1۱ 


احتمال ساعةید 3)(076 ع 100 ۳-39 220 


12 4 < ق ر 1۱ 


و10 4 25 ود ۳ ۳5 


ود وی بو _ 58 _ 29 _ 145 _ 
100 20 ۳ 


لذلك احتمال ان بسنعمل الشخص هاتفه السحول هي 5870 


7) طقس: یمتل الجدول ادناه درجات الحرارة خلال اسبوع في احد فصول السنة 


مجسه | ود | | که | 2۱ | ۱6 | ۵ | هد 
ما احتمال ان تکون درجة الحرارة اقل من 20 في الیوم التالي؟ بین نوع الاحتمال. 
تکون درجة الحرارة اقل من 20 في ایام السبت والثلاثاء والاربعاء والخمپس. 
4 


اي 4 ایام فقط في 7 ایام لذلك 5796 < 0.57 < * < (اقل من  )20‏ 


اذ احتمال ان الحرارة اقل من 20 هو 57*7 والاحتمال نظري. 
18) مطعم: دخل 10 اشخاص اجد مطاعم الکباب 6 منهم طلبوا کباب » ما الاحتمال 
التجريبي في ان لا بطلب الشخص التالي کبابا؟ 
4 < 6 - 10 عدد الذین لم یطلبوا کباب 


4 ۳ 
۱( دح -- بنج ۳۸۸ 
)4 10 (۸) 


09) مسألة مفتوحة: اجریت دراسة احصانية علی 30 شخصاً عن لونهم المفضل من 
الالوان (الازرق ‏ الاحمر» الاخضر » الابیض) اعمل جدولا اکل النتائج الممکنة ادا 
کان * هو الاحتمال التجزيبي لأن یکون اللون المفضل هو اللون الازرق. 

۷/۵40 2 یم (ازرق  )‏ 


1 2 
بح --1 تحیاقم الالواه 
جح 2 -- 1 تحباقي الالوان 
)سس( 
0) تحد: وجدت دراسة احصانئية ان 75 طالب من اصل 200 لدیهم حذاء اسود وان 280 


طالباً من اصل 400 لدیهم جواریب بیض. فما احتمال ان یکون لدی الطالب حذا: 
اسود وجواریب بیض معاً؟ 


1) نشف الخطا: کیس فیه خمس کرات صفر ‏ 7 کرات بیض کم کر صفراء تضاف 
الی الکیس لیکون احتمال سحب کرة بیضاء هو < » فقالت جمانة تضیف 6 کرات 
صفر وقالت آختها سالي نضیف کرتین صفراویتین» آیهما جوابها صحیح؟ 

لو اضفنا 6 کرات صفراء تصبح عدد الکرات 11 صفراء و7 بیضاء ومجموعهما 18 لذلك احنمال سحب کرة 

بیضاء - (بیضاء ) 2 

وهذا جواب لا بطابق السوال تذلك جواب جمانة خطاً. 

لو اضنفا کرتین صفراء تصبح عدد الکرات 7 صفراه و7 بیضاء ومجموعهما 14 لذلك احتمال سحب کرة 

ضه ژ- )۳ 

لذلک جواب سالي صحیح. 

اکتب: مسألة عن تجربة شاهدتها آو عشتها تنضمن سوالا عن الاحتمال التجريبي. 

عند رمي قطعقی نقود معدنية معاً مرتین فما هو احتمال ان تظهر لديك صورة علی الاقل؟ 

الدرس السابع / خطة حل المسألة (تمثیل المسألة) 

فکرة الدرس: آحل المسألة باستعمال (تمثیل المسألة) 


اليك المثال التالي: تعلم 
طول ملعب 100 متر . فأذا رکض شید 25 مثرً الی الاسام و5 امثار الی الخلف فبکم مرة علیه ان یکرر 
العملیة حتی یصل الی نهاية الملعب. 


آفهم : ما معطیات المسألة؟ ملعب طوله 100 منر. یرکض مد الی الامام 25 مثر وبرجع 5 امتار الی الخلف. 
ما المطلوب من المساألة ؟ کم مرَة علیه ان یکرر العملية حق بصل الی نهاية الملعب. 
خطط: کیف تحل المساألة؟ آمثل المسألة علی مستقیم الاعداد 
حل: آرسم مستقیم الاعداد واقسمهٌ علی اقسام مناسبة الطول. 


5 متر للژمام ۰ 5 آمتار للخلف 
اي في کل مرة بقطع ۱ 20 < 5 - 25 
العدد الكلي للمرات 5 < 20 + 100 


۳ 


۱۳۳۳۳۹ هبوت جرج و تام کچ 1 ی و۳9 1 ۲ 
وه 3 ۳ » 
ری کرد مد عی رل 7712 ۱ 
2 7 تقتی ‏ | 0 ۳ ۱5۳ 
انس ود 5 1 ۰ 
۱ ت ۳۹ ۴ 
3 ۱ ‌ ‌ِ 
: ۱ / ۰ 
۹ کات و۶ بح ۳ ِ ۳۲۹۹ ی 
ی 1 یه ۳ ۹ 3 
اس یت 3 اپ ۶ ی وت( 
: نس 1 را هب 


ظ 


تحقق : ناکد من صحه حلك: نضرب طول المسافه التي یقطعها في کل مرة في 5. 
100 < 5 20 


مسانل : 


1) اشتری احمهد کتاب بمبلغ 25 الف و500 دینار فاذا دفع احمد 30 الف دینار فکم بمکن 
ان پسترد الباقي اذا کان لدی البانم فطع نقدية من الفئتین 1000 دینار 5009 دینار 
دینار یجب ان بسترد 4500 < 25500 - 30000 
اما 4 قطع نقدية من فة 1000 دینار وقطعة من فنة 500 دینار. 


آو 9 قطع نقدية من فنة 500 دینار. 


التحقق. : دینار 4500 - 500 + 4000 - 500 + 4 1000 


دینار 4500 9 500 آو 


2 پرکض لاعب في کل مر « ۸ ثم یتراجع 2 متر فأذا کانت المسافة الواجب قطعها 


0 ۰ فکم مرق پکرر الرکض ایفطع المسافة کاملة ؟ 
شبیه المثال السایق: 


في کل مرق یقطع ۰ 6 < 2 - 8 
العدد الكلي للمرات 10 < 6 + 60 
تحقة : المسافة 60 < 6 * 10 
3) ارادت جمانة ان ترتب خمس کتب لدیها علی الرف» بحیت یکون کتابة الریاضیات 
اولها وکتاب اللغة العربية في آخرها فبکم طريقة بمکن ترتیب الکتب الخمسة علی 
الرف؟ 
بما آن الرباضیات واللفة العريية مواقعهما ثابتة آَذن عدد الکتب التي یراد ترتیبها 5-2-3 
عدد ترتیبات التي ممکن ان ترتب بها الکتب 6 < 2 * 3 
4) یقف مهند ومحمد واحمد ومحمود في خط مستقیم فبکم طريقة یمکن ترتیبهم؟ 
کل ولد یمکن ان یغیر ترتیبه 3 مرات لذلك توجد طربقة 12 - 3 * 4 للترتیب 
5 في اختبار الریاضیات طريقة اعتمد القاء قطعة معدنية لك (5) اسئلة من نوع 
الخطاً والصواب هل هذه الطريقة جيدة للحصول علی درجة جيدة في الاختبار؟ 
کلا لان هذه الطربقة فیها احتمال 50*6 صح آو خطاً. 


۳ اک 
: ی دب نک اس گس 1 سح 
: ی ی ار < ِ 
بش تس یه ی و رف تن 5 و 
0 بدا ی 1 و تا 
سس 5 ی و ۳۶ ۳۳ 
ال تن ۳ یر لج ٩‏ 
و ۳ اه ی ۳ سا تاج 
تن ۱ ۳ 
نی وخ با لیا 
: ط 
3 ِ ب ۳ 
4 نو وق و ‌ بج 
2 باه 1 ۳ بدا ۳ 3 
کر ۹ ات هه ها لول 
1 اد ۴ 1 تا ۳ پیز رن 
و :1 وی بجر ی 1۳ 1 نع ۳ 
سستت 3 ۳ رم تم ۱ ی 
۳ ن-0 1 و 


سس یی 


برسبس۱۳9۳ 
وج :] 
۳ ۳ 


کت 1 


بت | چ 


٩۲۳ وتو‎ 


مراجعة الفصل السابم ۷۵۲۷۱۵۷ 7 ۲۵۵۸/6۲ ) 
المفردات : تحفظ من صفحة 92 من الکثاب لاهمیتها. 
الدرس الاول: مقیاس النزعة المركزية والمدی 7 ۱ 
مثال / الجدول التالي یبین معدل درجات | تدریب / الجدول التالي بیانات مجموعنیل 


الحرارة الشهري لکل مدينق بفداد , ۸. 
والقا هرق 
ابا 


۰ 1912518۳ ]24۱1711421114 
77 ]| ) ش ینت باسای و 
الب یاهنت نس ۱ 


مثل البیانات بالساق والورقة 


) اي المجموعنین مداها اگیر . 
6 < 10 - 306 مجموعه ۸ 
11 - 14 - 25 مجموعة 1 


ببیان الشاربین. 
6 , 17 , 10 , 14 , 17 , 18 و تا اه و 7 


ببیان الشاربین. ثم جد: 
٩7 ,80,90,90,87,92,80,0, 5‏ 


17 


7 10,144 16 | 


10-714 
۳ 


الوسیط - 17 الربیع الادنی - 12 


1+20 ۱ 


القیمة الکبری < 20 القیمة الصغری < 7 


سس سس 


و وان ید و وک( 


للاستان. رعد العمار . 


1 3 ۳:۳ ۲ 
9 
و تا ۳9 
یت ید 


اه تس 
۳:: 


سب تس 
۳ 
0 


[) المدی لهذه المعطیات ‏ 
المدی الربيعي - 90 - 81 - 9 

المدی < 90 - 80 - 10 

از) جد الربیع الادنی - 81 والربیع الاعلی - 90 
ن) الوسیط - 7و 


الدرس الثالث: التجربة العشواتية 


تدریب 1/ بیع آحد المحلات المئلجات فی | 
علبا صغفیرة ومنو سطف» پمکن للزبون 
اختیار متلجات بطعم الفانیل او 
الشوکلاته او الفستق اکتب مجموعة 
النتائج الممکنة امام الزبون, 


النتاتج الممکنة باستعمال مخطط الشجرة 


وجد عددها. 


1 ),1( 


2 01,2( 
3 )8,3( 


(1 و 1) 1 
0:۸ > 
(3, 1) 


(فانیلا ؛ ص) حج فائیلا , 

(شوکو »۰ ص) < شوکولاته > علبه صغیرة 
(ستق ۰ ص)ج فسنق 

(فانیلا .م) حت فانیلا , 

(شوکو ۰ م) چ- شوکولننه > علبة متوسطة | 
(فستق .م) ب فستق 


((۲:3), (۲:1(,۲۸) ,(قبق) , (22,2), (اب2)) | لذلك مجموعة النتائج الممكنة - 


عددها 6 < 3 ۲ 2 ر (فستق بص),(شوکولانه, ص ),(فانیلا , ص)) | 
((فستق رم),(شوکولاته بم),(فائیلا بم) 
عددها 6 < 3 * 2 


تدریب 2/ برمي شخص حجر النرد ویطلق مو‌شر قرص فیه 4 آفسام متساوية مرقمة من 
1 الی 4. استعمل قانون العد ا!اساسی وجد عدد النتانج الممکن. 
4 < ۲ , 6 - 111 


عدد النتائج 24 <4 6 < عدد النتانج 2 ۷ * 111 


۰ - ۳ 4 
ی ید ی ی اه وی اي یس ند 
َ گ ی و ی 
و ان دبس بل 1 
ی ۱3 
و سس در زا ید 
/ ل 9 
7 نت۳ رد 
زج ۳ 
مت با تس 
3 و3 ۳ 
و بر 
با 7 
2 


۹ سل 
ی ی ری ی ود و 
۳0 


۳ 1 ۳ تب 
یت ۳ ۴ . کر 7 ون 
. ۱ 2 ۳ وم ۳ : رس دعر خرن فقو 
نت 5 0 ود نو ات بر بو با روت ی 3 ۳ اس : ت ی و و وس دسر ۲ 
و وی که ی بت ی کید وت رس بجعت کون ی ی ۳ 3 ۳ توبات 
۱ ّ ۰ وس سا 3 کسید سس 3 صً عنفی 
هیر ۱79۳2۳۳ 2 با اک ی تن 


ب اه 


الدرس الرابع / الحدث 

مثال / حدد الحدئین المستفلین والحدئین المترابطین فی کل یأنی: 

() کیس فیه 6 کرات زرقاء » 3 کرات بیضاء » سحب کرتین الواحدة تلو الأخری دون 
اعادق الاولی. 

آفرض ( سحب الكرة الاولی (زرقاء او بیضاء) : و« سحب کرة ثانية دون اعادة الكرة الاولی اي اختلف 

عدد الکرات قي الصندوق في السحبة الثانیة (و یش علی م). 

آذن و۳ , ,۳ حدثان غیر مستقلین (مترابطین) 

نز) رمي حجر نرد وقطعة نقود» ظهور العدد 5 علی حجر النرد والصورة علی قطعة النقود 

آفرض. ,1 ظهور العدد 5 علی حجر النرد . 1۳ ظهر الصورخ علی قطعة النقود. 

لا یوثر :۲ في ۳ اذن ۳ , ر۳ حدتان مستقلان. 


تدریب 7 حدد الحدئین المستفلین والحدئین غیر المستقلین (مترابطین) لکل 
مما یأتي: 
‌( سحب بطاقتین متتالیتین من مجموعة تحتوي علی 26 بطاقة حمرای 26 سوداء ان 
تکون الاولی حمراء والثانية سوداء اذ لم برجع الاولی الی المجموعة. 
,۳ سحپ کرة حمراءه . ور سحب کرة سوداء دون اعادة الكرةٍ الحمراء . 
1 بتأثر ب و18 لذلك الحدثان غیر مستقلین (مترابطان). 


) اطلق مغ‌شر قرص فیه 8 أقسام متساوية من 1 الی 8 ورمي حجر النرد. 
,۳ حدث اطلاق الموشر ؛ 1۳ حدث رمي حجر النرد ولا یتأثر احدهما بالآخر فهما مستقلان. 
انز) ان یصیب رقماً اکبر من 4 علی القرص ویحصل علی رقم اصفر من 4 علی حجر النرد. 


حدث ,1 بصیب رقم اکبر من 4 علی القرص .1 حدث بحصل علی رقم اصغر من 4 علی خجر النرد. 
لا بوثر قي وقوع :1۳ فهما حدثان مستقلان. 


الدرس الخامس 7 الاحتمالات 

مثال / جد | لاحتمالات لکل حدث مما یأتی: 

1) ظهور عدد فردي بعد رمی حجر النرد 50090 < و., 0 - < < + (و) ۴ 
) ظهور العدد 4 بعد رمي حجر النرد 1796 0.17 نم < < (5)م 

زذ) کیس فیه 6 کرات حمر ۰ 5 کرات صفر ‏ احتمال ان نکون الكرةٌ حمراء . 


6 6 ۱ 
0 <- و0 ند س. سح سس - | ۱ 
۵ ت 5 ,0 71 + (۳)۳ 


تدریب / جد الاحتمالات لکل حدث مما پأتي: 

ز) ظهور عدد اکبر من 5 بعد رمي حجر النرد. 1796 - 0.17 نم یم - - () 
) ظهور الكتابة بعد رمي قطعة نقود 5006 < 0.5 < - 0 

) سحب بطاقة تحمل الحرف 10 من مجموعة البطاقات؟ 8 ] 


۱ 1 ۱ 
۵ ح- 2.() ات ((۳ 


1۲( سحب کرة سوداء من صندوق فیه 10 کرات سود 7 کرات بیض 


2 رورم - (2)5 


الدرش السادس 7 1لاحتمال التجریبی والاحتمال اانظری 


مثال۱/ یمثل الجدول التالي بعد رمي حجر النرد 57 مزق قدر احتمال ظهور العدد 3 


مثال<2/ ما احتمال ظهور العدد 3 بعد رمي حجر النرد؟ الاحتمال النظري 
عدد عناصر فضاء العینه هو »؛ 6۱ ,4,5 و23 ,1 


تدریبا/ صند و ق فبه: 


3کرات حهراء ۰ کرة زرقاء » 4 کرات بیض ما احتمال سحب کرخ حمراء من الصندوق ؟ 


3 3 
احتمال سحب کرة حمراء -_ 


۳ 8 


اختبار الفصل النسبایم ۱6۶۶ 7 ۵۱6۲دظ) 
1) ااجدول المچاور پبین معدل درجات بعض الطلاب الصف. الثانی المتو سط اتشعبتیر 


مزع[ ]هه زهزسه 
امس سا هه 


۱) مثل البیانات بالساق والورقة؛ 


) اي الشعبتین مداها اکبر ۴ 
اا) فارن الوسیطین للث 
مدی شعبه ۸ - 95 - 60 < 35 
مدی شعبة ظ - 99 - 65 - 34 
مدی شعبة ۸ اکبر من مدی شعبه 1۶ 
وسیط ۸ - 71 وسیط 1 < 84 


استعمل مجموعة البیانان التالية ۰33 56 56 75 68 73 59 56 ۰73 68 کي تنشاً 
بیان شاربین ثم اجب عما پلي. 

ا) ما مدی هده البیانات 

ا) جد الربیع الادنی والربیع الاعلی. 


ا) کیف تفسر ان احد الشاربین اقصر من الاخر ؟ ۳ 
الترتیب : 


ز) المدی - 73 - 56 17 


زو الربیع الاهنی - تحت 56 
الوسیط - تک - 68 القيمة الکبری * 73 ش‌: الصنفری - 6 
زنل بط اقرب الی الاعلی 


3 رمي قطعة نفود توص الا اکتب جمیم النتانج الممکنة یتست مخطط الشجرة. 


بر محر 


((6 ی و(1,5) ,(1,4) )3 ۰) (1,2) ,(1,1) و(۵, 4 ,(۳1,5) ,(11,4) 1 ب) و(11,2) و(1مل)) 


4 استعمل قانون ااعد ا(اساسای لایجاد عدد الاختمالات ی السوال (3) 


عدد النتائج 12 < 6 * 2 2 ۵ *< 10 << 6 << 22 111 
5 کیض تمیز بین حدئین من کونها مستفلین او مترابطین؟ وضح دلک بمنال. 
المستقلان لا پژثر احدهما علی وقوع الاخر. مثل رمي قطعه نقود وحجر الثرذ. 
اما المترایطان یتأثر احدهما بوقوع الاخر. مثل سحب کرةٍ حمراء من سلة تحوي کرتین حمراء 
وکرتین بیضاء دون اعادتها ثم سحب مرة اخری کرة فآن النتیجة الثانية تتأثر بالسحبة الاولی 
6 رمي حجر النرد » اوجد احتمال ان تکون الارقام الظاهرة تقبل القسمة علی 3. 
الارقام التي تقبل القسمة علی 3 هي 3 , 6 لذلك << 2 - ()۳ 
لین فضاء العينة (6 , 5 , 1,2,3,4) 


7) اذا کان 2 , 81 حدثان متتامان وکان 2 - (,8ظ)۳ جد (,۲)8 


7 2 2 
و 1 ح< (رلل)] د 1< ج + (رظ۴ « 1 (,۳)۴ + (وطط 
8) یمثل الجدول التالي بعد رمي قطعة نفود 15 مرة قدر احتمال بظهور الصورة, 


۵ << 6 .() << نم ()۳ 
0.6 < جر تم 
9 رمي حجر النرد » جد احتمال عدم ظهور الرقم 3 , ادا لم یظهر3 فسیظهر بقية الارقام 
وهي (6 ,5 4 ,41,2 وفضاء العينة (6 ,5 , 2,3,4 ,1) لذلک 


5 
ح - (ظ) ۳ 


0 صندو ق فیه 5 بطاقات صفر » 8 بطاقات زرق » ما احتمال سحب بطافة زرقاء؟ 


سوه < سس - (و) ۳ 


8 0 
8 + 5 3 


(انتهی الفصل السابع) 


1 ۳۹ " ۹1 ِِ ۳ 
مب اه ۳ خی . ت 
نی ان ایب رویسر میک تقد ده ی 3 ی ۳ 
ان ۳:۳ سس ی مد ات3 ۳ 4 هدر ۳ دی کاب اج برد ۳۳ ی بز 2۸ كِ 
۳ ۱ و و و 
ساسحا سس تب - 


الفصل الخامس / الهندسة والقیاس 


):۵0۱06۲۳۲ 2 


الفْصل السادس / الهندسة الاحدائیة 


۱00۲۰01۱۱۵۶6 ۲ 


الفصل السایع / الاحصاء والاحنمالات 


۱62019165 210 ۱۵۵ 


للصف الشانی النو 


تین تسه 


تست 


۱ 1 :۱ 5 11115-37555 
وس تست ۲ ۳0ج یج 
وی نس مس ترش میم رم و 
: 39 ۳ ۳ 4 ۳ 1 ‌ 
یوس زج ان سید 7 سنج 8 
حو ۲۳ باس :۱ ۷ 1 ن 
رآ دا ایس 4ج ۳ 1 ی ۱ 
9 1 ,۰ ۱ 1 ‌ ۹ 
ی کی ۳ ۱ ) 
کت یتست سن. مد 
بت دب رن 
1 ات 1 ۳ 2 ۳۹۹ ب 1 ۳ 
ات۱۱ ۱ : و 
۶ ۳:۵ ۰ ۳ ولا 


رود ود سول( . 


جت-. ‏ الدرس الاول / علاقة الزوایا والمستقیمات (نظریات) 
اخثر الاجابة |اصحیحة. 


1) العلاقه بین الزاوبتین 2 و 3 في الشکل المجاور (ص 97 کتاب) 
الجواب / متبادلتان (9) 
2 العلاقة بین الزاوبتین 2 و 4 فی الشکل المجاور (ص97 کتاب) 


الجواب / متناظرتان (8) 
3) في الشکل المجاور اذا کان *60 - 1 18:6 فآن 2 70:6 بساوي (ص97 کتاب) 


الجواب / "120 (8#) 
4) في الشکل السجاور اذا کان "35 - 1 776 فان 44د79 بساوي (ص 97 کتاب) 


الجواب/ ( 35) ) 
5) قیاس الزاوبة » في الشکل المجاور (ص97 کتاب) 


الجواب / 1187 (ه) 
الدرس الثاني / تطابق المثلثات 


1) المثلثات في الشکل المجاور متطابقان بسبب (ص98 کتاب) 
الجواب / تطابق اضلاعم‌ما الثلاثه () 
2 المثلثان في الشکل المجاور 


الجواب / غیر متطابقین بسبب کون الزاوبة غیر محددة بین الضلعین (8) (ص98 کتاب) 
3) المثلثان في الشکل المجاور . 


الجواب/ غیر متطایقان بسبب کون المثلثات لا تتطابق بتطایق زوایاها الثلائة )۰ (ص98 کتاب) 
4 المثلثان في الشکل المجاور متطابقان لذا فأن قیمة » التي تمثل طول الضلع: 


سح الجواب | «ه 9 (و) (ص 98 کتاب) 


سا ۱۳ 
هس و تست ۳ ت نلیت 2 3 
و او او ۳ (9- ۰ 
دم مر مر یی فص اد و مس سا ور بت سس ات مس و وی هه و ۰ دص سس | 

۳۳ ۳-۰ 6 ۳ وق 2 


9 160 
3 - وب 9 < ت«3 ر, 4 << ز ب- 16 < 4 
3 4 
الجواب / (3 < ۷ , 4 < ) (0) 


الدرس ااتالث 7 خواض المثئلثات (متساوي الساقین - متساوی الا ضلاع قائم الزاوية ) 


1) فی المثلث المتساوي السافین السجاور اذا علمت ان المحیط 13 فان قیمه ۲: 


3 
تب 


72 4 << 13 - 1 +4 3 213 (5 -25) +(3 )+ (35() ص99 کناب 
2 في المثلث المتساوي الاضلاع المجاور ادا کان المحیط 69 فأن قیمه ۲: 
9 9 +عق + +6 +3 +31) ص‌9 کتاب 


45 
سا ات ین بسانت 24 4 92۲ 


. الچواب / 5 (0) 
3) قپاس کل زاوبة في مثلث قائم الزاوبه ومتساوي السافین: ص 99 کتاب 


الجواب / 45 ()) 


4) في المثلث قائم الزاوية المجاور طول الضلع "36]: 


مبرهنة فیذاغورس *(5) + 2(۶) < *(13) 


4 - 2ب 25 - 169 عد وب 25 + ۶ 2 169 ص 99 کتاب 
الجواب(0) 12 - 144 !+ < بر .". 


5( في الشکل المجاور المتلث القائم الزاویة في ۸ مساحة المریع الکبیر نساوي؛ شکل ص99 کتاب 
(0) *«ه 25 - 16 + 9 


6) مجموعة الاعداد التي لا تحقق مبرهنه فپثاغورس فیما لو کانت اضلاعا لمثلث 
تحقق 16+9ع 25 (5 ,3,4 (2 
تحقق 64 + 100-36 8,10۲ , 46 (9 
نحقق 144+25-< 169 (13, 12 ,5) 0 
لا تحقق 3(۳) + (5) < (33) 5,33 ,3) (0 
تذك الجواب (8) 
الدرس الرابع / متوازي الاضلاع والمعین وشبه المنحرف. 
اختر الاجابة الصحيحة لکل مما يأتي: 
1) یکون الشکل الرباعي منوازي الاضلاع اذا کان مجموع کل زاوبتین متجاورتین (علي ضلع واحد) في الشکل 
الرياعي بساوي: "180 


الجواب (6) 

2 مساحة متوازي الاضلاع اذا علمت آن طول قاعدته 6۰ 10 وطول ارتفاعه 0 16 بساوي که 160. 
لجواب | (۵) 

3) محیط منوازي الاضلاع طول ائنین من اضلاعه المتجاورة 6۳0 10 , 60 4 بساوي 28011۷ 
الجواب / ()) 

4) مساحة شبه المنحرف الذي طولا ضلعین منوازبین 60 6 , 6 10 وارتفاعه صت 5: "ی 40 
الجواب / (0) 


5) محیط شبه منحرف متساوي الساقین طول کل منهما 0 10 وطول قاعدته العلیا 7« 5 وطول فاعدته 
السغلی 611 8 بساوي 610 33 


الجواب / (2) 
6) معین مساحته "هوء 1500 وارتفاعه «ه 10 فن طول ضلعه ص 150 
الجواب (0) 


7) معین طول کل من فطربه المتعامدین حصه 40 , مه 25 فأن مساحته: صسه 500 
الجواب | (0) مساحة السعین- 40 *<25 - 1000 ص500 
2 2 
8) متوازي أضلاع طول قاعدته 16610 وارتفاعه نصف طول القاعدة فأن مساحتة 0۳0 128 
الجواب (9 


الدرس الخامس 7 1(اسصو‌انة والکرة (الخصانص »المساحة السطحية » الحجم ) 
اختر الاجابة الصحيحة لکل مما یاتي: 
1) اسطوانة داثرسة قائسة مغلقة طول نصف فطر قاعدتها 0 14 وارتفاعها 00 10 فان مساحتها 
الجانبیة: المساحة الجانبية < محیط القاعدة * الارتفاع 
کووت 880 < 10 « 14 > 2 - 5.۸ 
الجواب / (/6) 
2 اسطوانة داثرية قائمة مغلقة طول نصف قطر قاعدتها 0:0 7 وارتفاعها 05 3 فان مساحنها الکلية 
المساحة الكلية < المساحة الجانبية + مساحة القاعدتین 
32 1407 < 7*7 ۷ 2 + 31۲ < 7 < 2 < 1.۸ 

جواب (0) 
3 اسطوانة دائرية قائمة طول نصف قطر قاعدنها 0 8 وارتفاعها 2 سم فأن حجمها 

جواب (0) تون 1287 <- 2 ۷« 8 *< 8 ۲ 1۲ -- ۷ 
4) اسطوانة دائربة قائمة طول نصف قاعدتها 0 6 وحجمها *ص 3607 فأن ارتفاعها 

1۶ 360 


)1 ساب سه سس سد ه] و ۱ 360 ب- 17۳۶ ۷ 
)1 7۳ + 6۲ < 6 *< 1۲ < 3601۲ <- ]1۲۲۳ 


الجواب (6) 
5) کرة نصف قطرها 60 3 فأن حجميا 
۱ 4 
00۴ -< 3 ۱ 3 ۱ 3 ( 7۲ کج < ۳- -< ۷ 
لجواب (ه) 
6) المساحة السطحية للكرة التي نصف فطرها 611 14. 
2 ۳4 
0 24164 < 14 >« 14 <سج- 4 < ۷۲ << ۸ 
الجواب / (0) 
7) طول نصف قطر کرةً حجمها 6۳0 77( 
2 را با 4 4 
9 سس شوب 3 < 972 + 7۲۳3 -- ۷ 
۲ *< 4 3 ۹1 
9 < 3/729 -< 
الجواب / (0) 


ساط ات ند 


1 5۳ ۱ نب ۱ ۱ ان نت 
ی ی یت 


1 0 سس سر ین 
تش] ۳ -ه؟ 


ارو انیس 
8) طول نصف قطر کرة مساحتها السطحية * 6 4007 


۱ 7 
۸ 417۳ < 400 - 4 ۶ 
7 0 


77 4 
100 <  - ۰/100 1 م0‎ 


7 د< 32 < مب 32 :2 100 - ۳۶ ج 
الجواب / (6) 

الدرس السادس 7 مساحة ازاشکال المرکبة المننظمة وغیر اامنتظمة 

اختر الاجابة الصحيحة لکل مما یأتی: 


1) مساجة الشکل المرکب والمنتظم المجاور تساوي 47.13 نقریبا شکل ص102 کتاب 


لجواب / (2) 

2) مساحة الشکل المرکب المنتظم تساوي "صرع 252 شکل ص102 کتاب 

الجواب / («) 

3( مساحة الشکل المرکب المنتظم المجاور ثساوي *۵9 175 شکل ص102 کتاب 

الجواب / () 

4) المساحة التقريبية لسطح المفتاح في الشکل المجاور *0» 31 نقربباً شکل ص102 کتاب 
الجواب / ()) 


5) في الصورة المجاورة خربطة بغداد محاطة بدائرة نصف قطرها 3610 شکل ص102 کتاب 

وبمقیاس ربنم 0 تنکون مساحه مدينة بغداد بصورة تقرببية باستخراج مساحه الداثرة . جد نصفب 
قطر الداثرة. 

الجواب | (0). 

الفصل السا دس 

الدرس الاول 7 تمثنیل جدول دالة محددة في المستويق الاخداني 

اختر الاحابة الصحيحة لکل مما يأتي: 

1) النقطة (3 , 1-) تمثل بیانیاً في السستوي الاحداني لریع الثاني 


الچواب | () 
2) المستقیم (3- , 3) 8 , (1 , 1-) ۸ ۸3 تمثل بیانیا في المستوی الاحداني في الریعین الثانی 


والرابع. الجواب | (6) 


ین 
۱ مایت دی تب تیمسر ۳ 
3 ۹ با نا فا کر 3۳ ترا سس مب وس وم 
1 ی و اتید کم ت 
ات ی ۳ 
تست 


ور 


۳ 5 ۳ 3 1۷ سین 5 3 ۳ َ ۸ ال 
کر با اس وا هک رس وا که تور ی ۳۳۳۹ 2 ۳ مس رت 
ده ود ۳ و 3۳| ج وا ای یی تا خرس . ۳ 
۳ و۳ ۳ ۳ و1 سپ سوب ص9۳ 1 
: ی 3 ۳ 3 ۳ ضر و " و ۳ و انس تنب 
۳ ‌ "ی ی دا رس ۳ اف ی با ی ی اد تست 
۳ ی یت تب ۳ ۲ ۳۹ 
3 سای ای و 
تٍ اس ۲ ده 7 بت ۳ 8 1 ۲ 
1 0 ار 
و وین انا کت لنچ 5 
ره ِ و ۳ 2 1 ت 1 
۰ ار ایک 
ی ی با سابع ۳ " 
س ی ی حول | ۷ ای تساج 202 
1 تفت او سم نت۲ - سود[ | بِ 
۰ 1 یا ۳ 2 
3 زا فا را تین ۲۳۳ 
جع تچ ۳۷ ات ی سس ِ ۲ 3 
وه « تسیلرز 3 1 ند ۰ 
تسسطر: تیاس رس ی آ ی بت ۳ وس ۱ نو و ك 
ی سس ۳ شر 5 
ی و 1 3 : 


۳ 


بو تشد روص ونم دنیب 


3) الازواج المرتبة (4 + 2) , (2 + 2) , (0 ,2) تمثل بیانیاً في المستوي الاحداتي: 

بمستقیم.. الجواب () 

4) الازواج المرتبه (4 , 2) , (4 , 1), (1 02۰ (1:1) تمثل بیانیا في المسئوي الاحدائي : 
مستطیل الجواب / () 

5) الداله التي مدخلاتها متغيرة ومخرجانها ثابته تمثل مسنقیم موازي ل 

محور السینات الجواب / (2) 

6 العلاقة التي مدخلاتها ثابتة ومخرجاتها متغيرة تمثل بیانیاً في المستوی الاحدائي: نقطة الاصل. 
1( ما بقطعه شید من مسافة بالکیلومترات في 3 ساعات عند صعوده القطار علماً انه یقطع في الساعه 
الواحدخ 10 کم: 30 کم الجواب / (4) 

8 اذا کان جدول الدالة : فأن قيمة * هي شکل ص103 کتاب 

الجواب/ (6) 2- ۱ 

9 اذا کان جذول الدالة : فان قيمة 5 هي شکل ص103 کتاب 

الجواب/ (1) 

0) اذا کان جدول الدالة: فأن قيمة * هي (1) 

الجواب / (3) 

الدرس الثاني / مقدمة في الداول 


اختر الاجابة الصحيحة لکل مما یاتی: 


1) کل علاقة دالة بشرط کل مدخلة لها مخرجة الجواب / (0) 
2 اي العبارات التالية صحیحه: 
* (0) 0+۶( ۶ () ۲ (8) 
3) شروط الداله هی العناصر والصور وقاعدة الداله. 
الجواب | (6)- 
4) اي العلاقات التالية هي دالة(5 , 4 ,3) << (1,0,1-) اعلاقه (۲) 
5) اي العلاقات التالية هي دالة (2 , 1, 0) < (3 ,11,2 العلاقه (ه) 
6( ازا کانت فا عدة الدال 7-1 ومجموعة العناصر (2 , 0 , 2-) فأن مجموعه العناصر هي: 


الجواب / (13 , 1- و 15-) (8) 


2 کت 


۱ لصف الثانی التوسط "" 


۱ 


۱۳۳ 


ت 
مد و زا فی نو افش و 9 
وه 7 هس۴۳ 
4 2 و1 دا شاب 
پا وب ی 2 
1 1 ۱ ی اد ی ‌" 
س # تسس کي یت بد ایا ی ۱ 9 ۱ ْ 
ا ار ‌ 0 ۰ 9 ۹ ۳ 
۱ 
۰ 
1 
وت 
سه 2 هل 
٩‏ _ 
م۳ 
ی 
سم ۱ ۳ 
سیب : سوه :1۳ 
و و 2 


و ۳ 
ات ما سم هیر لد کتد رد۳ 
نک ساب ی با دیداد سرد 
نی ی اس کر دس دای ی ۳ 
۷ ود رز 
1 


ای یی و ی ی هی نو بت 


رم 
۳ لین 
تسج 


۳ زر 
یسم با اون ِ 
چم اسب ی ۳ 


یر 27 


7) اذا کانت قاعدة الدالةه 6 - ۲ وکانت مجموعة الصور (5- , 4-, 3-] فان مجموعه العناصر هی: 
الجواب | 13 , 2 , 3) (۵) 

8) اذ۱ کانت مجموعة العناصر للدالة [0 , 2 , 4) ومجموعة الصور (۰1, 1 , 3) فان قاعدة الداله هي : 

الجواب 1 - ۶ (42) 

0 مثل الدالة التالية 9 ۷ بیانیا في المستوي الاحدائي مستقیم الجواب (9) . 

0) ذا کانت مجموعة العناصر للدالة (3- , 6-, 9-) وقاعدة الدالةه 3 + ۷ ۷ فآن مجموعة الصور هي : 
الجواب [3- , 6- , 10 (0) 

1) عندما تزداد قيمة > في الدالة * -< ۷ فان قیمة ۲ سوف: 

تتتاقص (0) الجواب 

الدرس الثالث 7 الدوال الخطظیة. 


اختر الاجابة الصحيحة لکل مما یأتي: 

1[) معادلة المستقیم: هي معادلة تعبّر عن الداله الخطیه 

الجواب1 - 4۷ < ۷ (8) 

2 الداله الخطیه 2 ۲ تمثیلها یکون في 

الجواب() الربع الاول والثالث 

3) کل دالة خطیة یمکن التعبیر عنها في المستوي الاحدائي: 

لجواب() مستقیم 

4) کل دالة خطية پمکن نمئیلها بالمستوي الاحداثي پ : 

الجواب (4) نقطنین 

5) اي من الدالة الخطية تمر بنقطة الاصل: 

الجواب (0) 2 < ۷ 

6 الدالة الخطية الثي تمر بالربعین الثاني والرابع هي: 

الجواب (0) 3 ۷ 

7) عدد طبيعي ضرب في 2 ثم طرح منه 4 بعد الضرب فکان الناتج بعد الضرب 50 ما هي المعادلة الخطیة 
العامه بالنسبه للعدد الطبیعی؟ 


الجواب 50 < 4 - 25 (2) 


یات با نی ۱۳۱3۱۲۹۳۹۲۲۲۱۸ تا وج یت ۳ 8 . 


.ایا بشبات / مب 


8) ثمثل الدالة الخطية بیان 4 - ۲ في المستوي الاحداني مستقیماً موازیا ‏ 
الجواب: محور السینات (2) 

9) النقطه التي تستخدمها للتحفق من تمثبل الداله الخطیه في جدول الدالة 
الجواب: النقطه الثانیه (2) 


0) الدالة الخطية 7 - ۲ تمثل بیاناً في المستوي الاحداني 
الجواب: محور الصادات (ظ) 

1 الدالة الخطية 3 < » تمثل بیاناً بمستقیم فی 

الجواب: الربعین الاول والرابع (8) 


الدرس الرابع 7 الانعکاس والدوران في المستوي الاحدالي: 
اختر الاجابة الصحيحة لکل مما يأتي: 


1) الجواب (2) 2) الجواب (0) 3) محور الصادات (0) الجواب 

4 اذا کان انعکاس النقطة (3 , 2-) هو (3-, 2-) فان خط الانعکاس هو محور السینات (ه) . 

5) (4-,2)ظ («) الجواب 

6 (4-,2-) ۸ (د) الجواب 

7) (3--,3-) 8 (ظ) الجواب 

8) المستقیم 48 (2 , 0) ۰۸ 4 , 1) 18 اذا اجری انعکاساٌ المستقیم علی محور الصادات (1,4-) 8 فآن 
(0,2) ۸ (د) الجواب. 

۵ (3-,6)1 الجواب ‏ 16) (4,2) ( الجواب 11) (1- , 3-) (9) الجواب 

الدرس الخامس / الاتسحاب في المستوي الاحدائي: 


اختر الاجابة الصحيحة لکل مما پاتي: 


1) الجواب (5 , 5) (ظ) 2) الجواب(4 , 5-) (6) 3) الجواب (7 , 3) (2) 


4) الجواب (1 ,2-) (ظ) 5) (2-:5) (6) 6) الجواب(1 , 5-) (ظ) 
7 الجواب(0 , 6) (ه) 8 الجواب (3, 8۳۵ 0) 3) الجواب(5 ,60۵ (ها) 


0 الجواب(7- , 2) (0) 1) الجواب (10 - 4 , ) (0) 


رز نیح ت د ود اس ۱ 
22 یی 


الفصل السابع / 
الذرس الاول 7 قپاس النزعة المركزية والمدی : 

اختر الاجابة الصحيحة لکل مما پاتي: 

1) شکل ص 108 کتاب : الجواب (8) الاعداد هي 12 , 10 ,8 ,6,7,7 ,5 ,4 
2 استعمل البیانات في السوال الاول. الجواب ()) قیمة الوسیط هي 7. 

3 الجواب () الوسط الحسابي - 57 

4 الجواب () المنوال - 90 

5) الجواب (4) المدی - 26 

6) الجواب (د) 

الدرس الثاني / تمثیل البیانات ببیان الشاربین : 

اختر الاجابة الصحيحة اکل مما يأتي: 

| ) الجواب ()) الوسیط بقع داخل المسنطیل 

2) الجواب (0) المدی الربيعي - الربیع الاعلی -- الربیع الادنی 

3) الجواب () المدی الربيعي - طول المستطیل 

4) الجواب ()) تقسم البپانات ببان الشاربین الی : اربعة اقسام 

5) الجواب (0) 20 -- 8 , 10 - ۸ 

6 الجواب (4) 7,75 

الدرس الثالث 7 التجربة العشوانية 
اختر الاجابة الصحيحة لکل مما يأتي: 


1) الجواب (6) عزيري الطالب 
2 الجواب (8) الشفط هد البار گو ۵ 
3) الجواب (1) 

4) الجواب (۲) 

5) الجواب (). 


6( الجواب (:4). 
7) الجواب (0). 


الدرس الرایع / الحدت.. 
اختر الاجابة الصحبحة لکل مما یأتی: 
1) الجواب (7)) 


الدرش الخامس 7 ۱(احتمالات 
اختر الاجابة الصحيحة لکل مما يأتي: 


2) الجواب (6) گ 3) (8) 2 
4 الجواب(6) 1 - (و۳)8 + ,)۳ د) الجواب(10096)0 6 الجواب (6) 2 
الدرس السادسن 7 ۱۱حتمال التجریبی والاحتمال النظري. 


)0( ۴)۶( << )۱ 


اختر الاجابة الصحيحة لکل مما یاتی: 


۱ 1 ۱ 8۵ یو مر فا ۶ 
1) الجواب  )6(‏ 7 الجوااب و (ظ) لت و و ود ۱ 


3) الجواب هو 0.25 ()) لأن سر < 0.25 . 
4) الجواب )0( لن 2 < 2 . 

5) الجواب 0) 

6) الجواب ۵ 80 (0) 


تمت یعون الله تعالی 

مج نمسساننا لحم تالمجاح الساهر وا سل ال اهر 
مح تنصیات أستاد الادة : رعد العمار 

و مختب الطابعي 


